
 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
بية لولاية   حميتو الحاج علي الشلالةثانوية                                                                     البيض  مديرية التر

 2023/ 03/ 06خ: ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــالتاري                                                                        ت  . . ع2وى: ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــمستال
 

ي مادة الرياضيات                                                      
ي ف 

  ساعة  2 المـدة:         الاختبار الثان 
 

  (ن60): ولالتمرين الأ

A   ،B   وC  ي استقامية
 ثلاث نقط من المستوي ليست ف 

ئ النقط  .1 )مرجح الجملة المثقلة  Eحيث:  Gو   E  ،Fأنش  ) ( ) ,3 ; ,1B C  ،F   معرفة :   كمايلي
1

4
AF AC
→ →

منتصف القطعة   Gو    = AB 

)مرجح الجملة المثقلة  Fحيث   و   عي   العددين الحقيقيي     .2 ) ( ) , ; ,A C   

)مرجح الجملة المثقلة    Iلتكن النقطة   .3 ) ( ) ( ) ,3 ; ,3 ; ,1A B C   

 عل استقامة واحدة   Eو  A   ،Iبي   أن النقط  -

ئ مجموعة النقط  .4 ي  Mعي   ثم أنش  3  تحقق: الت  3 7MA MB MC MI MB
→ → → → →

+ + = − 

ئ مجموعة النقط  .5 ي  Mعي   ثم أنش  7  تحقق: الت 
3 3 3

4
MA MB MC MB MC
→ → → → →

+ + = + 

ي 
 :  ن(06)التمرين الثان 

 وكرتي    2،  2 ،1وثلاث كرات حمراء مرقمة بــ  1 ،1 ،0يحتوي كيس عل ثلاث كرات بيضاء مرقمة كمايلي 
 كل الكريات متماثلة لا نفرق بينهم باللمس.   0، 2سوداوين مرقمتان 

 دون إرجاع. نسحب بصفة عشوائية كرتي   عل التوالي 

 شكل شجرة الاحتمالات:  .1
 باعتبار الرقم.  -تبار اللون                            بباع -أ   

 أحسب احتمال الأحداث التـــــالية:  .2
A      "سحب كرتي   من نفس اللون ":B: مرة واحدة فقط"    1" ظهور الرقم 
   C: 2"ظهور الرقم  "                          Dالكرية المسحوبة ثانيا حمراء : " 

)أحسب  .3 )P A B     ثــــــم استنتج( )P A B . 

ي   .4
 ذي يرفق بكل إمكانية للسحب مجموع الأرقام المسحوبة. ال Xنعتبر المتغب  العشوائئ

ي  -أ
 .Xعي   قيم المتغب  العشوائئ

.  -ب ي
ي ثم أحسب أمله الرياضيائ 

 عي   قانون احتمال المتغب  العشوائئ

أحسب  .5
3 2

2

3 2
0

1

x x x
P

x

 − +
= − 

 

 

 

 02من  01الصفحة 

 



 

 : ن(08ثالث )التمرين ال 

I.   نعتبر الدالةg   كما   المعرفة عل   : )يلي ) 3
3 4g x x x= + +   

 عند أطراف مجموعة التعريف.  gأحسب نهايات الدالة  .1
ات الدالة  .2 اتها.  gأدرس تغب   ثم شكل جدول تغب 

)أحسب  .3 )1g )،ثم استنتج إشارة  − )g x  عل . 

II.  لتكن الدالةf  بـ:    المعرفة عل( )
3

2

2

1

x
f x

x

− +
=

+
 

             ( )f
C  ي المستوي المنسوب إل معلم متعامد

ي ف 
)ومتجانس  تمثيلها البيائ  ); ,O i j  . 

)أحسب  . 1 )lim
x

f x
→−    

)و   )lim
x

f x
→+

. 

ي  أثبت -. أ2
):      xأنه من أجل كل عدد حقيق  ) ( )

( )2
2

1

xg x
f x

x

−
 =

+
  . 

اتها.  fاستنتج اتجاه تغب  الدالة -ب        عل مجموعة تعريفها ثم شكل جدول تغب 

ي  أثبت -. أ3
   : xأنه من أجل كل عدد حقيق 

2

2
( )

1

x
f x x

x

+
= − +

+
 . 

)أثبت أن   -ب     )f
C  يقبل مستقيما مقاربا( ) .يطلب تعيي   معادلته 

)أدرس وضعية المنحت   -ج    )f
C  بالنسبة للمستقيم( ). 

)بي   أن المنحت  . 4 )f
C  للمستقيم ماسي   موازيي   ميقبل ( ) . 

)أكتب معادلة المماس . 5 )T  للمنحت( )f
C 0عند النقطة ذات الفاصلة . 

)أرسم المماس . 6 )T   والمنحت  ( )f
C . 

ي  وحسبناقش بيانيا . 7
)  المعادلة: حلول  وإشارةعدد  mقيم الوسيط الحقيق  )f x m=  . 

 
 

 
 
 
 
 
 
 

ي المادة لكم بالتوفيق 
 مع تمنيات أستاذنر

 
 

 02من  02الصفحة 
 
 



 العلامة  الاجــــــــــــــــــــــــــــــابة 
 

 التمرين الأول: 
 
 Gو   E  ،Fالنقط  اءنشا .1

- 
1

4
AF AC
→ →

= 

- G   منتصف AB 

- 
1

4
=BE AC 

 

 
)مرجح الجملة المثقلة  Fحيث  و  عي   العددين الحقيقيي    .2 ) ( ) , ; ,A C   

 
1لدينا: 

4
AF AC
→ →

4AFومنه :      = AC=     :4ومنه 0AC AF− 4ومنه:   = 0AF FC AF+ − = 

3ومنه:  0FA FC+ )  مرجح الجملة المثقلة Fذا:  إ   = ) ( ) ,3 ; ,1A C  
 
 عل استقامة واحدة   Eو   A  ،Iي   أن النقط يبت .3

)مرجح الجملة المثقلة   Iلدينا  ) ( ) ( ) ,3 ; ,3 ; ,1A B C   وE   مرجح الجملة المثقلة( ) ( ) ,3 ; ,1B C 
 

)مرجح الجملة المثقلة   Iإذا حسب خاصية التجميع:  ) ( ) ,3 ; ,4A E  :4ومنه

7
AI AE= 

 عل استقامة واحدة  Eو   A  ،Iالنقط  وعليهمرتبطان خطيا  AEو   AIالشعاعان 
 

ئ مجموعة النقط  .4 ي  Mعي   ثم أنش  3  تحقق: الت  3 7MA MB MC MI MB
→ → → → →

+ + = − 

3 لدينا:  3 7MA MB MC MI MB
→ → → → →

+ + = 7ومنه:   − 7MI MI MI IB
→ → →

= − − 

MI=ومنه:  IB ذا مجموعة النقط إM   ي مركزها  IBونصف قطرها   Iهي الدائرة الت 
 

ئ مجموعة النقط  .5 ي  Mعي   ثم أنش  7 تحقق: التر
3 3 3

4
MA MB MC MB MC
→ → → → →

+ + = + 

7 لدينا: 
3 3 3

4
MA MB MC MB MC
→ → → → →

+ + = 7ومنه:   +
7 4

4
MI ME
→ →

7ومنه:  = 7MI ME= 

MI ومنه:  ME= 
هي محور القطة المستقيمة  Mإذا مجموعة النقط  IE 
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 : ي
 التمرين الثان 

 شجرة الاحتمالات:  .1

 

 باعتبار الرقم  -ب باعتبار اللون  -أ 

  
 

 ب احتمال الأحداث التـــــالية: احس .2

 

( ) 3 2 3 2 2 1 14

8 7 8 7 8 7 56
P A =  +  +  =          ،( ) 2 3 3 2 3 3 3 3 30

8 7 8 7 8 7 8 7 56
P B =  +  +  +  = 

 

( ) 2 3 3 3 3 2 3 3 2 3 36

8 7 8 7 8 7 8 7 8 7 56
P C =  +  +  +  +  =      ،( ) 3 3 3 2 2 3 21

8 7 8 7 8 7 56
P D =  +  +  = 

 
)ب احس .3 )P A B  ج  ا ثــــــم استنت( )P A B. 

 

A B مرة واحدة" 1الرقم  وظهور : "سحب كرتي   من نفس اللون  
 

 0 1 1 0 1 2 2 1
; ; ;A B B B B B R R R R =     ،( ) 1 2 2 1 1 2 2 1 8

8 7 8 7 8 7 7 8 56
P A B =  +  +  +  = 

)لدينا:              ) ( ) ( ) ( )P A B P A P B P A B = + −      :ومنه( ) 14 30 8 36

56 56 56 56
P A B = + − =      

)و لدينا:         ) ( )1P A B P A B = −       :ومنه  ( ) 36 20
1

56 56
P A B = − =             

ي    .4
 المسحوبة. ذي يرفق بكل إمكانية للسحب مجموع الأرقام ال Xنعتتر المتغت  العشوانئ

ي  -أ     
 . Xعي   قيم المتغت  العشوانئ

                                  0;1;2;3;4X = 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 ن0.5
 ×2 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

0.5×2 
 
 

0.5×2 
 
 
 
 
 
 

 ن0.5
 
 
 

 ن0.5
 
 
 

 ن 0.25
 
 
 



 

ي يعت -ت
.  وحسابي   قانون احتمال المتغب  العشوائئ ي

 أمله الرياضيائ 

( ) 2 1 2
0

8 7 56
P X = =  =      ،( ) 2 3 3 2 12

1
8 7 8 7 56

P X = =  +  =     ، 

 

( ) 2 3 3 2 3 2 18
2

8 7 8 7 8 7 56
P X = =  +  +  =    ،( ) 3 3 3 3 18

3
8 7 8 7 56

P X = =  +  =  ، 

 

( ) 3 2 6
4

8 7 56
P X = =       ذا: إ   =

4 3 2 1 0 
i

x 
6

56
 18

56
 18

56
 12

56
 2

56
 ( )i

P X x= 

 
2 12 18 18 6 126

( ) 0 1 2 3 4
56 56 56 56 56 56

E X =  +  +  +  +  = 

 

أحسب  .5
3 2

2

3 2
0

1

x x x
P

x

 − +
= − 

 

لدينا:  
3 2

2

3 2
0

1

x x x

x

− +
=

−
   : ئ   و    تكاف 

3 2

2

3 2 0

1 0

x x x

x

 − + =


− 
  ومنه:  

2
( 3 2) 0

1; 1

x x x

x x

 − + =


  −
 

 

   أو    ومنه: 
2

3 2 0

0

x x

x

 − + =


=
1ومنه:       :  وعليه   =

0
0x =    ،

1
1x ،  مرفوض =

2
2x = 

 

)إذا:   )
3 2

2

3 2 2 18 20
0 0 ( 2)

1 56 56 56

x x x
P P X P X

x

 − +
= = = + = = + = − 

 

 
 التمرين الثالث: 

:   كما   المعرفة عل   gنعتبر الدالة   )يلي ) 3
3 4g x x x= + +   

 :gحساب نهايات الدالة   .1
 

3
lim ( ) lim
x x

g x x
→− →−

= = −          ،3
lim ( ) lim
x x

g x x
→+ →+

= = + 

 
ات الدالة  ةسادر  .2 اتها.  gتغت   ثم شكل جدول تغت 

2و :      قابلة للاشتقاق عل  gالدالة 
'( ) 3 3 0g x x= ايدة تماما عل  gومنه الدالة  +  مب  

 

 

)ب احس .3 )1g )ج إشارة ا ،ثم استنت− )g x عل. 

( ) ( )3
( 1) 1 3 1 4 0g − = − + − + =   

 
 
 

 ن 0.25
 ×4 
 
 
 
 
 
 
 
 

 ن 0.25
 
 
 
 
 
 

 ن 0.25
 
 
 

 ن 0.25
 
 
 
 
 

ن× 0.25
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0.25 + 
0.25 

 
 

0.25 
 
 
 

0.25 
 
 



 
 

ات نجد:   من جدول التغب 

+               1−                − x 
        +     0     − 
 

( )g x 
 

)بـ:    المعرفة عل   fالدالة  - )
3

2

2

1

x
f x

x

− +
=

+
 

lim    ب احس .1 ( )
x

f x
→−    

lim  و ( )
x

f x
→+

 . 
3

2
lim ( ) lim lim
x x x

x
f x x

x→− →− →−

−
= = − = +      ،

3

2
lim ( ) lim lim
x x x

x
f x x

x→+ →+ →+

−
= = − = − 

ي  أثبت -أ  .2
):      xأنه من أجل كل عدد حقيقر ) ( )

( )2
2

1

xg x
f x

x

−
 =

+
  . 

 قابلة للاشتقاق عل مجالي تعريفها و:  fالدالة

                
( ) ( )

( ) ( )

2 2 3 4 2 4

2 2
2 2

3 1 2 2 3 3 2 4
'( )

1 1

x x x x x x x x
f x

x x

− + − − + − − + −
= =

+ +
 

               ومنه: 
( )

( )
( ) ( )

34 2

2 2 2
2 2 2

3 43 4 ( )
'( )

1 1 1

x x xx x x xg x
f x

x x x

− + +− − − −
= = =

+ + +
 

 : عل مجموعة تعريفها  fالدالة ج اتجاه تغت  ا استنت -ب        
)'إشارة لدينا:   )f x  من إشارة( )xg x−  :ومنه 

 

متناقصة عل المجالي    fذا: الدالة  إ ; 1− و    − 0;+  ايدة عل المجال  ومب   1;0− 

ات الدالة       :fجدول تغت 

    
 

ي   أثبت -أ .3
   : xأنه من أجل كل عدد حقيقر

2

2
( )

1

x
f x x

x

+
= − +

+
. 

( )2 3 3

2 2 2 2

1 22 2 2
( )

1 1 1 1

x x xx x x x x
x f x

x x x x

− + + ++ − − + + − +
− + = = = =

+ + + +
 

)أثبت أن  -ب     )f
C  يقبل مستقيما مقاربا( ) .يطلب تعيي   معادلته 

لدينا:  
2 2

2 1
lim lim lim 0

1x x x

x x

x x x→+ →+ →+

+
= = =

+
   

)ومنه المستقيم   )  ذا المعادلةy x= )مستقيم مقارب مائل للمنحت   − )f
C 

 
 

0.25 
 
 
 
 
 
 

0.25×2 
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 ن .520
 
 
 

 ن0.5
 
 
 



 
 

)أدرس وضعية المنحت   -ث )f
C  بالنسبة للمستقيم( ). 

       الفرق: دراسة إشارة 
2

2
( )

1

x
f x y

x

+
− =

+
    

)إشارة الفرق   )f x y−  :من إشارة البسط ومنه 

 

+                2−                 − x 

                   +0           - ( )f x y− 

( )f
C                 فوق( )f

C  تحت 

( )                          تقاطع( ) 

 

الوضع 
ي   النستر

 
)بي   أن المنحت   .4 )f

C  ستقيم مماسي   موازيي   للميقبل( ). 

'( ) 1f x = −    : ئ تكاف 
( )
4 2

2
2

3 4
1

1

x x x

x

− − −
= −

+
ومنه :     

( )
4 2

2
2

3 4
1 0

1

x x x

x

− − −
+ =

+
  

 

ومنه:  
( )

4 2 4 2

2
2

3 4 2 1
0

1

x x x x x

x

− − − + + +
=

+
 ومنه:  

( )
2

2
2

4 1
0

1

x x

x

− − +
=

+
    : ئ 2تكاف 

4 1 0x x− − + = 

20ومنه:  ذا:   إ   =
1

5 2x = −         ،
2

2 5x = − − 

)ومنه:   )f
C  يقبل مماسي   موازيي   للمستقيم( )    ذات الفاصلتي   عند النقطتي  

1
5 2x = و   −

2
2 5x = − تيب.  −  عل الب 

)أكتب معادلة المماس  .5 )T  للمنحت( )f
C 0الفاصلة عند النقطة ذات . 

0 0 0
'( )( ) ( )= − +y f x x x f x     : (0)'ومنه( 0) (0)= − +y f x f     :2ومنه=y 

 
)رسم المماس  .6 )T   والمنحت  ( )f

C. 
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ي  وحسبناقش بيانيا  .7
)المعادلة: حلول  وإشارةعدد  mقيم الوسيط الحقيقر )f x m=  . 

 
)حلول المعادلة  )f x m=  هي فواصل نقط تقاطع المنحت( )f

C  مع المستقيم( )
m ذي: ال  

=y m  .معادلة له   
 

3
;
2

  −  
m 3،      موجبا  تقبل حلا واحد  : المعادلة

2
=m  موجب وحل سالب  حل: المعادلة تقبل 

 
3

;2
2

    
m  حلي   سالب و حل موجب : المعادلة تقبل    ، 

 
 2=mمعدوم وحل سالب : المعادلة تقبل حل 

 
 2; +m سالب.  واحد  المعادلة تقبل حل 
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