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f x f x
 

     . 

): x  أهه مً أحل كل عدد حقيقياثباث ( أ.2 ) ( )f x g x   

   
 

 

2 2

2 2

2

'
1 1

1 1

2 1

( ) ' 1 1

1 2

1 2 1 ( )

x x

x x

x

f x x e e x

e xe x

x e g x

   

   

 

    

  

   

 

 f اججاه حغير الدالت دراست  (ب
)إشارة  )f x مً إشارة( )g x 

 

 

 

 

                               x 
+           0    -      0   + ( )g x 

                               x 
+           0    -      0   + '( )f x 

 جماما على المجال مخىاقصتfالدالت: ومىه  ;  جماما متزاًدة و 

على كل مً المجالين   ; و   ; . 

 حدول حغيراتها

 

 

 

 

 

 

 
حعيين  دون حساب (ج

( ) ( )
lim '( ) ( ) 0
x

f x f
f g

x

  



  


    

 

 
 

 

( ) 2 ( )( ) ( ) 2
lim lim

( ) ( )
lim

'( ) ( ) 0

x x

x

f x ff x f

x x

f x f

x

f g

 




 




 

 



  


  

 


 

    

 

جفضير  f
Cًقبل مماصين عىد  و   مىازيً لمحىر فىاصل . 

حساب(أ.3 lim ( )
x

f x x


   

    2

2

1

1

lim ( ) lim 1 1

lim 1 1

x

x x

x

x

f x x x e x

xe

 

 

 



    

   
 

لأن 
2

1
lim 0

x

x
xe

 


  

ومىه  f
Cًقبل مضخقيم مقارب مائل  1 معادلت لهy x   

 الىضع اليسبي للمىحنى دراستا(ب f
C و ااسخقيم   .

)هدرش إشارة الفرق  )f x y أي 
2

1x
xe

  

 وضع اليسبي 
 
 
 

)لدًىا  ) 0f x y مً أحل ;0x فإن المىحنى  f
C ًقع 

فىق   

)لدًىا  ) 0f x y مً أحل 0;x فإن المىحنى  f
C ًقع 

جحت   

)لدًىا  ) 0f x y 0مً أحلx فإن المىحنى  f
C ًقعع 

   في الىقعت  0;1 

                               x 
+           0    -      0   + '( )f x 
                   ( )f          

     
 
 

             ( )f  

 

 

( )f x 

          0                 x 
-             0     +       ( )f x y

 



4 

 

وعم (ج f
C  يقبل هقطت اوعطاف 

)لدًىا  ) ( )f x g x  ومىه'( ) '( )f x g x  

ومىه المشخقت الثاهيت جىعدم جلاث مغيرة إشارتها عىد

6 6
, 0 ,

2 2
 فإنها جقبل جلاث هقغ اوععاف فىاصلها  

6 6
, 0 ,

2 2
 

 أن اثباث (أ.4
3

2

2
( ) 1

2 1
f




 


  

لدًىا  2
1

( ) 1 1f e
      

)ولدًىا ) 0g  2 فأن
1

2

1

2 1
e




   


 و بخعىيض

2
1

e
  في ( )f  

فإن 
3

2 2

1 2
( ) 1 1 1

2 1 2 1
f

 
 

        
 

 اصخيخاج 
3

2

2
( ) 1

2 1
f




   


 

)لدًىا ) ( ) 2f f   و مىه ( ) 2 ( )f f    أي 
3 3

2 2

2 2
( ) 2 1 1

2 1 2 1
f

 
 

      
 

 

)اسخيخج حصرا لـ (ب )f  .و( )f  
0.34باجباع قىاعد المقارهت هجد  ( ) 0.45f   و 

1.55 ( ) 1.62f    
 مماساث مىازيت لـ  وعم جىحد.5   

مماصا ًىازي    معىاه ( ) 1f x أي 

  2
2 1

1 2 1 1
x

x e
   ومىه   2

2 1
2 1 0

x
x e

        أي   

 2
2 1 0x   

بما أن المعادلت جقبل حلين فأهه ًىحد مماصين مىازيً لـ                       

 الرسم
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

6.F ، دالت عدديت m وسيط حقيقي  حيث : 

 2
2 11

( ) ( 1)
2

x
F x x e m x

     

                ( ) الخمثيل البياوي للدالت F في المضخىي الضابق   .
 حسب قيم الىسيط الحقيقي مىاقشت m عدد مماساث ااىحنى 

( )ااىازيت لحامل محىر الفىاصل. 

)عدد مماصاث المىحنى  )معىاه المىازيت لحامل محىر الفىاصل 
'( ) 0F x و مىه( ) 0f x m  أي ( )f x m 

 هي فىاصل هقغ جقاظع المىحنى  f
Cمع المضخقيم m

 ذو المعادلت 

y mمىاقشت أفقيت  
لدًىا مً أحل ; ( )x f  فإن المعادلت ( )f x m جقبل 

)حلا وحيدا أي أن لــ  ) مماش مىازي لمحىر الفىاصل 
)لدًىا مً أحل )x f فإن المعادلت ( )f x m جقبل حلين  أي 

)أن لــ  ) مماصين مىازيين لمحىر الفىاصل 
لدًىا مً أحل ( ); ( )x f f  فإن المعادلت ( )f x m 

)جقبل جلاث حلىل أي أن لــ  )3 مماصاث مىازيت لمحىر الفىاصل 
)لدًىا مً أحل )x f  فإن المعادلت ( )f x m جقبل حلين أي 

)أن لــ  ) مماصين مىازيين لمحىر الفىاصل 
لدًىا مً أحل ( );x f   فإن المعادلت ( )f x m جقبل 

)حل وحيدا أي أن لــ  )مماش مىازي لمحىر الفىاصل 

  
 

 


