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 في الريـاضيـات

 :  من إعداد
 ندى زبيدي 

 نور الهدى العايب 

 هلال عرجاني 

 هند حرز الله 

  أماني مشري 

 رقية غربية 

 محمد الأمين قسومي 

 منال مختاري 

  عزوزسليمة :  تحت إشراف الدكتورة
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 .. أكٔي حزاء ٌَمـصوف اًشىص و ومن حق اًيـمة الذهص،
 خي ،المخفضي بجََي اًيـم ، وؾؼيم الجزاء فبـس شىص المولى ؾز و

 سَيمة ؾزوزهضؽ بين ًسي أٔس خاذثيا الدنخورة المحترمة   ،و إيمانا مٌا بأٔهَ من لا ٌشىص اًياس لا ٌشىص الله
فأبٔحصنا مـِا في  ،و أحٔلامٌا واكـا  ،أسٔمى ؾبارات اًشىص و اًخلسٍص اًتي ؿَمخيا هَف نجـي أفٔكارنا دافـا 

 . فَِا في ذلك كل اًشىص و الامذيان،مشروع بسا فىصة و اىتهىى نخابا 

س مسٍص المسرسة اًـََا ًلٔساثشة   الذي وضؽ زلذَ فِيافوزي بن بصاُيم الدنخور   بوركلةنما وشىص اًسَ 

. و تحمس ًفىصة انجاز ُشا اًىذاب بمجصد اكتراحها ؿَََ

 . اًىذاب انجاز ُشا فيو في الٔذير وشىص كل من ساهم

مي ق اًـ  فصً
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ة و اًخـَيمَة إهسابتجاوبًا مؽ ثعوٍص اًبرامج اًخـَيمَة و في إظار           المخـلم ٌَىفاءات المنهجَة و اًصياضَة و تماش َا مؽ اًخوحيهات اًتربوً
َكِِ بشكِ بس َط ًشِادة المترشحيناًواردة في منهاج اًصياضَات ، هضؽ بين أًٔسي  ُُ  اًخـَيم المخوسط ُشا اًىذاب المخواضؽ، والذي كس 

ؼصوف اًتي نمص بها يجـي اس خـماله سَسًا مجموؿة من ادذبارات شِادة اًخـَيم   حِر ثياوًيا  -الحجص اًطحي-  و مؤوسا في ػي ُشٍ اً
ضِا اًبـظ في خمسة أٔبواب  بحَر (2019 إلى س ية 2011من س ية ) المخوسط ذلال اًس يوات الٔذيرة  تم تجمَؽ اًتمارٍن المدشابهة مؽ بـ

ام لادذبار شِادة اًخـَيم المخوسط ًَىون أٔنثر بساظة و هفـا في وس ًوفصتها و ثيوؾِا  دون إزلال ضفحاثَ بمَرطات الدر،حسب اًشكِ اًـ
. جهات ؿسة

عصح  بهشا         أٔردنا ؽ في اً  أٔن تجسوا في ُشا اًىذاب المخواضؽ ما ٍنمي  هأمٔي و مهارحكن، وكسراحكنحصس َخ مىدس باحكن المـصفِة و ثـزٍز اًخيوً
زم ؿلى بَوغ ُسفكن و أٔن حكلي جهودكم باًخوفِق و اًيجاح وؾيسكم الٕارادة  . اًـ

 أٔن رخالات المَسان من اًسادة مفدشي اًتربَة و أٔساثشة اًصياضَات  ٍىون فَِ هلص فنرحو من أٔنكل عمي بشري من ظبَـخَ         أٔهَس 
س الاًىتروني  لا ًبزَوا ؿََيا   : بأٔرائهم  و ثوحيهاتهم ؿبر اًبًر

salima.azouz.mathematics@gmail.com 

مي المشارنين في إؿساد ُشا اًىذاب و هم زلة من أٔساثشة المس خلبي تخطص رياضَات دفـة   ق اًـ         و دذاما هشهص بأٔؾضاء فصً

ََا ًلسٔاثشة بوركلة  2016  : الذٍن ٍزاوًون حىوٍنهم بالمسرسة اًـ

 أٔس خاذ اًخـَيم اًثاهوي

 أٔس خاذ اًخـَيم المخوسط

 أٔس خاذ اًخـَيم اًثاهوي

 أٔس خاذ اًخـَيم المخوسط
أٔس خاذ اًخـَيم اًثاهوي 
أٔس خاذ اًخـَيم اًثاهوي 
أٔس خاذ اًخـَيم اًثاهوي 

 أٔس خاذ اًخـَيم المخوسط

  أٔماني مشري 

 ركِة قصبَة 

 محمس الٔمين كسومي 

 مٌال مخخاري 

 هسى زبَسي 

 اًب  هور اًِسى اًـ

 ُلال ؾصخاني 

 ُيس حصز الله 

اًب ،هسى زبَسي ،أٔماني مشري :        و كس تمت مصاحـة ُشا اًىذاب من ظصف مجموؿة الٔؾضاء المتميٍزن  ُلال  و هور اًِسى اًـ
يمة ؾزوز تحت إشراف مباشر ًلسٔ خاذة  ؾصخاني  .سَ

mailto:salima.azouz.mathematics@gmail.com
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Aهبين أٔن (1  : لدًيا. ؿسد ظبَـي  

9 10 9 10 3
1

7 3 7 3

9 7 3 3

7 3

A
        

   
    

 
7

7 3
3

 

3A  و مٌَ و ُو ؿسد ظبَـي . 
سد (2  : لدًيا.  ؿسد ظبَـيa  حِر3a ؿلى شكِ B نخابة اًـ

2 2

5 3 3 12 48

5 3 3 4 3 16 3

5 3 3 2 3 4 3

B   

    

    

 

و مٌَ 

 

2 2
5 3 3 2 3 4 3

5 3 3 2 3 4 3

5 3 6 3 4 3

5 6 4 3

B     

     

    

   

7  و ؿَََ 3B 7   و ُو اًشكِ المعَوب حِرa ؿسد ظبَـي  .

A نخابة اًًس بة (3

B
 :  لدًيا. ؿسد ناظق  ؿلى شكِ وس بة ملامها

3

7 3

3 3

7 3 3

A

B







 

 مٌَو 

سدان الحلِلِان 9 : حِر B و A ًَىن اًـ 10
1

7 3
A

    
 

5 و  3 3 12 48B   . 

. ؿسد ظبَـي A بين أٔن (1
سد (2  . ؿسد ظبَـيa  حِر3a  ؿلى شكBِ انخب اًـ

A انخب اًًس بة (3

B
 .ؿلى شكِ وس بة ملامها ؿسد ناظق 

ن   1.1حي اٍتمصٍ

ن   1.1اٍتمصٍ

 

7 من اًسؤاًين اًسابلين 3B ، 3A  

9  تحََي 3 3  ثم هلوم بالاذتزال

a b a b   

 x b y b x y b   

 ثيعَق الملام

2
a a 

 ثوحِس الملامات

B
EM

 2
01

9
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3 3

7 3

3

A

B







3

7 3




3

7
 

3ؿَََ  و 

7

A

B
و هي وس بة ملامها ؿسد ناظق  .

 

 

 

 

 

 

 : لدًيا.  ؿسد ظبَـيA هبين أٔن (1

3 8 2

3 8 2

3 16

A  

 



 

 مٌَو 

2

3 16

3 4

3 4 12

A 


  

 

12Aؿَََ  و  و ُو ؿسد ظبَـي . 
سد (2  : لدًيا.  ؿسد ظبَـيa  حِر3a ؿلى شكِ B نخابة اًـ

2 2

27 3 12

9 3 4

2 2

2 3 2 3

2 3 2 23 3 3

B   

    

    

 

و مٌَ 

 

22
3 3

3 3

2 3 2 2 3

2 3 2 2 3

6 3 2 23 3

6 2 2 3

B     

    

    

  



 

A و B3 :   ؿسدان حلِلِان حِر 8 2A  2  و 27 2 3 12B   . 

 . ؿسد ظبَـيA بين أٔن (1

سد (2  . ؿسد ظبَـيa  حِر3a   ؿلى شكBِ انخب اًـ

2  بين أٔن (3 3

3

A

B
. 

ن   2.1اٍتمصٍ

ن   2.1حي اٍتمصٍ

 الاذتزال

a b a b   

 x b y b x y b   

2
a a 

a b a b  
 

2
a a 

B
EM
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01

8
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6ؿَََ  و  3B 6   و ُو اًشكِ المعَوب حِرa ؿسد ظبَـي  .

2 هبين أٔن (3 3

3

A

B
 .لدًيا : 

6 3

12

2

3

6 3 3

1A

B







 

 مٌَو 
12 3

6 3

6

A

B







2 3

6

 
3

2 3

3



 

2ؿَََ  و  3

3

A

B
و ُو اًشكِ المعَوب  .

 

 

 

 

 

 

سد (1  : لدًيا.  ؿسد ظبَـيa  حِر3a  ؿلى اًشكAِ  نخابة اًـ

108 12

36 3 4 3

36 3 4 3

A  

   

   

 

 مٌَو 

 

2 2
6 3 2 3

6 3 2 3

6 2 3

4 3

A    

   

  



 

4ؿَََ  و  3A ِ3   و ُو من اًشكa4   حِرa ؿسد ظبَـي . 
سد (2  :  لدًيا. ؿلى شكِ وس بة ملامها ؿسد ناظق B نخابة اًـ

A و B108 :   ؿسدان حلِلِان حِر 12A  3  و

2 3
B . 

سد (1  . ؿسد ظبَـيa  حِر3a   ؿلى اًشكAِ انخب اًـ
سد (2  . ؿلى شكِ وس بة ملامها ؿسد ناظقB انخب اًـ

 :  ُو ؿسد ظبَـي حِرCأٔن  بين  (3  1 8 1C A B  . 

ن   3.1حي اٍتمصٍ

ن   3.1اٍتمصٍ

6من اًسؤاًين اًسابلين 3B   ،12A  

12وس خزسم  6 2   ثم هلوم بالاذتزال

 ثيعَق الملام

a b a b   

 x b y b x y b   

2
a a 

B
EM

 2
01

7
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2 3

3 3

3

2 3 3

B 






 

و مٌَ 
3 3 3 3

2 32 3 3

3

B
 

 



3

2 3




3

2
 

3ؿَََ  و 

2
B و هي وس بة ملامها ؿسد ناظق  .

 :  ُو ؿسد ظبَـي حِرC هبين أٔن (3  1 8 1C A B  .لدًيا  : 

  

 

  

1 8 1

3
4 3 1 8 1

2

4 3 1 4 3 1

C A B  

 
  













 

  مٌَو

  
   

2 2

16 3 1 47

4 3 1 4 3 1

4 3 1

C  







   
 

47Cؿَََ و  و ُو ؿسد ظبَـي  .

 

 

 

 

 

 : لدًيا. 832  و1053  حساب اًلاسم المشترك الٔنبر ٌَـسدٍن (1

1053 832 1 221

832 221 3 169

221 169 1 52

169 52 3 13

52 13 4 0

  
  
  
  
  

 

 .832  و1053  احسب اًلاسم المشترك الٔنبر ٌَـسدٍن (1

1053 انخب اًىسر (2

832
 . ؿلى شكِ هسر كير كابي ًلاذتزال

سد (3 1053 انخب اًـ 2 832 8 117A   ِ13   ؿلى اًشكaحِر   aٌََُؿسد ظبَـي ًعَب ثـ . 

ن   4.1اٍتمصٍ

 

ن   4.1حي اٍتمصٍ

3 من اًسؤاًين اًسابلين

2
B ، 4 3A   

 الاذتزال

 ثيعَق الملام

a aa 
 

 ثبس َط ما داذي اًلوسين

   2 2
a b a b a b    

 اس خـمال دوازرمِة إكََسس

  باق مـسوم أدٓصهخوكف ؾيس

B
EM

 2
01

6
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 :  إذن13  و ؿَََ أدٓص باق كير مـسوم ُو PGCD 1053;832 13 .

1053 نخابة اًىسر (2

832
 : لدًيا. ؿلى شكِ هسر كير كابي ًلاذتزال 

1053 1053 13

832 832 13

81

64







 

1053 و ؿَََ 81

832 64
81   و

64
.  هسر كير كابي ًلاذتزال

سد (3 1053 نخابة اًـ 2 832 8 117A   ِ3  ؿلى اًشكaحِر  aلدًيا.  ؿسد ظبَـي : 

81 13 2 64 1

1

3 8 9 13

81 13 2

053 2

64 13 8

832 8 11

9 1

7

3

A 

       

     









 

 

 مٌَو 

 

2 2 2
9 13 2 8 13 8 3 13

9 13 2 8 13 8 3 13

9 16 24 13 13

A        

       

    

 

13Aؿَََ  و  و ُو اًشكِ المعَوب حِر     1a ؿسد ظبَـي  .

 

 

 

 

 

 : لدًيا. 406  و696   حساب اًلاسم المشترك الٔنبر ٌَـسدٍن (1

696 406 1 290

406 290 1 116

229 116 2 58

116 58 2 0

  
  
  
  

 

   إذن اًلاسم المشترك الٔنبر ُو58  و ؿَََ أدٓص باق كير مـسوم ُو PGCD 696;406 58. 

696 نخابة اًىسر (2

406
 : لدًيا. ؿلى شكِ هسر كير كابي ًلاذتزال 

 .نخابة مصاحي الحسابمؽ  406 و 696  احسب اًلاسم المشترك الٔنبر ٌَـسدٍن (1

696 انخب (2

406
   ؿلى شكِ هسر كير كابي ًلاذتزال

سد (3 696  حِر P احسب اًـ 3 5

406 7 2
P   . 

ن   5.1اٍتمصٍ

ن   5.1حي اٍتمصٍ

 x b y b x y b   

وس خزسم  PGCD 1053;832 13 

2
a a 

a b a b   

 اس خـمال دوازرمِة إكََسس

  باق مـسوم أدٓصهخوكف ؾيس

B
EM

 2
01

5
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696 696 58

406 406 58

12

7







 

696 و ؿَََ 12

406 7
12   و

7
.  هسر كير كابي ًلاذتزال

سد (3 696 حساب اًـ 3 5

406 7 2
P    . لدًيا: 

696 3 5

406 7 2

12 3 5

7 7 2

24 15 9

14 14 14

P 









 





 

9ؿَََ  و 

14
P  .

 

 

 

 

 

 

 

سد (1  : لدًيا. A  حساب اًـ

3 2 7

5 5 4

3 14 12 14

5 20 20

26 13

20 10

A  


 









 

شري ٌَـسد 1.3A   ُوA  و ؿَََ اًشكِ اًـ . 
َمَة ٌَـسد (2  : لدًيا. B اًىذابة اًـ

2

3

2 3 5

1.2 10 7

12.5 10

1.2 7
10 10 0.672 10

12.5

B


  

 




  


 

 :  حِرA، B، C إًَم الؿٔساد

3 2 7

5 5 4
A   ،  

2

3

1.2 10 7

12.5 10
B

 



،  175 112 6 7C    

شريA احسب (1  . ثم انخبَ ؿلى اًشكِ اًـ
َمَة ٌَـسد (2  .B أٔؾط اًىذابة اًـ

 . ؿلى ابسط شكِ ممىنC انخب (3

ن   6.1اٍتمصٍ

ن   6.1حي اٍتمصٍ

وس خزسم  PGCD 696;406 58 

  ثم اًخبس َطثوحِس الملامات

696 12

406 7
 

 الاذتزال

1
10

10

a

a

 

 ثوحِس الملامات

10 10 10
a b a b 
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َمَة ٌَـسد 6   هيB  و ؿَََ اًىذابة اًـ
6.72 10B

 .
سد (3   : لدًيا.  ؿلى ابسط شكِ ممىنC نخابة اًـ

175 112 6 7

25 7 16 7 6 7

25 7 16 7 6 7

C 





 

   

   

 

  مٌَو

 

2 2
5 7 4 7 6 7

5 7 4

5 4

7

7 7 76

6 7

C    

   

   



 

7ؿَََ  و  7C . 

 

 

 

 

 

 

4  أٔنهبين (1 2 3A   .لدًيا : 

 
2

3 3 1 27 1

3 3 3 3 3 1

3 3 3 3 1

4 2 3

A   





    

  







 

4  و ؿَََ 2 3A  . 
A هبين أٔن (2 Bلدًيا. ؿسد ظبَـي  : 

  
4 4 2 2

4 2 3 4 2 3

3 3

16 4

16 1

3

2 4

A B  



 

  


 






 

4Aؿَََ  و  B و ُو ؿسد ظبَـي  .

 

سد   :  حِرAالحلِلي ًَىن اًـ 3 3 1 27 1A    . 

4 : بين أٔن (1 2 3A  . 
سد الحلِلي  (2 4 :  حِرBًَىن اًـ 2 3B  . 

A : بين أٔن - B ظبَـي ؿسد. 

ن   7.1حي اٍتمصٍ

a b a b   

2
a a 

 x b y b x y b   

ن   7.1اٍتمصٍ

 باًًشر أٔو وس خزسم   2 2
a b a b a b    

a b a b   

a a a  

 x b y b x y b   
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سدٍن (1 7a  ؿلى شكnِ  وm نخابة اًـ b .لدًيا : 

 

2

2 2 2

112 3 28 3 7 25

16 7 3 4 7 3 7 5

4 7 3 2 7 3 7 5

4 7 3 2 7 3 7 5

4 6 5

 

3 7 7 5

m   

    

    

 







    

    

 

  و ؿَََ 7 5m    و ُو اًشكِ المعَوب حِر   1a  و   5b  . 

  

   

7 3 4 7

7 7 7 12 3 7

7 7 12 3 7

7 7 12 7

4

4

54 3

n  

   

  







    

 

7  ؿَََو  5n    و ُو اًشكِ المعَوب حِر   1a   و   5b . 

سد (2 m هبين أٔن اًـ n لدًيا.ناظق ؿسد  : 

  
   

2 2

7 5 7 5

57

7 25

18

m n 

 



 

 

 

18mؿَََ  و  n  َ1   و ُو ؿسد ناظق ملام .

7 نجـي ملام اًًس بة (3 5

7

لدًيا.  ؿسدا ناظلا : 

 7 5 77 5

7 7 7

7 7 5 7

7

7 5 7

7

 


  









 

سدان الحلِلِان 112 :  حِرn وm ًَىن اًـ 3 28 3 7 25m    ،   7 3 4 7n    

سدٍن (1 7a  ؿلى اًشكnِ  وm انخب كلا من اًـ bبحَر  aو  bؿسدان وسبِان . 
m بين أٔن الجساء (2 nؿسد ناظق . 

7 احـي ملام اًًس بة (3 5

7

ؿسدا ناظلا . 

ن   8.1اٍتمصٍ

ن   8.1حي اٍتمصٍ

 باًًشر أٔو وس خزسم   2 2
a b a b a b    

a b a b   

 2

a a 

 x b y b x y b   

 ثم اًخبس َطباًًشر 

a a a 
 

 ثيعَق الملام
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7ؿَََ  و  5 7 5 7

77


 َ7   و هي ؿسد ناظق ملام .

 

 

 

 

 

 : ، لدًيااًخحلق باًًشر (1

   2

2

2 1 3 2 6 3

2 7 3

x x x x x

x x

     
  

 

ؿَََ  و    2
2 1 3 2 7 3x x x x    . 

بارة (2  : ، لدًيا من هدِجة اًسؤال اًسابق  إلى خساء ؿامَين من الدرخة الٔولىA تحََي اًـ

  
     

2
2 7 3 2 1 3 2

2 1 3 2 1 3 2

A x x x x

x x x x

     
     

 

بأٔذش  2 1x وـامي مشترك ثم اًخبس َط نجس  : 
     
     
  
  

2 1 3 2 1 3 2

2 1 3 3 2

2 1 3 3 2

2 1 4 1

A x x x x

x x x

x x x

x x

     

      
    
  

 

 ؿَََ  و  2 1 4 1A x x  .

 
 حي المـادلة (3  2 1 4 1 0x x   .لدًيا : 

2 1 0

2 1   

1

2

x

x

x

 




 

أٔو 
4 1 0

4 1   

1

4

x

x

x

 




 

1   حَول المـادلة هيؿَََو 

2
1   و

4
. 

 

 : تحلق باًًشر من أٔن (1   2
2 1 3 2 7 3x x x x    . 

بارة (2  :  حِرA ًخىن اًـ  2
2 7 3 2 1 3 2A x x x x      

 .إلى خساء ؿامَين من الدرخة الٔولى A حَي -

 : حي المـادلة (3  2 1 4 1 0x x  . 

ن   9.1اٍتمصٍ

ن   9.1حي اٍتمصٍ

 إدصاج اًـامي المشترك

 اًًشر ثم اًخبس َط

 ثبس َط ما داذي اًلوسين

 المـامي اًثاني مـسوم

 المـامي الٔول مـسوم

B
EM
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 ؾيس حي المـادلة من الٕاشارات احشر

 حي المـادلة من الٕاشارات ؾيس احشر
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بارةوشر (1  : لدًيا. E  و ثبس َط اًـ

2

2 2

2 2

2

( 1) ( 1)(2 3)

( 2 1) (2 2 3 3)

2 1 2 2 3 3

3 4

E x x x

x x x x x

x x x x x

x x

    
      
      
   

 

2ؿَََ و 
3 4E x x   . 

بارة (2  :  لدًيا.  إلى خساء ؿامَين من الدرخة الٔولىE تحََي اًـ

 
 
 

2
( 1) ( 1)(2 3)

( 1) ( 1) (2 3)

( 1) 1 2 3

( 1) 4

E x x x

x x x

x x x

x x

    
    
    
   

 

ؿَََ و  ( 1) 4x xE    و ُو اًشكِ المعَوب  .
3  المتراجحةحي (3 4 6 2x x   .لدًيا : 

3 4 6 2

3 6 2 4

3 6

x x

x x

x

  
   

  
 

 مٌَو 
6

3

2

x

x





 
. 2    حَول المتراجحة هي كل الؿٔساد الحلِلِة الضٔلص من أٔو جساويؿَََو 

 

 

 

 

بارة  :  حِرE ًخىن اًـ    2
1 1 2 3E x x x    . 

بارة (1  .E  اوشر ثم بسط اًـ

بارة (2  . إلى خساء ؿامَين من الدرخة الٔولىE حَي اًـ

3 : حي المتراجحة (3 4 6 2x x  . 

 :  تحلق من المساواة الثَٓة (1   2
3 1 4 3 11 4x x x x    . 

بارةحَي (2  :   إلى خساء ؿامَين اًـ 22
3 11 4 3 1E x x x    . 

 : حي المتراجحة (3   2
3 1 4 3 7x x x   . 

ن   1.2حي اٍتمصٍ

 ثبس َط ما داذي كل كوس

 اذش 1x مشترك ثم اًخبس َط وـامي  

    2
a b a b a b    

 2 2 2
2a b a b ab    

 هلي المـاًيم إلى ظصف و المجاَُي إلى اًعصف الٔدص

  من الٕاشارات ؾيس فم الٔكواساحشر

ن   2.2اٍتمصٍ

ن   1.2اٍتمصٍ

 المتراجحة ذلال حي من الٕاشارات احشر

  من ثلير اتجاٍ المتراجحة مؽ وحود الٕاشارة اًساًبةاحشر
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 اًخحلق باًًشر من المساواة (1   2
3 1 4 3 11 4x x x x     .لدًيا : 

        
2

2

3 4 1 4

3 12 4

3 11 4

3 1 4 x x x

x x x

x

x x

x

     
   
 






 

ؿَََ و    2
3 1 4 3 11 4x x x x    محللة . 

بارة (2  :  لدًيا.  إلى خساء ؿامَين من الدرخة الٔولىE تحََي اًـ

 
   
   
 
 

22

2
(3 1) 4

(3 1)

3 1

4

(3 1) 4

1 4 3 1

3 1

3 1

(3 1) 4

3 1

3

x x x

x

x

E

x x

x x

x x x

x x



  

    


   



  
 



 




 

ؿَََ و  (3 1) 4 3xE x  و ُو اًشكِ المعَوب  .
  المتراجحةحي (3   2

3 1 4 3 7x x x    .لدًيا : 

   2

2 2

2 2

3 1 4 3 7

3 11 4 3 7

3 11 3 7 4

11 11

x x x

x x x

x x x

x

   
   
   

 

 

 مٌَو 
11

11

1

x

x




  
. 1     حَول المتراجحة هي كل الؿٔساد الحلِلِة الٔنبر من أٔو جساويؿَََو 

 

 

 

 

 

بارة (1  : لدًيا. P وشر و ثبس َط اًـ

    
       

2

2

1 3 3 3 2 3 3

1 3 3 3 3

3 3 9 9 6 6

9 12 3

3 6 6

P x x

x x x x

x x

x

x x x x

   

        





     
   

 

بارة ًخىن  :  حِرP اًـ    1 3 3 3 2 3 3P x x x    . 

بارة (1  .P  اوشر و بسط اًـ
بارة (2  .الٔولى خساء ؿامَين من الدرخة إلى P حَي اًـ

 : حي المـادلة (3  3 3 1 3 0x x   . 

ن   3.2حي اٍتمصٍ

ن   2.2حي اٍتمصٍ

ن   3.2اٍتمصٍ

 اًًشر ثم اًخبس َط

  2
3 11 4 3 1 4x x x x     

 ذلال مصاحي الحي من الٕاشارات احشر

 ر من ثلير اتجاٍ المتراجحة مؽ وحود الٕاشارة اًساًبةاحش

   2
3 1 4 3 11 4x x x x     

 اًًشر ثم اًخبس َط

 ر من الٕاشارات ؾيس فم الٔكواساحش

 اذش 3 1x مشترك ثم اًخبس َط وـامي  

 ثبس َط ما داذي كل كوس

 جمؽ حسود بلوى مخخَفة من احشر
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2ؿَََ و 
9 12 3xP x   . 

بارة (2  :  لدًيا.  إلى خساء ؿامَين من الدرخة الٔولىP تحََي اًـ

    
   
   
  

1 3 3 3 2 3 3

3 3 1 3 2

3 3 1 3 2

3 3 3 1

x x x

x x

x x

x

P

x

  








     
   
  

 

ؿَََ و   3 3 3 1x xP   و ُو اًشكِ المعَوب  .
  المـادلةحي (3  3 3 1 3 0x x    .ٍمـيا : 

3 3 0

3 3

1

x

x

x

 
 
 

 

أٔو 
3 1 0

3 1

1

3

x

x

x

  
 




 

1  و1   حَول المـادلة ُماؿَََو 

3

. 

 

 

 

 

 :  من صحة المساواة اًخاًَةاًخحلق (1   2
5 2 1 2 1 20 5x x x    .لدًيا : 

     
   

 
2

2 2

2

2

5 2 1 2 1 5 2 1 2 1

5 2

0

1

5

5 4 1

x x x x

x

x

x

    

   

 

 

 

   المساواةؿَََو    2
5 2 1 2 1 20 5x x x    محللة. 

بارة (2  تحََي اًـ    2
2 1 3 7 20 5A x x x     .لدًيا : 

    
     
     
     

2
2 1 3 7 20 5

2 1 3 7 5 2 1 2 1

2 1 3 7 5 2 1

2 1 3 7 10 5 2 1 7 2

x x x

x x x x

x x x

x x x x

A

x

    

     

      
       

 

 :  تحلق من صحة المساواة اًخاًَة (1   2
5 2 1 2 1 20 5x x x   . 

بارة (2  :  بحَرA حَي اًـ    2
2 1 3 7 20 5A x x x    . 

 : حي المتراجحة (3 2 2
14 11 2 2 10 7x x x    ِا بَاهَا  . ثم مثي حَوً

ن  4.2 اٍتمصٍ

ن   4.2حي اٍتمصٍ

 اذش 3 3x وـامي مشترك ثم اًخبس َط  

  2
20 5 5 2 1 2 1x x x    

 اذش 2 1x وـامي مشترك ثم اًخبس َط  

 ثوزًؽ اًلوة ؾيس احشر

 المـامي الٔول مـسوم

  مـسوماًثانيالمـامي 

 باًًشر أٔو وس خزسم   2 2
a b a b a b    

 ثبس َط ما داذي كل كوس

 ذلال مصاحي الحي من الٕاشارات احشر

 ذلال مصاحي الحي من الٕاشارات احشر

  من الٕاشارات ؾيس فم الٔكواساحشر

 ثبس َط ما داذي كل كوس
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ؿَََ و   2 1 7 2x xA    .
  المتراجحةحي (3 2 2

14 11 2 2 10 7x x x     .لدًيا : 

 2 2

2 2

2 2

14 11 2 2 10 7

14 11 2 20 14

14 11 14 20 2

11 22

x x x

x x x

x x x

x

    

    
    
 

 

و مٌَ 
11 22

22

11

2

x

x

x

 



 

 

. 2    حَول المتراجحة هي كل الؿٔساد الحلِلِة الٔنبر تماما منؿَََو 
 :  المتراجحة مجموؿة حَولتمثَي -

 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

2 اًخحلق باًًشر أٔن (1
4 12 7F x x   .لدًيا : 

 
       

2

2

2

2

2

4 9 12 16

4 1

2 3 16

2 3 2 2 1

2

3 6

7

x

x x

F

x x

x x

  

      

   
  

 

2ؿَََ و 
4 12 7F x x   .

بارة (2  :  لدًيا.  إلى خساء ؿامَين من الدرخة الٔولىF تحََي اًـ

بارة  : ثـعى اًـ 2
2 3 16F x  . 

2 : تحلق باًًشر أٔنّ  (1
4 12 7F x x  . 

 . إلى خساء ؿامَين من الدرخة الٔولىF حَيّ (2

 : حي المـادلة (3  2 7 2 1 0x x  . 

1 من أٔخي F احسب (4 2x   ِ2 و انخب اًيدِجة ؿلى اًشّكa b حِر aو  b ؿسدان وسبِان. 

ن   5.2اٍتمصٍ

ن   5.2حي اٍتمصٍ

  من ثلير اتجاٍ المتراجحة مؽ وحود الٕاشارة اًساًبةاحشر

 اًًشر ثم اًخبس َط

وس خزسم  2 2 2
2a b a b ab    

 ذلال مصاحي الحي من الٕاشارات احشر

 جمؽ حسود بلوى مخخَفة من احشر

 جمؽ حسود بلوى مخخَفة من احشر
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 
   
   
  

2

2 2

2 3 16

2 3 4

2 3 4 2 3 4

2 1 2 7

x

x

x

x

F

x

x

  

  

        




 


 

ؿَََ و   2 1 2 7x xF   و ُو اًشكِ المعَوب  .
  المـادلةحي (3  2 1 2 7 0x x   .ٍمـيا : 

2 1 0

2 1

1

2

x

x

x

 
 




 

أٔو 
2 7 0

2 7

7

2

x

x

x

 



 

1   حَول المـادلة ُماؿَََو 

2

7  و

2
. 

1من أٔخي  F حساب (4 2x    2 اًيدِجة ؿلى اًشّكِ نخابةوa b  حِرa و b لدًيا. ؿسدان وسبِان  : 

   
 
 

2

4 12 7

4 12 12

1 2 1 2

1 2 2 2 2 7

4 3 2 2 2

12 8 2 2

12 19

12 1 29 7 4

F   

  



 

  

 

   



 

 

7   اًيدِجة هيؿَََو  4 2  7  حِرa   4  وb   .

 

 

 

 

 

2 اًخحلق باًًشر أٔن (1
4 20 11E x x   .لدًيا : 

بارة  :  حِرE ًخىن اًـ 2
2 5 36E x   .

2 : تحلق باًًشر أٔن (1
4 20 11E x x  . 

بارة (2  . إلى خساء ؿامَينE حَي اًـ

 : حي المـادلة (3  2 11 2 1 0x x  . 

ن   6.2اٍتمصٍ

 ثبس َط ما داذي الٔكواس

 ذلال مصاحي الحي من الٕاشارات احشر

 2
16 4 

 وس خزسم  2 2
a b a b a b    

 المـامي الٔول مـسوم

  مـسوماًثانيالمـامي 

  من وحود الٕاشارة اًساًبةاحشر

 اًًشر ثم اًخبس َط

 ذلال مصاحي الحي من الٕاشارات احشر
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ن   6.2حي اٍتمصٍ
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 
       

2

2

2

2

2

4 25 20 36

4

2 5 36

2 5 2 2 3

1

5

20 1

6

E

x

x

x

x

x

x

x

  

     

  
 








 

2ؿَََ و 
4 20 11E x x   .

بارة (2  :  لدًيا.  إلى خساء ؿامَين من الدرخة الٔولىE تحََي اًـ

 
   
   
  

2

2 2

2 5 36

2 5 6

2 5 6 2 5 6

2 11 2 1

x

x

x x

x x

E

      

  

  

   

 


 

ؿَََ و   2 11 2 1x xE  و ُو اًشكِ المعَوب  .
المـادلة  حي (3  2 11 2 1 0x x   .ٍمـيا : 

2 11 0

2 11

11

2

x

x

x

 
 




 

أٔو 
2 1 0

2 1

1

2

x

x

x

 



 

11   حَول المـادلة ُما ؿَََو

2

1   و

2
 .

 

 

 

 

 

 

 

بارة (1 3 : ًخىن اًـ 5A x حِر  x ؿسد حلِلي  

2 حساب اًليمة الملصبة إلى ( أٔ 
10

باًيلطان ٌَـسد  A2  من اخيx .لدًيا  : 

بارة (1 3 : ًخىن اًـ 5A x حِر  xؿسد حلِلي . 

2 احسب اًليمة الملصبة إلى ( أٔ 
10

باًيلطان ٌَـسد  A2  من اخيx . 

0A : حي المتراجحة ( ب ِا بَاهَا  . ثم مثي مجموؿة حَوً

بارة  (ا (2  :  حِرB  اوشر ثم بسط اًـ 2 2
3 5 9 25B x x   . 

 : اس خًذج أٔن ( ب 6 3 5B x x . 

0B : حي المـادلة ( ج . 

 اًًشر ثم اًخبس َط

 ثبس َط ما داذي الٔكواس

 2
36 6 

 جمؽ حسود بلوى مخخَفة من احشر

م وس خزس 2 2 2
2a b a b ab    

 وس خزسم  2 2
a b a b a b    

  مـسومالٔولالمـامي 

  مـسوماًثانيالمـامي 

 ذلال مصاحي الحي من الٕاشارات احشر

 ذلال مصاحي الحي من الٕاشارات احشر
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ن   7.2حي اٍتمصٍ

ن   7.2اٍتمصٍ



 

 
22 

ََا 
 اًـ

رسة
المس

ثشة
لٔسا

ً
-

ركلة
و

 2
01

9/
20

20
  

 

 
 

3 2 5

3 1.41 5

4.23 5 0.77

A   

  
   

 

0.77A و ؿَََ  . 
0A : نحي المتراجحة ( ب  .لدًيا : 

3 5 0

3 5

5

3

x

x

x

 




 

5    جساوي أٔو حَول المتراجحة هي كل الؿٔساد الحلِلِة الٔنبر منؿَََو 

3
 .

 
 
 
 

بارة (2  :  حِرB ًخىن اًـ 2 2
3 5 9 25B x x   . 

بارة ( أٔ   : لدًيا. B  وشر ثم ثبس َط اًـ

 2 2

2 2

2

3 5 9 25

9 25 30 9 25

18 30

B x x

x x x

x x

   
    
 

 

بارة 2  ُوB و ؿَََ ثبس َط اًـ
18 30B x x .

 اس خًذاج أٔن ( ب  6 3 5B x x  .لدًيا : 

     
 

2
18 30

6 3 6 5

6 3 5

x x

x x x

B

x x

 



 

ؿَََ و  6 3 5B x x . 
0B  المـادلةحي ( ج  .ٍمـيا : 

6 0

0

x

x




 

أٔو 
3 5 0

3 5

5

3

x

x

x

 




 

5   و0   حَول المـادلة ُماؿَََو 

3
 .

 

وس خزسم  2 2 2
2a b a b ab    

  30 6 5x x 

2 اًليمة اًخلصبَة وس خزسم 1.41 

  وـامي مشترك ثم اًخبس َط6xاذش 

  مـسومالٔولالمـامي 

  مـسوماًثانيالمـامي 

 ًخـوًظ ثم الحسابا

 ذلال مصاحي الحي من الٕاشارات احشر

 ذلال مصاحي الحي من الٕاشارات احشر

 جمؽ حسود بلوى مخخَفة من احشر
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بارة (1  :  لدًيا.E وشر و ثبس َط اًـ

    
   

2

2 2

2

4 1 3 2 4 1

16 1 8 12 3 8 2

4 13 3

E x x x

x x x x x

x x

    

      

  

 

2 ؿَََ و
4 13 3E x x  . 

بارة (2  :  لدًيا.E تحََي اًـ

    
     
  

2
4 1 3 2 4 1

4 1 4 1 3 2

4 1 3

E x x x

x x x

x x

    

      
  

 

 ؿَََ و  4 1 3E x x  .

 
 :حي المـادلة (3  4 1 3 0x x   .ٍمـيا : 

4 1 0

4 1

1

4

x

x

x

 




 

أٔو 
3 0

3

x

x

 


 

1  و مٌَ حَول المـادلة هي

4
. 3   و

2 حي المتراجحة (4 2
4 13 3 4 29x x x    .لدًيا : 

2 2

2 2

4 13 3 4 29

4 13 4 29 3

13 26

2

x x x

x x x

x

x

   
   

 
 

 

. 2   حَول المتراجحة هي كل الؿٔساد الحلِلِة الٔنبر من أٔو جساوي ؿَََ و

 

بارة  :  حِرE ًخىن اًـ    2
4 1 3 2 4 1E x x x    . 

بارةاوشر (1  .E   و بسط اًـ

بارة  (2  . إلى خساء ؿامَينEحَي اًـ

 : حي المـادلة (3  4 1 3 0x x  . 

2 : حي المتراجحة (4 2
4 13 3 4 29x x x   . 

ن   8.2اٍتمصٍ

ن   8.2حي اٍتمصٍ

 اذش 4 1x  مشترك ثم اًخبس َطوـامي  

 ثبس َط ما داذي اًلوسين

  مـسوماًثانيالمـامي 

 المـامي الٔول مـسوم

وس خزسم  2 2 2
2a b a b ab    

  من وحود الٕاشارة اًساًبةاحشر

 هلوم باًًشر ُيا

  من ثلير اتجاٍ المتراجحة مؽ وحود الٕاشارة اًساًبةاحشر

 جمؽ حسود بلوى مخخَفة من احشر

 ذلال مصاحي الحي من الٕاشارات احشر

 ذلال مصاحي الحي من الٕاشارات احشر

 ذلال مصاحي الحي من الٕاشارات احشر

 جمؽ حسود بلوى مخخَفة من احشر
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 :  ، لدًيا( ؿسد ظبَـيa حِر) 5a  ؿلى اًشكAِ نخابة المجموع (1

125 45 20

25 5 9 5 4 5

5 5 3 5 2 5

6 5

A   

     

  



 

6 ؿَََ و 5A .

 
5 حساب (2

30
A مؽ ثبُين مصاحي الحساب  : 

5 5
6 5

30 30

6 5 5

30

6 5

30

1

A   









 

5 ؿَََ و
1

30
A  . 

 

  

 : حِر ( ظبَـي ؿسدa) 5a   ؿلى اًشكAِ انخب المجموع (1

125 45 20A    

5 احسب (2

30
A مبَيا مصاحي الحساب . 

ن   9.2اٍتمصٍ

ن   9.2حي اٍتمصٍ
a ab b   

 yb bx y b x   

2
a a 

a a a  

 ذتزالالا

6وس خزسم  5A  
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عوًين (1  .TR  وST نحسب اً

عول -  : لدًيا .ST حساب اً

sin

8

RS
RTS

TS

TS




 

 و مٌَ

8
0.8

8 8

0.8

TS

TS



 
8

1
10

10
 



 

cmTS 10 و ؿَََ . 
عو -  : لدًيا. TR لحساب اً

     
   

2 2 2

2 2
10 8 36

TR TS RS 

  
 

و مٌَ 

   2 2
36 6TR   

cmTR 6و ؿَََ  . 
عول حساب (2 بما أٔن .  باًخسوٍص إلى اًوحسة من اًس يديمترMN اً   RS RT و    MN RT فان 

   RS MNظاًس نجس أٔنذاضَة  بخعبَق  و : 

4

6 8

TM MN

TR RS

MN




 

 مٌَو 

RST مثَر كائم في  Rحِر  : sin 0.8RTS 8   و cmRS . 

عوًين (1  .TR  وST احسب اً

 هلعة من  Mًخىن  (2 TR4 :  حِر cmTM المس خليم ،  مودي ؿلى   اًـ TRفي اًيلعة  M ًلعؽ  
 TSفي اًيلعة  N. 

عول  -  . باًخسوٍص إلى اًوحسة من اًس يديمترMNاحسب اً

ن   1.3حي اٍتمصٍ

ن   1.3اٍتمصٍ

 

ية فِثاقور  ثبخعبَق مبُر

RST  مثَر كائم فيR 

8RSثـوًظ   

 الاذتزال

 اًخـوًظ ثم الحساب
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ان وحسة اًعول من احشر  وسَ 

ان وحسة اًعول من احشر  وسَ 
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4 8

6

2

MN





2 8

2

  16
5.33

33
 



 

عولؿَََو  cmMN 5  اً باًخسوٍص إلى اًوحسة من اًس يديمتر . 

 

 

 

 

 

 

 

 

عول (1 ية فِثاقورث ؿلى المثَر اًلائم. AC حساب اً  : نجس Dفي  ADC بخعبَق مبُر

     
   

2 2 2

2 2
6 8

36 64 100

AC AD DC 

 
  

 

و مٌَ 

   2 2
100 10AC   

عول cmAC 10 و ؿَََ اً . 
  أٔنهبين (2 ACًوازي   EF.لدًيا من جهة  : 

2 1

8 4

BE

BA
  

 : و من جهة أٔدصى لدًيا
1.5

6

15

60

1

4

BF

BC






 

BE بما أٔن BF

BA BC
 المس خليمين فان  EFو   ACمذوازيان حسب ؾىس ذاضَة ظاًس   .

 وحسة اًعول هي اًسًتمتر) cm) 

ABCD 6 : مس خعَي حِرAD 8  وDC . 

 .AC احسب اًعول (1

2) E و Fهلعخان من اًضَـين   ABو   BCؿلى اًترثُب  

1.5BF :حِر 2  وBE . 

 : بين أٔن - ACًوازي   EF. 

 . باًخسوٍص إلى اًوحسةBEF احسب كُس اًزاوًة (3

ن   2.3اٍتمصٍ

ن   2.3حي اٍتمصٍ

ABCD مس خعَي 

 الاذتزال و اًخبس َط

 اًخـوًظ ثم اًخبس َط

B
EM

 2
01

8
 

 اًخـوًظ ثم اًخبس َط

ان وحسة اًعول من احشر  وسَ 

 اًخـوًظ ثم اًخبس َط

ان وحسة اًعول من احشر  وسَ 
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ة (3  :  لدًيا. باًخسوٍص إلى اًوحسةBEF حساب كُس اًزاوً

tan

1.5
0.75

2

BF
BEF

BE


 
 

 :باس خـمال اللٓة الحاس بة 
1

0.75 2ndf tan 36.86BEF
     

ة باًخسوٍص إلى اًوحسة ُو  و ؿَََ  كُس اًزاوً 37BEF  . 

 

 

 

 

 

 

 : رسم المـلم و ثـَيم اًيلط (1 0;4A،  3;1B ،  5; 1C  . 
 
 
 
 
 
 

 

 
 
 
 

 

  مٌخطف اًلعـةE حساب إحسازُتي اًيلعة (2 BC .لدًيا : 

;
2 2

B C B Cx x y y
E

  
 
 

 

   المس خوي مًسوب إلى مـلم مذـامس و مذجاوس ; ,O i j
 

. 

 : ؿلم اًيلط (1 0;4A،  3;1B ،  5; 1C . 
   مٌخطف اًلعـةE  احسب إحسازُتي اًيلعة (2 BC. 

خEَ   بالدوران الذي مصنزAٍ  ضورةD أٔوشئ اًيلعة (3 180   و زاوً
ثم اس خًذج إحسازُتي   D. 

 . مس خعَيABDC بين أٔن اًصباؾي (4

ن   3.3حي اٍتمصٍ

ن   3.3اٍتمصٍ

 ًـلاكة المس خـملة لٕايجاد مصهبات شـاع ااحشر من اًوكوع في الاًخباس مؽ

  الحاس بة  اس خزسامم ٌلدرخات ؾيس اس خـمالك ًللٓةلابس اًخأنٔس من احشر
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 اًخـوًظ ثم اًخبس َط

ان وحسة الدرخة من احشر  وسَ 
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 ة الموحبة في ُشٍ اًـلاكة الٕاشاراحشر

 أٔي
       3 5 1 1

;
2 2

E
    
 
 

 

ؿَََ و  1;0E .
خEَ  بالدوران الذي مصنزAٍ  ضورةD  اًيلعةإوشاء (3 180  و زاوً

. 
 .D اًيلعة اس خًذاج إحسازُتي -

خEَ  بالدوران الذي مصنزAٍ  ضورةD بما أٔن 180  و زاوً
اًيلعخين فان  Aو  Dمذياػصتان باًًس بة إلى  E  ؿَََ و

AE ED
  .

 : من جهة لدًيا -

 ;E A E AAE x x y y  


 

و مٌَ 

        1 0 ; 0 4AE   
 

 و ؿَََ 1; 4AE 


. 

 : من جهة أٔدصى لدًيا -

 ;D E D EED x x y y  


 
و مٌَ 

    1 ; 0D DED x y  


 
AE و بما أٔن ED

 فان  : 
1 1Dx   0 و 4Dy    

 مٌَو 
2Dx  4 وDy   

ؿَََ و  2; 4D . 
لة حساب إحسازُتي مٌخطف كعـة مس خليمة: ملاحؼة  . يمىن اؾتماد ظصً

  مٌخطفE لدًيا.  مس خعَيABDC هبين أٔن اًصباؾي (4 BCمن المـعَات و  Eمٌخطف   ADلان  Dضورة  A 
خEَ بالدوران الذي مصنزٍ 180  و زاوً

. اًصباؾيإذن  ABDC (اًلعصان مذياضفان) أٔضلاع مذوازي .

 اًلعصظول حساب  - BC . لدًيا: 

   

    

   

2 2

2 2

2 2

5 3 1 1

8 2

68

C B C BBC x x y y   

     

  



 

cmBC 68ؿَََ و  . 

 اًـلاكة ُيا لمصهبات شـاع احشر

 اًخـوًظ ثم اًخبس َط

ط ظ ثم اًخبسَ   اًخـوً

 اًـلاكة ُيا لمصهبات شـاع احشر

ط ظ ثم اًخبسَ   اًخـوً

 اًخـوًظ ثم اًخبس َط

ان وحسة اًعول من احشر  وسَ 
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 حساب ظول اًلعص - AD . لدًيا: 

   

   

   

2 2

2 2

2 2

2 0 4 4

2 8

68

D A D AAD x x y y   

    

  



 

cmAD 68ؿَََ و  . 
AD :أٔن وس خًذج  BC. 

  اًلعصانABDC و ؿَََ في اًصباؾي ADو   BC فِو مس خعَيإذن مذلاٌسان . 

 

 

 

 

 

بارة الجبًرة ٌلدالة اًخاًفِةهبين (1   هيf  أٔن اًـ  3 1f x x  . اٍتمثَي اًبَاني ٌلدالة أٔنبما fٌشمي اًيلعخين   2;5Aو  
 1; 4B  فان  : 

 2 5f  و  1 4f    

 مٌَو 
   2 1

2 1

5 4
3

3

f f
a







 
 

و 
 2 2

5 3 2 1

b f a  
    

 

 و ؿَََ  3 1f x x  .
 ًخىن اًيلعة (2 4;11Cلدًيا.  من المس خوي : 

 4 3 4 1

12 1

11

f   
 


 

 و ؿَََ C AB و باًخالي اًيلط A ، B، Cؿلى اس خلامة واحسة  .

f دالة تاًفِة تمثََِا اًبَاني في مس خو مًسوب إلى مـلم مذـامس و مذجاوس  ; ,O i j
 

  ٌشمي اًيلعخين 2;5Aو   1; 4B  . 

بارة الجبًرة ٌلدالة اًخاًفِة (1  : هيf بين أٔن اًـ  3 1f x x  .
 ًخىن اًيلعة (2 4;11Cُي اًيلط، من المس خوي  A، B، C؟ ؿلى اس خلامة واحسة 

سد الذي ضورثَ (3 . f  بالدالة29 اوخس اًـ

ن   4.3اٍتمصٍ

ن   4.3حي اٍتمصٍ

 f بالدالة 4حساب ضورة اًـسد 

 ؿلاكة إيجاد مـامي اًخوحَِ ٌلدالة اًخاًفِة

 ة الموحبة في ُشٍ اًـلاكة الٕاشاراحشر

 اًخـوًظ ثم اًخبس َط

B
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ان وحسة اًعول من احشر  وسَ 

 اًخـوًظ ثم اًخبس َط

 اًخـوًظ ثم اًخبس َط
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سد الذي ضورثَ (3  :لدًيا . f  بالدالة29 إيجاد اًـ

  29

3 1 29

3 30

30
10

3

f x

x

x

x


 



 

 

سد الذي ضورثَؿَََو  . 10  ُوf  بالدالة29  اًـ

 

 

 

 

 

 

 

 

ة (1  هبين أٔن كُس اًزاوً 23STR   .في الدائصة  Cلدًيا  SOR ة مصنزًة و ة محَعَة تحصران هفس اًلوسSTR زاوً   زاوً
SRٌَو م  

 1

2
STR SOR 

ظ  نجس باًخـوً
 1

46
2

STR    

إذن   23STR  . 
  الدائصة بما ان.R  كائم فيSTR  المثَرأٔنثـََي  (2 Cتحَط بالمثَر  STRَو ضَـ   STكعص ًِا فان  SRTكائم في  

R (ىس َة ٌلدائصة المحَعَة بمثَر كائم  .(حسب الخاضَة اًـ
عول (3  : لدًيا R  اًلائم فيSRT  في المثَر.0.01  باًخسوٍص إلىRS حساب اً

sin
RS

T
TS

 

ومٌَ 


 
sin

9 sin 23

3.516

RS ST T 

 



 

 .في اًشّكِ الملابي الٔظوال و أٔكِاس اًزوايا كير حلِلِة

 C ا ا O دائصة مصنزُ cmST 9 و كعصُ . 

R هلعة من ُشٍ الدائصة حِر   46SOR   .

 : بين أٔن (1 23STR  . 
 .، ؿَيRّ كائم في SRT المثَر (2

عول (3  .0.01  باًخسوٍص إلى RS احسب اً

ن   5.3اٍتمصٍ

 

ن   5.3حي اٍتمصٍ

 الحاس بة   اس خزسامم ٌلدرخات ؾيس اس خـمالك ًللٓةلابس اًخأنٔس من احشر

ان وحسة الدرخة من احشر  وسَ 

 هلوم بحي ُشٍ المـادلة

 ذلال مصاحي الحي من الٕاشارات احشر
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ة المصنزًة ة المحَعَة و اًزاوً  اس خزسام اًـلاكة بين اًزاوً
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 .cm 3.52  ُو0.01إلى  RS و ؿَََ مسور

 

 

 

 

 

 

 

عول (1  : لدًيا B  اًلائم فيABC  المثَرفي.  باًخسوٍص إلى اًوحسةAB حساب اً



 

tan

tan 25
22

AB
ACB

BC

AB




 

ومٌَ 

 22 tan 25

10 cm

AB

AB

 





 

 .cm 10   اًوحسة ُوإلى AB و ؿَََ مسور

 : لدًيا. ABCD حساب مساحة من ش بَ الميحصف (2

 
1

22 12 10

2

170

 
 


 

2  و ؿَََ مساحة ش بَ الميحصف هي
170 m. 

. ABC حساب مساحة المثَر

2

22 10

2

110


 


 

2   هيABC و ؿَََ مساحة المثَر
110 m .

 :  لدًيا. اس خًذاج مساحة الجزء المؼَي من اًشكِ
1 2

170 110

60

     


 

   فَِ،B  ش بَ مٌحصف كائم فيABCD اًشكِ 25ACB  . 

tan اس خـن ب).  باًخسوٍص إلى اًوحسةAB احسب اًعول (1 ACB). 
 ABCD احسب مساحة كل من ش بَ الميحصف (2

 .ثم اس خًذج مساحة الجزء المؼَي. ABC و المثَر

 : ثـعى
طلصى) اً لاؿسة  اً ىبرى+ اً لاؿسة  اً الارثفاع×(

2
= الميحصف  َ  .مساحة ش ب

ن   6.3اٍتمصٍ

ن   6.3حي اٍتمصٍ

1
مجصد حصميز فلط لمساحة ش بَ الميحصف  
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  الحاس بة  اس خزسامم ٌلدرخات ؾيس اس خـمالك ًللٓةلابس اًخأنٔس من احشر

ان وحسة اًعول من احشر  وسَ 

ان وحسة اًعول من احشر  وسَ 

2
مجصد حصميز فلط لمساحة المثَر  

 وس خزسم اًـلاكة المـعاة في هص اٍتمصٍن لحساب المساحة

 وس خزسم اًـلاكة الخاضة بحساب مساحة المثَر

ان وحسة المساحة من احشر  وسَ 

مجصد حصميز فلط لمساحة الجزء المؼَي  

ان وحسة المساحة من احشر  وسَ 
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2  و ؿَََ مساحة الجزء المؼَي هي
60 m. 

 

 

 

 

 

 

 اًشكِ اًِيسسي -

 
 
 
 
 
 

 

 
 

 

أٔن بما . MH حساب ظول (1   HM AB . لدًيا: 

6

8 4

CM MH

CB AB

MH




 

 مٌَو 
4 6

2

3

MH





cmMH 3ؿَََ و    .

tan حساب (2 AMB .لدًيا : 

ABC مثَر كائم في B4 :  حِر cmAB 8  و cmCB . 

  هلعة منM ًخىن BCحِر  
4

BC
BM ،المس خليم   اًـمودي ؿلى   BCفي اًيلعة   Mًلعؽ    ACفي اًيلعة  H. 

 .MH احسب اًعول (1

tan احسب (2 AMBو اس خًذج كُس اًزاوًة  AMBباًخسوٍص إلى الدرخة . 

ن   7.3حي اٍتمصٍ

ن   7.3اٍتمصٍ

 حسب ذاضَة ظاًس

B
EM

 2
01

3
 

ان وحسة المساحة من احشر  وسَ 

ط ظ ثم اًخبسَ   اًخـوً

ان وحسة اًعول من احشر  وسَ 
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tan

4
2

2

AB
AMB

BM


 
 

tan و ؿَََ 2AMB  .
ة -   باس خـمال اللٓة الحاس بة. باًخسوٍص إلى الدرخةAMB اس خًذاج كُس اًزاوً

1
2 2ndf tan 63.4AMB

     

ة  و ؿَََ كُس اًزاوً 63.4 63AMB   باًخسوٍص إلى الدرخة . 

 

 

 

 

 

 

 

 اًشكِ اًِيسسي
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 
ة (1   و ُوأٔضلاؿَ لان احس C  كائم فيABC  المثَر:  لدًيا.BAC حساب كُس اًزاوً ABَكعص ٌلدائصة المحَعة ب   

 T ا اO دائصة مصنزُ cmAB 8  و كعصُ ، C3 :  هلعة من الدائصة حِر cmBC . 

ة (1 ةBAC احسب باًخسوٍص إلى اًوحسة من الدرخة كُس اًزاوً  .BOC  ثم اس خًذج كُس اًزاوً

F هي ضورة Bَبالاوسحاب الذي شـاؿ  OB


  و ًوازيF  المس خليم الذي ٌشمي، BCًلعؽ   ACفي  D. 

 .DF احسب (2

 (. ًعَب انجاز اًشكِ اًِيسسي: ملاحؼة) 

ن   8.3اٍتمصٍ

ن   8.3حي اٍتمصٍ

ط ظ ثم اًخبسَ   اًخـوً
B

EM
 2

01
2

 

ان وحسة الدرخة احشر من  وسَ 

  الحاس بة  اس خزسامم ٌلدرخات ؾيس اس خـمالك ًللٓةلابس اًخأنٔس من احشر
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 :  لدًياABC اًلائم المثَر في إذن

sin

3
0.375

8

BC
BAC

AB


 
 

باس خـمال الحاس بة 
1

0.375 2ndf sin 22BAC
     

ة باًخسوٍص الى اًوحسةو ؿَََ  ُو   كُس اًزاوً 22BAC   .
ة -  : BOC اس خًذاج كُس اًزاوً

(BOC مصنزًة و BAC هفس اًلوستحصران محَعَة  BC) 

 

 
2

2 22

BOC BAC

  
 

  و ؿَََ 44BOC   .
OB  بالاوسحاب الذي شـاؿBَ  هي ضورةFأٔن  بما .DF نحسب (2

فان  : 

OB BF
  

أٔي 

OB BF 
cmBF 4 ؿَََ و  . 

 : نجس ADF بخعبَق ذاضَة ظاًس ؿلى اًثَر -

   BC DF 
مـياٍ 

AB AC BC

AF AD DF
  

  مٌَو
8 3

12 DF
 

 إذن
3 12

8

36

8

4.5

DF








 

cmDF 4.5ؿَََ  و  . 

 

ة  ُيا لدًيا أٔظوال مدساوً

 اًخـوًظ ثم اًخبس َط

 من ذاضَة ظاًس

ان وحسة الدرخة من احشر  وسَ 

  الحاس بة  اس خزسامم ٌلدرخات ؾيس اس خـمالك ًللٓةلابس اًخأنٔس من احشر

ان وحسة الدرخة من احشر  وسَ 

ان وحسة اًعول من احشر  وسَ 

ان وحسة اًعول من احشر  وسَ 

 اًخـوًظ ثم اًخبس َط
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 اًشكِ اًِيسسي

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2 هبين أٔن -
AB BH BC ، لدًيا في المثَر ABCاًلائم في  A : 

cos                     (1)
AB

ABC
BC

 

 H  اًلائم فيABH  لدًيا في المثَر،و من جهة أٔدصى

cos                     (2)
BH

ABC
AB

 

AB  نجس أٔن(2)  و(1) من BH

AC AB
َََو ؿ  AB AB BH BC  2   أٔي

AB BH BC . 

 

  

ABC ة في A.   مثَر كائم اًزاوً AHالارثفاع المخـَق باًوحص    BC. 

2 : بين أٔن -
AB BH BC  (يمىٌم الاؾتماد ؿلى  cosABCفي كل من المثَثين   ABCو   ABH). 

ن   9.3اٍتمصٍ

ن   9.3حي اٍتمصٍ

B
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 : اًيلطثـَيم  (1 1;5A ،  2;2B،  1; 1C  . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

عوًين (2 ظ .BC  وAB نحسب اً  : لدًيا باًخـوً

   

         

2 2

2 2

2 1 1 5

B A B A
AB x x y y   

    
 

و مٌَ 

   2 2
2 1 2 5

9 9 18

AB    

  
 

cmAB 18  و ؿَََ  .

  المس خوى المًسوب إلى مـلم مذـامس ومذجاوس ; ,O i j
 

. 

 :ؿلم اًيلط (1 1;5A ،  2;2B،  1; 1C  . 
عوًين (2  .BC  وAB احسب اً
3) F مٌخطف  AC،  ؿين Dضورة اًيلعة   Bٍبالدوران الذي مصنز   Fخَ  و 180  زاوً

. 

 .D  اس خًذج من اًشكِ إحسازَات اًيلعة -

 .ABCD  بين ظبَـة اًصباؾي (4

ن   1.4حي اٍتمصٍ

ن   1.4اٍتمصٍ

 

 اًخـوًظ

 الحساب

ان وحسة اًعول من احشر  وسَ 

 ة الموحبة في ُشٍ اًـلاكة الٕاشاراحشر
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9
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 :  لدًياأٔدصىو من جهة 

   

         

2 2

2 2

1 2 1 2

C B C B
BC x x y y   

     
 

و مٌَ 

   2 2
1 2 1 2

9 9 18

BC      

  
 

cmBC 18  و ؿَََ  .
 مٌخطف F ًخىن اًيلعة (3 AC، Dضورة اًيلعة  Bٍبالدوران الذي مصنز  F َخ 180 وزاوً

. أٔن من اًشكِ وس خًذج 
   هيD  اًيلعةإحسازُتي 4;2D . 

 : لدًيا. ABCD هبين ظبَـة اًصباؾي (4

  اًلعصٍنأٔنبما  - BDو   ACمذياضفان في اًيلعة  Fو  AB BC فاًصباؾي ABCDمـين . 

ىس َة لخاضَة فِثاقور -   المـينأٔنوس خًذج . A  كائم في اًيلعةCBA  المثَرأٔن إزبات من اخي ثبخعبَق الخاضَة اًـ
ABCDة كائمة و باًخالي فِو مـين  . فَِ زاوً

 

 

 

 

 

 

 

 اًشكِ اًِيسسي

 
 
 
 
 
 
 
 

  وحسة اًعول هي اًسًتمتر) cm) 

TIC َِ13 : مثَر فCI ، 5TI ، 12TC . 

 . كائم ثم احسب مساحذTICَ  بين أٔن المثَر (1
مودي ٌَيلعةH  ًخىن (2    ؿلى اًضَؽT   المسلط اًـ CI 

عول -  .0.1   باًخسوٍص إلىTH  احسب اً

ن   2.4اٍتمصٍ

ن   2.4حي اٍتمصٍ

 الحساب

 ة الموحبة في ُشٍ اًـلاكة الٕاشاراحشر

 اًخـوًظ

B
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ان وحسة اًعول من احشر  وسَ 
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 :  لدًيا.  كائم ثم نحسب مساحذTICَ هبين أٔن المثَر (1

   2 2
13 169CI   

و 
       2 2 2 2

12 5

144 25 169

TC TI  
  

 

بما أٔن 
     2 2 2
CI TC IT  

ية فِثاقورثحسب T  كائم فيTIC فان المثَر .  ؾىس مبُر
 :لدًيا  TIC لحساب مساحة المثَر -

   

   

2

2

12 5

2

60
30 cm

2

TC TI
S







 

 

2 هي  TIC و ؿَََ مساحة المثَر
30 cm   . 

عول  (2 2من جهة  . THحساب اً
30 cmS   و من جهة أٔدصى لدًيا  : 

2

TH CI
S


 

 و مٌَ

 

30
2

13
30

2

TH CI

TH







 

 اذن
 30 2

4.6
13

TH


  

عول   cmTH 4.6و ؿَََ اً . 

 

 

 

 

 

 

ادٍ الحلِلِة   (وحسة اًعول هي المََيمتر)اًشكِ الملابي كير مصسوم بأٔبـ

27MA ، 21MO ، 36MI ، 28MU . 

  بين أٔن المس خليمين (1 AIو    OUمذوازيان . 

ة (2  .(باًخسوٍص إلى اًوحسة من الدرخة) AIM  احسب كُس اًزاوً

ن   3.4اٍتمصٍ

 اًخـوًظ ثم الحساب

 وس خزسم ؿلاكة مساحة المثَر

 اًخـوًظ

 اًخـوًظ ثم الحساب

ان وحسة المساحة من احشر  وسَ 

B
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7
 

 اًخـوًظ ثم الحساب

ان وحسة اًعول من احشر  وسَ 
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 هبين أٔن المس خليمين (1 AIو   OUلدًيا من جهة.  مذوازيان : 

21 7

27 9

MO

MA
  

 أٔدصىو من جهة 
28 7

36 9

MU

MI
  

 : أٔنو ؿَََ وس خًذج 
MO MU

MA MI
 

ية ظاًس فان ىس َة لمبُر ية اًـ   و حسب المبُر   AI UO. 
ة (2  :  لدًياM  اًلائم فيAIM في المثَر. AIM حساب كُس اًزاوً

tan

27
0.75

36

AM
AIM

MI


 
 

َمَة  باس خـمال الحاس بة اًـ
1

0.75 2ndf tan 36.869AIM
     

ةو ؿَََ  باًخسوٍص إلى اًوحسة من الدرخة   كُس اًزاوً 37AIM  . 

 

 

 

 

 

 

 

 .F  اًلائم فيEFG  المثَرإوشاء (1

 :  اًيلعخينإوشاء (2

- D ضورة Fَبالاوسحاب الذي شـاؿ  EF
. 

- C ضورة Eَبالاوسحاب الذي شـاؿ  GD


. 

 

cmEF 4 :  حِرF   اًلائم فيEFG   المثَرأٔوشئ (1 FG . 

 :  اًيلعخينأٔوشئ (2

D ضورة اًيلعة  Fَبالاوسحاب الذي شـاؿ   EF


 

C ضورة اًيلعة  Eَبالاوسحاب الذي شـاؿ   GD


 .
.  مصبؽ ثم احسب مساحذEGDCَ  بين أٔن اًصباؾي (3
U  ًَىن اًشـاع (4


U :  حِر EF EC FG  

   
U : بين أٔن.  ED

 
. 

ن   4.4اٍتمصٍ

ن   3.4حي اٍتمصٍ

ن   4.4حي اٍتمصٍ

 اًخـوًظ ثم الحساب

ان وحسة الدرخة من احشر  وسَ 

 الحاس بة  اس خزسامم ٌلدرخات ؾيس اس خـمالك ًللٓة لابس اًخأنٔس من احشر

B
EM

 2
01

6
 

 اًخـوًظ ثم الحساب

 اًخـوًظ ثم الحساب
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GD  بالاوسحاب الذي شـاؿEَ  هي ضورةCأٔن   بما.  مصبؽ ثم حساب مساحذEGDCَ  اًصباؾيأٔن إزبات (3
ٍمـيا  

GD EC
  اًصباؾيأٔن أٔي  EGDC أٔضلاع مذوازي. 

 : أٔنمن جهة ثاهَة بما 

4 cmFG EF FD   
فان 

1

2
FG ED 

 و ؿَََ لدًيا EDو   CG الضٔلاع  كعصا مذوازيEGDCٌَمـين و بما أٔن  مذـامسان فِو مـين EGDCة كائمة   زاوً

 90EGF   فِو مصبؽإذن  .

 :  و ؿEGDCَََ  مساحة المصبؽA ًخىن. EGDCحساب مساحة اًصباؾي  -

 22
A c EG  

ية فِثاقورث لدًيا  : بخعبَق مبُر

     
   

2 2 2

2 2
4 4

16 16 32

EG EF FG 

 
  

 

و مٌَ 

32 4 2EG   
 إذن

   22
32 32A EG   

2   هيEGDC  مساحة المصبؽؿَََو 
32 cm .

Uهبين أٔن  (4 ED
 

 : لدًيا . 

 
U EF EC FG

EF FG EC

EG EC

  

  

 

   

  

 
 

 :  فانأٔضلاعزي ا مذوEGDC  اًصباؾيأٔنبما و 

EG EC ED 
  

 
U  و ؿَََ ED

 
. 

 

 

  ظول المخوسط المخـَق باًضَؽ في المثَر 
  كائم في ٌساوي هطف ظول ُشا اًضَؽ فالمثَر 

EGD ED

EGDG

 جمؽ الٔشـة عمََة ثبسًَََ

ان وحسة المساحة من احشر  وسَ 

 اس خزسام ؿلاكة شال

 اًخـوًظ ثم الحساب

 اًخـوًظ ثم الحساب

 اًخـوًظ ثم الحساب
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ن (1   أٔنّ المس خليمينهبُر AB و  CD لدًيا من جهة. مذوازيان  : 

12
2.4

5

OA

OC
  

و 
18

2.4
7.5

OB

OD
  

 : أٔنوس خًذج 
OA OB

OC OD
 

  المس خليمانإذن.  و بيفس اًترثُبB، O، D  في اس خلامِة و نشلك اًيلطA، O، C  لدًيا اًيلطأٔدصىمن جهة و 
 ABو   CDظاًسذاضَةزيان و ُشا بخعبَق ؾىس ا مذو  . 

عول (2 ية فِثاقور.AB حساب اً  :  نجسO  فياًلائم ABO  ؿلى المثَرث بخعبَق مبُر

     
   

2 2 2

2 2
12 18

144 324 468

AB OA OB 

 
  

 

468  و ؿَََ 6 13 cmAB  . 

 

 

 

 

 

 

  المس خوي مًسوب إلى مـلم مذـامس و مذجاوس ; ,O i j
 

. 

 : ؿلم اًيلط (1 2; 3A  ،  4;1B،  2;4C. 
 .AB أٔؾط اًليمة المضبوظة ٌَعول- ا (2

65AC : ؿَما أٔن- ب 13   وBC ،بين أٔن المثَر   ABCكائم . 

BC   بالاوسحاب الذي شـاؿAَ   ضورةE أٔوشئ اًيلعة (3


 . مس خعَيABCE  ازبت أٔن. 

 .اًشكِ الملابي مصسوم بأٔظوال كير حلِلِة

ABCD رباؾي كعصاٍ مذـامسان و مذلاظـان في   O حِر : 

12 cmOA ، 18 cmOB ، 5 cmOC ، 7.5 cmOD  .

ن أٔنّ المس خليمين (1   بصُ ABو    CD مذوازيان .

عول (2 . AB  احسب اً

ن   5.4اٍتمصٍ

 

ن   5.4حي اٍتمصٍ

ن   6.4اٍتمصٍ

ان وحسة اًعول من احشر  وسَ 

B
EM

 2
01

5
 

B
EM
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01

4
 

 اًخـوًظ ثم الحساب

 اًخـوًظ ثم الحساب

 اًخـوًظ ثم الحساب
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 : ثـَيم اًيلط (1 2; 3A  ،  4;1B،  2;4C . 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 : لدًيا. AB نحسب اًليمة المضبوظة ٌَعول (2

   

   

   

2 2

2 2

2 2

4 2 1 3

6 4

52 3 13

B A B AAB x x y y   

   

 

 

 

2  و ؿَََ اًليمة المضبوظة ٌَعول 13 cmAB  .
 : من جهة لدًيا.  كائمABC  أٔن المثَرهبين-ب

   22
65 65AC   

 أٔدصى من جهة و

       

 

2 22 2

2

52 13

52 13

65

AB BC

AC

  

 

 

 

 .B  كائم فيABC و ؿَََ نجس أٔن المثَر

BC  بالاوسحاب الذي شـاؿAَ ضورة Eبما أٔن  :  مس خعَيABCE  اًصباؾيأٔن إزبات (3


AE  مـياٍ BC
 

  فاًصباؾي
ABCE ةأٔضلاع مذوازي  . فِو مس خعَيإذن كائمة B  و اًزاوً

 

ن   6.4حي اٍتمصٍ

ية فِثاقورث  بخعبَق ؾىس مبُر

ان وحسة اًعول من احشر  وسَ 

 ة الموحبة في ُشٍ اًـلاكة الٕاشاراحشر

 اًخـوًظ ثم الحساب

 اًخـوًظ ثم الحساب

 اًخـوًظ ثم الحساب
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 : ثـَيم اًيلط (1 2;0A،  4;3B و   5;3C . 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

 
 

AB  اًشـاعإحسازُتيحساب  (2
 .لدًيا : 

 
        
 

;

4 2 ; 3 0

6;3

B A B AAB x x y y

AB

AB

 

  








 

   اًشـاع هيإحسازُتيو ؿَََ  6;3AB 


. 
عول -  : لدًيا . AB حساب اً

 المس خوي مًسوب إلى مـلم مذـامس و مذجاوس ; ,O i j
 

. 

 : ؿلم اًيلط (1 2;0A،  4;3B و   5;3C. 
AB  احسب إحسازُتي اًشـاع (2


عول  .AB  ثم اً

AB   بالاوسحاب الذي شـاؿCَ   ضورة اًيلعةD ؿين اًيلعة (3


 .D    ثم احسب إحسازُتي اًيلعة

    هلعة ثلاظؽ المس خليمينM  اوخس إحسازُتي (4 ADو    BC. 

ن   7.4حي اٍتمصٍ

ن   7.4اٍتمصٍ

 اًـلاكة ُيا لمصهبات شـاع احشر
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   

2 2

2 2
6 3

36 9

45 3 5

AB x y 

  

 

 

 

عول 3  و ؿَََ اً 5 cmAB  .
AB لدًيا. D  اًيلعةإحسازُتيحساب  (3 CD

 
  مـياٍ 6;2CA

 ٌَو م : 

B A D Cx x x x   
  و

B A D Cy y y y   

 اذن
     5 2 4

3 4

3 4

1

D

D

D

D

x

x

x

x

   
 
 
 

 

و 
     3 0 3

3 3

6

D

D

D

y

y

y

  
 


 

  و ؿَََ 1;6D . 
  هلعة ثلاظؽ المس خليمينM  اًيلعةإحسازُتيحساب  (4 ADو   BC .بحساب مٌخطف اًلعـة  BC نجس : 

   
2

5 4

2

1

2

B C
M

x x
x




 




 

1مٌَ و 

2
Mx  

 :أٔدصى نجس و من جهة 

   
2

3 3

2

6
3

2

B C
M

y y
y







 

 

3Myمٌَ و   

1    اًيلعة هيإحسازُتيو ؿَََ 
;3

2
M

 
 
 

. 

 

 الٕاشارة موحبة في ؿلاكة إحسازُتي مٌخطف كعـة احشر

 ة الموحبة في ُشٍ اًـلاكة الٕاشاراحشر

ان وحسة اًعول من احشر  وسَ 

 الٕاشارة موحبة في ؿلاكة إحسازُتي مٌخطف كعـة احشر

 اًخـوًظ ثم الحساب

 اًخـوًظ ثم الحساب

 اًخـوًظ ثم الحساب

 ذلال مصاحي الحي من الٕاشارات احشر

 ذلال مصاحي الحي من الٕاشارات احشر
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 : ثـَيم اًيلط (1 2; 1A ،  2;3B ،  4; 3C  . 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

عول (2  : لدًيا. AC حساب اً

   

         
   

2 2

2 2

2 2

4 2 3 1

6 3 1

36 4

40 2 10

C A C AAC x x y y   

      

    

 

 

 

 مذجاوس    المس خوي مزود بمـلم مذـامس و ; ,O i j
 

. 

 : ؿلم اًيلط (1 2; 1A ،  2;3B ،  4; 3C  . 
عول (2 2   ؿَما أٔنABC   و اس خًذج هوع المثَرAC احسب اً 10BC . 

CA   حتى ٍىونD  احسب إحسازُتي اًيلعة (3 BD
 

. 

  بين أٔن (4   AB CD. 

ن   8.4اٍتمصٍ

ن   8.4حي اٍتمصٍ

 ة الموحبة في ُشٍ اًـلاكة الٕاشاراحشر

B
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2
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2أٔن بما  10AC BC فان المثَر  ABCَمدساوي اًساكين كاؿسث   AB .
 : من جهة لدًيا.  D  اًيلعةإحسازُتيحساب  (3

 
 
2 4; 1 3

6;2

CA

CA

  


 

 أٔدصىو من جهة 
 2; 3BD x y 

 
و مٌَ 

2 6

4

x

x

 


 

 و
3 2

5

y

y

 


 

و ؿَََ   4;5D. 
أٔن  إزبات (4   AB CD .في اًصباؾي CADBلدًيا  : 

CA BD
 

 
 : و بحَر الضٔلاعفِو مذوازي 

AC BC 

  فِو مـين و مٌَ   AB CD. 

 

 

 

 

 

 : ثـَيم اًيلط (1 1;2A ،  3;2B،  1; 1M  . 
  بالدوران الذيA  هي ضورة اًيلعةB حىون اًيلعة (2

خMَ  مصنزٍ   AMB  و زاوً
MA :  تحلق اًشرط اًخاليإذا MB .

 
 

 

 المس خوي مزود بمـلم مذـامس و مذجاوس ; ,O i j
 

. 

 : ؿلم اًيلط (1 1;2A ،  3;2B،  1; 1M  . 
خMَ  بالدوران الذي مصنزAٍ  هي ضورةB بين أٔن (2  .AMB  و زاوً

ن   9.4اٍتمصٍ

ن   9.4حي اٍتمصٍ

 اًـلاكة ُيا لمصهبات شـاع احشر

 اًـلاكة ُيا لمصهبات شـاع احشر
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عول -  MA حساب اً

   

         
   

2 2

2 2

2 2

2 2

1 1 2 1

1 1 2 1

2 3

4 9 13

A M A MMA x x y y   

     

    

 

  

 

cmMA 13 و مٌَ  .
عول -  MB حساب اً

   

         
   

2 2

2 2

2 2

2 2

3 1 2 1

3 1 2 1

2 3

4 9 13

B M B MMB x x y y   

    

   

 

  

 

cmMB 13 و مٌَ . 

 

 ة الموحبة في ُشٍ اًـلاكة الٕاشاراحشر

 ة الموحبة في ُشٍ اًـلاكة الٕاشاراحشر

ان وحسة اًعول من احشر  وسَ 

ان وحسة اًعول من احشر  وسَ 

 اًخـوًظ ثم الحساب

 اًخـوًظ ثم الحساب
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 : حساب ؿسد الحطص (1

 : الٔولىحسب اًدسـيرة  -

2800 100 28  
 . حطة28 :  ُوالٔولى ؿسد الحطص حسب اًدسـيرة إذن

 :  حسب اًدسـيرة اًثاهَة -

 2800 400 80 30   
 . حطة30 : و ؿَََ ؿسد الحطص حسب اًدسـيرة اًثاهَة ُو

 : ًَىن.  اًدسـيرثينأٔفضي إيجاد (2

-  f x المبَف المسفوع لx الٔولى حطة باًدسـيرة 

-  g x المبَف المسفوع لxحطة باًدسـيرة اًثاهَة  

 : و ؿَََ من اخي  100f x x 

 : ٍىون

 
 
0 100 0 0

30 100 30 3000

f

f

  
  

 

 :  من اخيو  80 400g x x  
 : ٍىون

 
 
0 80 0 400 400

30 80 30 400 2800

g

g

   
    

 :ًلترح مسٍص المس بح اًبلدي ؿلى اًس باحين اًدسـيرثين اًخاًَخين

.  ٌَحطة اًواحسة ًلير الميرصظينDA 100 : اًدسـيرة الٔولى

. DA 400   ٌَحطة اًواحسة مؽ اشتراك شِصي كسرDAٍ 80 : اًدسـيرة اًثاهَة

؟ DA 2800    ما ُو ؿسد الحطص اًتي يمىٌم الحطول ؿَيها في كل جسـيرة إذا دفـت مبَف (1
 ؿسد الحطص في اًشِص و بالاس خـاهة باٍتمثَي اًبَاني، أٔؾط أٔفضي اًدسـيرثين حسب حسب ؿسد الحطص x باؾخبار (2

 .ذلال اًشِص

 .(DA 400   ؿلى محور اًتراثُب يمثيcm 1  حطص،4   ؿلى محور اًفواضي يمثيcm 1 : يمىٌم اذش)

 1.5المسألٔة 

 1.5حي المسألٔة 
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9
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  ُو المس خليم الذي ٌشمي اًيلعخينf اٍتمثَي اًبَاني ٌلدالة 0;0و   30;3000. 

  ُو المس خليم الذي ٌشمي اًيلعخينg اٍتمثَي اًبَاني ٌلدالة 0;400و   30;2800 .
.  حطص4  يمثيcm 1 :  ؿلى محور اًفواضي:سلم اًصسم

. DA 400  يمثيcm 1 : ؿلى محور اًتراثُب
 اٍتمثَي اًبَاني

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 

 : بلصاءة بَاهَة
. 20   ًخلاظـان في اًيلعة اًتي فاضَتهاg  وf اٍتمثَلان اًبَاهَان ٌلداًخين

20x ؾيسما ٍىون ٍىون اٍتمثَي اًبَاني ٌلدالة  f اٍتمثَي اًبَاني ٌلدالةتحت  g .
20x ؾيسما ٍىون ٍىون اٍتمثَي اًبَاني ٌلدالة  f اٍتمثَي اًبَاني ٌلدالةفوق  g .

 حطة 20  تجاوز ؿسد الحطصإذا أٔما و الفٔضي هي الٔولى حطة فاًدسـيرة 20  كان ؿسد الحطص لا ًفوقإذا :و ؿَََ
. الفٔضيفاًدسـيرة اًثاهَة هي 

 
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 الٔولالجزء 

بة120 حساب اًصاثب اًشِصي ؾيسما ًتم ضيؽ (1  :  ًـ
 : راثب ؾبس الله -

200 120 20000 24000 20000

44000 DA

   


 

بس الله ؾيسما ًتم ضيؽ  بة ُو 120و ؿَََ اًصاثب ًشِصي ًـ  .DA 44000 ًـ

 : راثب محمس -

اب الٔظفال  :  راحبهما اًشِصي ؿلى اًيحو اًخالي،ؾبس الله و محمس ؿاملان في مؤسسة ًطياؿة اًـ

بة ًتم ضيـِاDA 200  إضافة إلىDA 20000  ؾبس الله راثبَ -  . ًكِ ًـ

بة ًتم ضيـِاDA 100  إضافة إلىDA 30000  محمس راثبَ -  . ًكِ ًـ

الجزء الٔول 

بة120  ُو اًصاثب اًشِصي الذي ًخلاضاٍ كل منهما إذا تم ضيؽ ما (1  ؟ ًـ
  ؿسد اٌَـب المطيوؿة في اًشِصx ًَىن (2

   ؾنx ؿبر بسلالة -
1

yراثب ؾبس الله و ؾن   
2

yراثب محمس . 

 الجزء اًثاني

   في المس خوي المًسوب إلى مـلم مذـامس و مذجاوس (1 ; ,O i j
 

 .

  ارسم المس خليمين - 1
Dو    2

Dممثلا الداًخين   gو   hحِر  : 

  200 20000g x x  و   100 30000h x x  
بة50   ؿلى محور اًفواضي يمثيcm 1 : هأٔذش)  .(DA 5000   ؿلى محور اًتراثُب يمثيcm 1 ، ًـ

 : حي جملة المـادًخين اًخاًَة (2

200 20000

100 30000

y x

y x

 
  

 

 .الحيثم أٔؾط ثفسيرا بَاهَا ًِشا  -

 ؟  بلصاءة بَاهَة متى ٍىون راثب ؾبس الله انبر من راثب محمس -

 2.5المسألٔة 

 

 2.5حي المسألٔة 
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100 120 30000 12000 30000

42000 DA

   


 

بة ُو 120و ؿَََ اًصاثب اًشِصي لمحمس ؾيسما ًتم ضيؽ   .DA 42000 ًـ
 اًخـبير ؾن (2

1
yو ؾن  

2
yبسلالة  x .لدًيا : 

1
200 20000y x  

 و

2
100 30000y x  

 الجزء اًثاني

 رسم مس خليما الداًخين (1  200 20000g x x و    100 30000h x x . 

0 50

( ) 20000 30000

x

g x
 و 

0 50

( ) 30000 35000

x

h x
 

ين الاؾخبار كل اًيلط المخخارة من ظصف اًخَمَش ثأٔذش : ملاحؼة  بـ
 اٍتمثَي اًبَاني

 
 

 

 

 

 
 
 
 
 

 

 
 
 
 

  : جملة المـادًخينحي  (2

200 20000

100 30000

y x

y x

 
  

 

1
y يمثي اًصاثب اًشِصي ًـبس الله 

2
y يمثي اًصاثب اًشِصي لمحمس 
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 و مٌَ
200 20000 100 30000

200 100 30000 20000

x x

x x

  
  

 

 و ؿَََ
100 10000

10000
100

100

x

x



 
 

ظ كيمة   : في المـادلة xبخـوً
200 20000y x  

 :نجس 
200 100 20000

20000 20000 40000

y   
  

 

و ؿَََ ٌَجملة حي واحس ُو   100;40000. 
 :  لحي الدلةاًخفسير اًبَاني

  هلعة ثلاظؽ المس خليمينإحسازُذا الدلة ُو حي - 1
Dو   2

Dبة100   اًتي تمثي جساوي اًصاثبين ؾيس ضيؽ .  ًـ
بة100من اٍتمثَي اًبَاني ٍىون راثب ؾبس الله انبر من راثب محمس ؾيس ضيؽ  أٔنثر من    -  . ًـ

 
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 الٔولالجزء 

2  هيABCD  مساحة المصبؽأٔنبما .  اًلعـة ضَؽظول a حساب (1
324S a فان  : 

324 18a   
 .m 18و ؿَََ ظول ضَؽ اًلعـة ُو  

2) M هلعة مذحصنة ؿلى اًضَؽ  BCحِر  : BM x و Eهلعة من   BA12 :  حِر mBE . 

1 نخابة المساحذين ( أٔ 
S 2 و

Sبسلالة  x. لدًيا من جهة : 

1
2

12
6

2

EB BM
S

x
x





 

 

ABCD ة اًشكِ مساحتها 2 كعـة ارض مصبـ
324 mة حسب المخعط الملابي أٔ  ملك ًلٔدوٍن احمس و فاظمة و مجز 

الجزء الٔول 

 . ظول ضَؽ ُشٍ اًلعـةa احسب (1
2) M هلعة مذحصنة ؿلى اًضَؽ   BCحِر  : BM x. 

E هلعة من  BA12 :  حِر mBE . 

.  يمَىَ احمسAEMCD   تمَىَ فاظمة و الجزءEBM الجزء
 ًَىن ( أٔ 

1
Sمساحة الجزء  EBMو  

2
Sمساحة الجزء   AEMCD 

   كلا من المساحذينx انخب بسلالة -
1

Sو  
2

S. 

 M  ساؿس الٔدوٍن ؿلى تحسًس موضؽ اًيلعة ( ب

 .بحَر حىون مساحة كعـة احمس ضـف مساحة كعـة فاظمة

 الجزء اًثاني

   المس خوي مًسوب إلى مـلم مذـامس و مذجاوس ; ,O i j
 

 .

 :  حِرg  وf مثي بَاهَا الداًخين (1  12f x x،   6 324g x x  . 
2   ؿلى محور اًتراثُب يمثيcm 1  وcm 2 ؿلى محور اًفواضي يمثي cm 1 : هأٔذش)

36 m) 

 . مؽ إيجاد مساحة كل من اًلعـخينM   بلصاءة بَاهَة فسر مساؿسثم اًسابلة ًلٔدوٍن حول تحسًس موضؽ اًيلعة (2

 3.5حي المسألٔة 

 3.5المسألٔة 
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1و ؿَََ 
6S x .(

1
S 2 ملسرة ب

m) 
 : و من جهة أٔدصى لدًيا

2 1
324

324 6

S S

x

 
 

 

2و ؿَََ 
324 6S x  .(

2
S 2 ملسرة ب

m) 

 :  لدًيا. بحَر حىون مساحة كعـة احمس ضـف مساحة كعـة فاظمةM تحسًس موضؽ ( ب

2 1
2S S 

 و مٌَ
324 6 2 6

12 6 324

18 324

324
18

18

x x

x x

x

x

  
 



 

 

18xإذن    ( اًوحسة هيm)  و باًخالي اًيلعةM ثيعبق ؿلى اًيلعة C. 

 الجزء اًثاني

  المـلممبسأٔ  :   ُو المس خليم الذي ٌشمي اًيلعخينf اٍتمثَي اًبَاني ٌلدالة (1 0;0Oو اًيلعة   12;144K 

 :   ُو المس خليم الذي ٌشمي اًيلعخينg اٍتمثَي اًبَاني ٌلدالة اًخاًفِة 0;324Eو   15;234F 
 . هلعخين من اٍتمثَي اًبَاني ًكِ من الداًخينأٔي ثلبي :ملاحؼة 

 اٍتمثَي اًبَاني
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 :  المساحذينإيجاداًخفسير اًبَاني و  (2

  ًخلاظـان في اًيلعةg  وf اٍتمثَلان اًبَاهَان ٌلداًخين 18;216G.لدًيا  : 
  1

2f x S و   2
g x S 

18xو من اخي  فان  : 
   
1 2

2

f x g x

S S




 

 : و من اٍتمثَي اًبَاني لدًيا

 18 216g  
 أٔي

2
216S  

 و مٌَ فان

1
2 216S  

و ؿَََ 
1

108S . 

2إذن مساحة اًلعـة اًتي يمَىِا احمس هي   
216 m   2 و مساحة اًلعـة اًتي تمَىِا أٔدذَ فاظمة هي

108 m. 

 
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 الٔولالجزء 

2أٔن  إزبات (1

3

MA

MN
 .لدًيا :    NC AD و اًيلط N، M، Aو  C، M، D ؿلى اس خلامِة بيفس اًترثُب 

 :  ظاًسذاضَةحسب 

                         (1)
MA MD AD

MN MC CN
  

 و بما أٔن

50 20 30

MC CD MD 
  

 
 فان

20 2

30 3

MA

MN
  

 :  لجسك كعـة ارض ًِا اًشكِ الملابي حِر

ABCD ٍاد    هلعة منM   وm 40   وm 50  مس خعَي أٔبـ DCحِر  : DM=20 m 

N هلعة ثلاظؽ   BCو    AM .

الجزء الٔول 

2 : بين أٔن (1

3

MA

MN
. 

عول (2  .BN  احسب اً

ة (3  .MAD  احسب باًخسوٍص إلى اًوحسة من الدرخة كُس اًزاوً

 الجزء اًثاني

سلMCN  وُب خسك لٔبَم و عمم اًلعـة .  ًَلسمانها بُنهما باًـ

خCَ   بالدوران الذي مصنزMٍ   ضورة اًيلعةE  اكترح عمم أٔن حىون اًيلعة (1 90   و زاوً
 في الاتجاٍ الموحب هي 

  بساًة الخط اًفاضي EMبين اًلعـخين   MNEو   MCEاًياتجخين ؾن ُشٍ اًلسمة . 
 .ازبت اهَ كان محلا في ادذَارٍ -

6  تحطي أٔبوك ؿلى مبَف
5.4 10  DAمن عمََة بَؽ كعـخَ الٔرضَة   MNEس دفـَ ضرًبة وسبتها  ؿلى المبَف الٕاحمالي %20   بـ

. ٌَلعـة

 .حسد سـص المتر المصبؽ اًواحس ًِشٍ اًلعـة و انخبَ نخابة ؿَمَة -

 4.5المسألٔة 

 

 4.5حي المسألٔة 
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عول  (2  :  لدًيا(1)من . BNحساب اً

2 40

3

MA AD

MN CN

CN




 

 و باًخالي
40 3

60
2

CN


  
 و مٌَ

      40 60 100

BN BC CN 
  

 
عول   mBN 100و ؿَََ اً . 

ةإلىحساب باًخسوٍص  (3  : D  اًلائم فيADM  في المثَرلدًيا. MAD  اًوحسة من الدرخة كُس اًزاوً

 20 1
tan

40 2

DM
MAD

AM
   

 باس خـمال اللٓة الحاس بة
1

0.5 2ndf tan 26.56MAD
     

ة باًخسوٍص إلى اًوحسة من الدرخة ُو    و ؿَََ كُس اًزاوً 27MAD  . 

 الجزء اًثاني

خَ C بالدوران الذي مصنزٍ M ضورة اًيلعة Eثـَين اًيلعة  (1 90 و زاوً
بالاتجاٍ الموحب موضؽ اًلسمة . 
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م كان محلا في ادذَارٍأٔن إزبات -  :من جهة لدًيا .  اًـ

2

30 30
450

2

MCE

MC CE
S





 

 

 و

60 30 30EN CN CE     
  من جهة أٔدصىو

2

30 30
450

2

MEN

EN CM
S





 

 

 و مٌَ
2

450 mMCE MENS S  
م كان محلا في ادذَارٍ  .إذن فاًـ

 . ًِشٍ اًلعـةاًواحستحسًس سـص المتر المصبؽ  (2

 .450x  ُوx  ٌَلعـة بسلالةالٕاحمالي فان المبَف x بفصض سـص المتر المصبؽ اًواحس ُو -
 :  ٌَلعـة بسون اكذعاع ُوالٕاحمالي المبَف أٔدصىمن جهة  -

6
5.4 10 80%

100%y

 


 

 أٔي
6

6

5.4 10
100

80

6.75 10

y


 

 
 

 و مٌَ
6

6
6

450 6.75 10

6.75 10
0.015 10

450

x

x

 


  

 

4و ؿَََ سـص المتر المصبؽ اًواحس ًِشٍ اًلعـة ُو  
1.5 10  DA. 

 
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 الٔولالجزء 

سي كعـةإيجاد (1 2  فان ؾصضِا ُوx  بفصض ظول اًلعـة ُو: الٔرض  بـ

5
x. 

2  مساحتهاأٔن و بما 
1000 m فان : 

2

2

2
1000

5

2
1000

5

5
1000 2500

2

x x

x

x

   
 



  

 

 الجزء الٔول

مّي أٔحمس كعـة  َـ 2مساحتها   مس خعَلة اًشكِ أٔرضًِ
1000 m 2يمثي ، ؾصضِا

5

 
 
 

ِا من    .ظوً

 سَي ُشٍ اًلعـة ْـ . أٔوخس بُ

 الجزء اًثاني

ي أٔحمس لٔدَِ ؾن حزء من ُشٍ اًلعـة مساحذَثيازل  2   عمِّ
100 m  

.  لاس خللاله مش خلة ٌَورود و الشٔجارمنهاو دطّص الجزء اًباقي 

ًِشا اًلصض كسّم ُشا الجزء ؾشوائَا إلى كعـخين 

 : الملابينما ُو موضح في اًشكِ

DM : هضؽ x (Mمن هلعة   DC 0  مؽ 50x ) .

 ًخىن f x مساحة المثَر  BCM و   g x مساحة اًلعـة  ABMD .

  ؿبّر ؾن- ا (1 f x و  ( )g x بسلالة  x .
ي أٔحمس لٕايجاد اًعول- ب  . حىون ًلعـتي الٔرض هفس المساحة حتىDM  سَاؿِسْ عمِّ

   في المس خوي المًسوب إلى مـلم مذـامس و مذجاوس- ا (2 ; ,O i j
 . 

  مثيّ بَاهَا الداًخين-   500 10f x x ،   10 400g x x . 

2  ؿلى محور اًتراثُب يمثيّ cm 1 و  m 2يمثي   ؿلى محور اًفواضي cm 1 : هأٔذش)
50 m) 

مي احمس مؽ تحسًس كيمة المساحة في ُشٍ الحالة- ب .فسر بَاهَا مساؿسثم اًسابلة ًـ  

 5.5المسألٔة 

 5.5حي المسألٔة 
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 :  و بما أٔن الٔظوال أٔؿساد موحبة فان

2500 50x   
 و مٌَ

 2 2
50 20

5 5
x    

 .m 20 و ؾصضِا ُو  m 50و ؿَََ ظول اًلعـة ُو  
 . يمىن حي ُشا اًسؤال باس خـمال جملة مـادًخين: ملاحؼة

 الجزء اًثاني

 اًخـبير ؾن  (ا (1 f xو   g xبسلالة  x .من جهةلدًيا  : 

 

 
2

20 50

2

500 10

CM AD
f x

x

x







 

 

و ؿَََ    500 10f x x . 
 و من جهة أٔدصى

     
 

1000 100

900 500 10

400 10

g x f x

x

x

  
  
 

 

و ؿَََ   400 10g x x . 
 يمىن اًخـبير ؾن : ملاحؼة g x مساحة ش بَ مٌحصفؿلاكة باس خـمال  .

عوللٕايجاد عمي احمس مساؿسة ( ب  . هفس المساحةالٔرض حتى حىون ًلعـتي DM  اً

 :   هفس المساحة ثـنيالٔرض ًلعـتي
   f x g x 

 أٔي
500 10 400 10

500 400 10 10

20 100

100
5

20

x x

x x

x

x

  
  



 

 

mDM 5و ؿَََ حتى حىون ًلعـتي الٔرض هفس المساحة يجب أٔن ٍىون     . 
 :  الداًخينٍتمثَي  (ا (2  10 500f x x  و    10 400g x x وس خـين ب بَاهَا  : 

 
0 10

500 400

x

f x
 و  

0 10

400 500

x

g x
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 اٍتمثَي اًبَاني
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

مي احمس مؽ تحسًس كيمة المساحة في ُسٍ الحالة ( ب  هفس المساحة من الٔرض ٍىون ًلعـتي : اًخفسير اًبَاني ٌَمساؿسة اًسابلة ًـ

5x اخي فاضلة هلعة ثلاظؽ الميحيَين و هي 2    و ثبَف كيمة المساحة في ُشٍ الحالة
450 m. 

 
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 :  الجسولإتمام (1

 

40 15 10 

 (SMS)ؿسد اًصسائي 

صض الٔول ب 30 45 120  DAالمبَف حسب اًـ

صض اًثاني ب 45 52.5 90  DAالمبَف حسب اًـ

 

 

1 اًخـبير ؾن (2
y2  و

yبسلالة  x .لدًيا : 

1
3y x 

و 

2
1.5 30y x  

 .(SMS)    بمياس بة ؾَس الضٔحى كسمت مؤسسة ٌَِاثف اًيلال ؾصضين لمسة أٔس بوع ٌَخواضي و ثبادل اٍتهاني بواسعة اًصسائي اًلطيرة

صض الٔول .  ٌَصسالة اًواحسةDA 3 : اًـ

صض اًثاني .  من اًصضَسDA 30    ٌَصسالة اًواحسة مؽ اكذعاع مبَف حزافي كسرDAٍ 1.5 : اًـ

 : اهلي و أكٔهي الجسول (1
  10 

 (SMS)ؿسد اًصسائي 

 45 

صض الٔول ب  DAالمبَف حسب اًـ   

90 

صض اًثاني ب   DAالمبَف حسب اًـ   

2) x ًـبر ؾن ؿسد اًصسائي المصسلة. 

1
y صض الٔول و   ُو المبَف حسب اًـ

2
yصض اًثاني  . ُو المبَف حسب اًـ

  ؿبر ؾن -
1

yو   
2

yبسلالة   x. 
3) f و  gداًخان حِر  :   3f x xو     1.5 30g x x . 

 :  في هفس المـلم المخـامس و المخجاوس حِرg   وf  مثي بَاهَا الداًخين

(1 cm رسائي 5  ؿلى محور اًفواضي يمثي SMS1   و cm10   ؿلى محور اًتراثُب يمثي DA) 
صضين ًِشٍ المياس بة (4 ًب و هصيم اس خللال ُشٍن اًـ س الٔدوان زً س تهيئة انبر ؿسد DA 120   في رضَس هصيم. ٍصً  و ٍصً

س تهيئة زمِلاتها في الدراسة و ؿسدُن. ممىن من الشٔزاص ًب حصً  .15   أٔما زً
صض المياسب ًكِ منهما،بلصاءة بَاهَة -  (مؽ اًشرح) ؟  ما ُو اًـ

 6.5المسألٔة 

 

 6.5حي المسألٔة 
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  اًبَانياٍتمثَي (3

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 :  و اًيلعة مثلاالمبسأٔ  دعَة تمثََِا اًبَاني ٌشمي f الدالة 10;30. 
 :  تاًفِة تمثََِا اًبَاني ٌشمي اًيلعخين مثلاg الدالة 0;30و   40;90. 

 : أٔنبلصاءة بَاهَة هلاحغ  (4
صض اًثاني لان المس خليم الذي مـادًخَ - صض المياسب ًىصيم ُو اًـ 120y اًـ ًلعؽ اٍتمثَي اًبَاني ٌلدالة  f في اًيلعة 

صض اًثاني انبر مٌَ 60  في اًيلعة اًتي فاضَتهاg  بُنما ًلعؽ اٍتمثَي اًبَاني ٌلدالة40 اًتي فاضَتها  أٔي ؿسد اًصسائي باًـ
صض   .الٔولباًـ

صض  - ًب ُو اًـ صض المياسب ًزً 15x  لان المس خليم الذي مـادًخَالٔولاًـ ًلعؽ اٍتمثَي اًبَاني ٌلدالة  f في هلعة حصثُبها 
صض g اضلص من حصثُب هلعة ثلاظـَ مؽ اٍتمثَي اًبَاني ٌلدالة صض اًثاني15  فانالٔول أٔي باًـ  . رسالة اكي حكلفة من اًـ

صضين ًخفسير الادذَارٍن: ملاحؼة  . يمىن اس خزسام هلعة ثلاظؽ اٍتمثََين و اًتي تمثي جساوي اًـ

 
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صض المياسب لمسة  (1  :أٔس بوع ادذَار اًـ
4000 :الٔولى ؾصض اًوكالة  - 7 28000 DA  

3000 : ؾصض اًوكالة اًثاهَة - 7 1000 21000 1000 22000 DA     

 DA 16000 : ؾصض اًوكالة اًثاًثة -

 : لٕاكامة حفي زفاف كصرت ؿائلة هصاء س َارة فادصة فاثطي البٔ محمس بثلاث وكالات فلسموا له ؾصوضا حسب المـعَات اًخاًَة

 . ٌََوم اًواحسDA 4000دفؽ مبَف   : ؾصض اًوكالة الٔولى

. DA 1000   ٌََوم اًواحس ًضاف إًََ ضمان كير مسترحؽ كسرDAٍ 3000  دفؽ مبَف : ؾصض اًوكالة اًثاهَة

 . لمسة لا ثخـسى أٔس بوؿا واحساDA 16000  دفؽ مبَف : ؾصض اًوكالة اًثاًثة

صض الؤسب و الكٔي حكلفة ة مذوسط لمساؿسثَ في ادذَار اًـ . فاسدٌجس البٔ محمس بابيَ سمير الذي ًسرس في اًس ية اًصابـ

 :  ًو نيت في مكان الابن سمير ساؿس البٔ محمس في

صض الؤسب و الكٔي حكلفة ًىصاء س َارة لمسة (1  . أٔيام7   ادذَار اًـ
2) x ؿسد الٔيام اًتي ٌس خلي فيها البٔ محمس اًس َارة. 

صض الٔول بالدالة،xبسلالة   ،ؿبر ( أٔ     ؾن اًـ f xصض اًثاني بالدالة    و ؾن اًـ g xصض اًثاًر بالدالة    و ؾن اًـ
 h x. 

   مثي بَاهَا في مـلم مذـامس و مذجاوس ( ب ; ,O i j
 

 .h   وf،  g   الدوال

 (DA 2000   من محور اًتراثُب يمثيcm 1   من محور اًفواضي يمثي ًوما واحسا و كلcm 2  حِر كل)

 : اؾتمادا ؿلى اًبَان أٔملا الجسول التٔي (3
                الايام 

صوض  اًـ

 اًَوم الخامس اًَوم اًصابؽ اًَوم الٔول

صض      1اًـ

صض      2اًـ

صض      3اًـ

 : ؿسد الٔيام المس خللة من ظصف البٔ محمس  x  حي المـادلات الثَٓة لٕايجاد (ا (4

   f x g x ،    f x h x ،    g x h x 

 ؟ ماذا يمثي حي كل مـادلة (ب

 7.5المسألٔة 
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صض إذن  . ُو ؾصض اًوكالة اًثاًثةأٔس بوع حكلفة لمسة الكٔي اًـ

بر  (2  ؾنهـ f xو   g xو   h xبسلالة  x.لدًيا  : 

  4000f x x و   3000 1000g x x و    16000h x  
 : اٍتمثَي اًبَاني -

-  

 
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

 ميء الجسول من اًبَان (3
 الٔيام                

صوض  اًـ

 اًَوم الخامس اًَوم اًصابؽ اًَوم الٔول

صض   20000 16000 4000 1اًـ

صض   16000 13000 4000 2اًـ

صض   16000 16000 16000 3اًـ

 : حي المـادلات (4

 : حي المـادلة -   f x g x 

 مـياٍ
4000 3000 1000

4000 3000 1000

1000 1000

1000
1

1000

x x

x x

x

x

 
 



 

 

و مٌَ حي المـادلة    f x g x  1 ُوx . 
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 : حي المـادلة -   f x h x 

 :مـياٍ 

4000 16000

16000
4

4000

x

x



 
 

و مٌَ حي المـادلة    f x h x 4 ُوx . 

 : حي المـادلة -   g x h x 

 :مـياٍ 

3000 1000 16000

3000 16000 1000

3000 15000

15000
5

3000

x

x

x

x

 
 


 

 

و مٌَ حي المـادلة    g x h x  5 ُوx . 
 : و ؿَََ

صض الٔولفي اًَوم  - صض اًثاني الٔول ًدساوى اًـ  مؽ اًـ
صض  - صض اًثاًرالٔولفي اًَوم اًصابؽ ًدساوى اًـ   مؽ اًـ

صض اًثاًر - صض اًثاني مؽ اًـ  .في اًَوم الخامس ًدساوى اًـ

 
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 :  الجسولإتمام (1

 
 
 
 
 

 اًخـبير ؾن (2 f xو   g xبسلالة  x .لدًيا  : 

  10f x x 
و 

  8 500g x x  

 ؿسد الجصائس المشتراة
 100 350 

 3500  500 مبَف اًطَلة الٔولى ب 
  1300 900 مبَف اًطَلة اًثاهَة ب 

50

DA1000

DA3300

سة  :  ًلترح مسٍص صحَفة ًومِة ؿلى زبائيَ ضَلخين لاكذياء الجصً

سة: اًطَلة الٔولى  .DA 10   ثمن الجصً

سة: اًطَلة اًثاهَة  .DA 500   مؽ اشتراك س يوي كسرDAٍ 8   ثمن الجصً

 : اهلي و اتمم الجسول (1
 50 ؿسد الجصائس المشتراة

  

 DA  1000مبَف اًطَلة الٔولى ب 

 

 DA   3300مبَف اًطَلة اًثاهَة ب 

 . ؿسد الجصائس المشتراةxًَىن  (2

 وسمي f xاٍثمن المسفوع باًطَلة الٔولى و   g xاٍثمن المسفوع باًطَلة اًثاهَة . 

  ؿبر ؾن - f xو    g xبسلالة   x. 

  مثي بَاهَا الداًخين (3 f xو    g xفي مـلم مذـامس و مذجاوس     ; ,O i j
 

 :  حِر

2 cm سة و50  ؿلى محور اًفواضي يمثي  .DA 500   ؿلى محور اًتراثُب يمثيcm 2   حصً

  حي المـادلة (4   f x g x؟ و ماذا يمثي الحي 
 : ما هي اًطَلة الفٔضي في الحاًخين اًخاًَخين (5

سة150  ؾيس اكذياء -  . حصً

سة270  ؾيس اكذياء -  . حصً

 8.5المسألٔة 

 8.5حي المسألٔة 

B
EM

 2
01

2
 



 

 
71 

ََا 
 اًـ

رسة
المس

ثشة
لٔسا

ً
-

ركلة
و

 2
01

9/
20

20
  

 

 اٍتمثَي اًبَاني (3

 
 
 
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 حي المـادلة (4 ( )f x g x  :لدًيا .  

10 8 500

2 500

250

x x

x

x

 



 

 .يمثي الحي هلعة ثلاظؽ الميحيَين و يمثي ؿسد الجصائس المشتراة باًطَلخين مـا
 : تحسًس اًطَلة الفٔضي (5

سة باًطَلة 150 حساب ثمن ( أٔ   : الٔولى حصً 150 10 150 1500f    

سة باًطَلة اًثاهَة150 حساب ثمن -  :  حصً 150 8 150 500 1700g     

سة150  لاكذياءالفٔضي هي الٔولى اًطَلة إذن  . حصً

سة باًطَلة 270 حساب ثمن ( ب  : الٔولى حصً 270 10 270 2700f    

سة باًطَلة اًثاهَة270 حساب ثمن -  :  حصً 270 8 270 500 2660g     

سة270  لاكذياءالفٔضي اًطَلة اًثاهَة هي أٔنهلول   . حصً

.  في الحاًخينالفٔضي يمىن اس خـمال الميحني اًبَاني ًخحسًس اًطَلة : ملاحؼة

 
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 :  دكِلة في كل من100 حساب حكلفة المكالمات اًتي مستها (1

 :  (ا)اًطَلة  -
1

11 100 1100 DAc    

 :  (ب)اًطَلة  -
2

600 5 100 2100 DAc     

 :  (ج)اًطَلة  -
3

1200 3 100 1500 DAc     

2) y يمثي اًكلفة بالدناهير و xيمثي المسة بالدكائق . 

 نخابة اًكلفة yبسلالة المسة اًزمٌَة  xفي كل من  : 

11y :  (ا)اًطَلة  - x 

5 :  (ب) اًطَلة  - 600y x  

3 :  (ج)اًطَلة  - 1200y x  

 اٍتمثَي اًبَاني: 

cm 1 : ؿلى محور اًفواضي 50 min 

cm 1 : ؿلى محور اًتراثُب 200 DA 
 
 
 
 

 اًطَلة إحسازَات اًيلعة

y x 

 (ا) 0 0

1100 100 

 (ب) 0 600

1100 100 

 (ج) 0 1200

1500 100 

 :  ثلترح وكالة تجارًة ًلاثطالات اًِاثفِة ٌَدسسًس اًشِصي اًطَف اًثلاث الثَٓة

.  دًيارا ٌلدكِلة11  دفؽ:  (ا)اًطَلة 

.  دناهير ٌلدكِلة5  دًيار اشتراكا و600  دفؽ:  (ب)اًطَلة 

.  دناهير ٌلدكِلة3  دًيار اشتراكا و1200  دفؽ:  (ج)اًطَلة 

 . دكِلة في كل من اًطَف اًثلاث100  احسب حكلفة المكالمات اًتي مستها (1

2) y يمثي اًكلفة بالدناهير و xيمثي المسة بالدكائق . 

 مثي بَاهَا اًطَف اًثلاث و اس خًذج اًفترة اًزمٌَة اًتي ،و في هفس المـلم.  في كل من اًطَف اًثلاثx دلالةب y انخب -
 .اكي حكلفة (ب) اًطَلة ذلاًِاحىون 

. ( ؿلى محور اًتراثُبDA 200  تمثيcm 1  دكِلة ؿلى محور اًفواضي و50  تمثيcm 1 يمىٌم ادذَار المـلم بحَر)

 9.5المسألٔة 
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 اٍتمثَي اًبَاني
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

 

 
  لدًيا.  دكِلة و وس خًذجِا من اًبَان300  إلى100 اكي حكلفة هي من (ب)اًفترة اًزمٌَة اًتي حىون ذلاًِا اًطَلة : 

 من جهة
11

5 600

y x

y x


  

 

11 5 600

11

x x

y x

 
 

 

 و ؿَََ
100

1100

x

y


 

 

 و من جهة أٔدصى
5 600

3 1200

y x

y x

 
  

 

5 600 3 1200

5 600

x x

y x

  
  

 

 و ؿَََ
300

2100

x

y


 

 

 

  


