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 تمارين متنوعة في المقارنة و المجالات

 :   01التمرين رقم  

2عدد حقيقي كيفي ، قارن العددين الحقيقيين  a( بفرض 1
8a a−  16و− . 

2( استنتج دون استعمال الحاسبة ، مقارنة العددين الحقيقيين 2 8  . −16و  −2

 :   02التمرين رقم  

2و  aرتب تصاعديا الأعداد 
a  3و

a : في الحالتين 

• 2 1a = − 

• 
3 3

3
a

+
= 

 :   03التمرين رقم  

1 )x   : عدد حقيقي حيث 0;1x  قارن العددين ،( )1 x−  و( )3

1 x− . 

2 )x   : 3عدد حقيقي حيث
2

2
x     : رتب تصاعديا الأعداد في كل حالة ، 

• 2 3x −      ،( )2

2 3x −      ،( )3

2 3x − 

• 4 1x +        ،( )2

4 1x +       ،( )3

4 1x +   

0xبفرض    :  04التمرين رقم     0وy  : أنقل ثم أكمل الجدول التالي ، 

 لا يمكن الحكم خاطئ صحيح 

2 0x−     

0x y− +     

0x y+     



 

 

0x y− −     

0x y−     

 :   05التمرين رقم  

a( بفرض 1 b : بين أن ، 

• 2 1 2 1a b+  + 

• 3 a b−  − 

 ( برهن أن :2

• 3x   2معناه 1 7x+  

• 5x   4معناه 1x− +  − 

 :   06التمرين رقم  

a  ،b  وc . أعداد حقيقية موجبة تماما 

aبين أنه إذا كان  • b   : فإنa b

c c
 

aبين أنه إذا كان  • b   : فإنc c

b a
 

 :   07التمرين رقم  

 عين المجالات التالية :

1 )   0;2 1;6    2 )   2;2 2;−  − +      3 )   1;3 3;−  +      

4 )1 1
; ;
2 2

   −  +      
 

 :   08التمرين رقم  

 أكتب على شكل مجالات مجموعات الأعداد الحقيقية المعرفة بالمتباينات الآتية :



 

 

1 )2 6x     2 )4 3x−       3 )2x  −      4 )3x  

5 )2x   1وx  −      6 )4 1x−    1أو 5x  

 :   09التمرين رقم  

 أكتب على شكل مجالات أو إتحاد مجالات المجموعات الآتية :

        ،−          ،+            ،          ،
+  

 :   10التمرين رقم  

 ( عين مركز و طول كل مجال :1

 2;2−    ، 0,5 ;0,1−      ، 1; 1 − + + 

 . 0,7و طوله  −5,3( عين حدا المجال المغلق الذي مركزه 2

 :   11التمرين رقم  

 أنقل ثم أكمل الجدول :

 xمجموعة الأعداد الحقيقية  المجال

 1;2−  

 2 5x  

 0x  

1
;
2

 −  
 

  

 2 3x−   

 5;+  

 2x  − 

 :   12التمرين رقم  



 

 

 أنقل ثم أكمل الجدول التالي :

I J I J J I 

   1;+  2;5 

   5;5−  1;3− 

  5 1
;

2 3

 −  
 1

;
2

 −  
 

  1
;2

2

 
  

  1;2 

 :   13التمرين رقم  

A   : 20عدد حقيقي حيث 6 11 20 6 11A = − − + 

20( قارن بين العددين 1 6 20و  −11 6  . A) دون استعمال الحاسبة ( ثم استنتج إشارة  +11

2( أحسب 2
A نتج قيمة مبسطة للعدد ثم استA . 

 :   14التمرين رقم  

x   : 1عدد حقيقي موجب تماما . نضعx
A

x

−
و      =

1

x
B

x
=

+
 

A( أحسب الفرق 1 B− . 

A( استنتج إشارة 2 B−  ثم قارن بين العددين ،A  وB . 

2021( استنتج مقارنة بين العددين 3

2022
2020و  

2021
 . 

 :   15التمرين رقم  

x  وy . عددان حقيقيان موجبان تماما 

( بين أن :  1
2 2

1 1

2x y xy


+
 



 

 

( استنتج أن :  2
2 2

1 1 1

2

x y

x y x y

 +
 + +  

 

 :   16التمرين رقم  

a  وb    : 2عددان حقيقيان حيثa   2وb  

1xنضع :   ab= yو       + a b= + 

)( بين أن :  1 )( )2 2
1 1x y a b− = − − 

2( قارن بين العددين 2
x  2و

y  ثم استنتج مقارنة بينx  وy . 

3و  6( استنتج مقارنة بين العددين 3 2 1+ − . 

 :   17التمرين رقم  

  و  عددان حقيقيان موجبان تماما . نعتبر الأعداد الحقيقيةX  ،Y  وZ : حيث 

2
X

 +
=         ،Y =            ،2

Z


 
=

+
 

2( قارن بين 1
X  2و

Y  ثم استنتج مقارنة بين ،X  وY . 

)( بين أن :  2 )2

Y Z


 
 

− = −
+

Yثم استنتج أن :    Z 

 . Zو  X  ،Y( استنتج مما سبق مقارنة بين الأعداد 3

 :   18التمرين رقم  

  و  عددان حقيقيان حيث    

 أثبت صحة المتباينتين في كل حالة مما يلي :

 



 

 

• 2 2
2

3 3

  
 

+
+  + 

• 
2 2

1 1 
 

   + +
−  −   
   

 

   تمارين متنوعة في الحصر

 :   19التمرين رقم  

1 )   : 1عدد حقيقي حيث 2−   

1ل من الأعداد التالية :   كأعط حصرا ل +      ،2 −       ، −        ،1

2 5 −
 

2 )   : 2عدد حقيقي حيث 3  

2  ،2أعط حصرا للأعداد 
3 −  ،2

50 −  ،
2

2

5

−  ،1 +  ،
2

1

2 +
  ،

2

2

3 −
    

1حيث :   يعطى أيضا عدد  2    أعط حصرا للعدد ، − . 

2,36( علما أن :  3 2,37A   3,16و 3,17B   1، أحصر الأعداد

2

A+    5و 2

10

B− 

4 )x  وy     : عددان حقيقيان حيث
1 1

1 2

x

y

−  
  

 

xأعط حصرا للأعداد التالية :   y+    ،5x y+    ،7 3x y+    ،x y− −   ، x y−     ،y x− 

3 2x y−    ،2 2
x y+    ،2

3x y+ 

5 )x  وy     : عددان حقيقيان حيث
1 5

1 4

x

y

 
  

  

3Nأعط حصرا للأعداد التالية :   x y= −     ،
2

4

x x
M

−
=       ،( )2

6

1

x
K

x y

−
=

+ +
  



 

 

25عدد حقيقي يحقق :    z( بفرض 6 36z  

1أوجد حصرا للأعداد التالية :    

z
        ،

2

1

z
       ،1

z
 

 :   20التمرين رقم  

حيث  bو عرضه  aمستطيل طوله  134;135a  و 25;26b  . 

 لهذا المستطيل . Dو للقطر  Sو للمساحة  Pأوجد حصرا للمحيط 

         من الكتاب المدرسي ( :   48ص    89) رقم     21التمرين رقم  

1الهدف هو حصر  x+ 

1Aعدد حقيقي موجب تماما ، نضع :     xبفرض  x= +       ،1
2

x
B = +       ،

2

1
8

x
C x= + + 

 . 1أكبر تماما من  Cو  Bو  A( بين أن كلا من 1

2( قارن 2
A  2و

B    : 1و استنتج أن 1
2

x
x+  + 

 ( بين أن :3

     
2 2

2 2
1 1

4 16

x x
C B x

 − = + + − 
 

  

2( قارن 4
B  2و

C : و استنتج أن 

        
2

1 1 1
2 8 2

x x x
x+ −  +  + 

 .   1,0002دون استعمال حاسبة ، أعط حصرا للعدد  : تطبيق
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 تمارين متنوعة في المقارنة و المجالات 

 :   01التمرين رقم  حل  

2العددين الحقيقيين  المقارنة بينعدد حقيقي كيفي ،  a( بفرض 1
8a a−  16و− : 

2للمقارنة بين العددين 
8a a−  نعتمد على إشارة الفرق  −16و( )2

8 16a a− − − : 

)لدينا  ) ( )( ) ( )22 2 2
8 16 8 16 2 4 4a a a a a a− − − = − + = − أي  +

( ) ( )22
8 16 4 0a a a− − − = −    : 2و منه نستنتج أن

8 16a a−  −  

2ج دون استعمال الحاسبة ، مقارنة العددين الحقيقيين ا( استنت2 8  : −16و  −2

2aنستعمل نتيجة السؤال السابق من أجل  )فنجد :    = )2

2 8 2 16−  2معناه  − 8 2 16−  −  . 

 :   02التمرين رقم  حل  

2و  aب تصاعديا الأعداد يرتت
a  3و

a : في الحالتين 

2بما أن :   ✓ 1 0,41a = −   فإن قوى العددa  3ترتب ترتيبا تنازليا و منه 2
a a a  

3بما أن :   ✓ 3
1,57

3
a

+
=   فإن قوى العددa  2ترتب ترتيبا تصاعديا و منه 3

a a a 

 :   03التمرين رقم  

1 )x   : عدد حقيقي حيث 0;1x  ،العددين  ة بينقارنالم( )1 x−  و( )3

1 x− : 

لدينا  0;1x  0معناه 1x   1و منه 0x−  −   0و منه 1x−   إذن قوى العدد ،x− 

)ترتب ترتيبا تنازليا و منه :   )3

x x− −  

2 )x   : 3عدد حقيقي حيث
2

2
x    ،ب تصاعديا الأعداد في كل حالة :  يرتت 



 

 

• 2 3x −      ،( )2

2 3x −      ،( )3

2 3x − 

3لدينا 
2

2
x   3و منه 4x    0و منه 3 1x  −   3و بالتالي قوى العددx ترتب ترتيبا  −

)ا و منه :  تنازلي ) ( )3 2

3 3 3x x x −  −  −  

• 4 1x +        ،( )2

4 1x +       ،( )3

4 1x +   

3لدينا 
2

2
x   6و منه 8x    7و منه 1 9x  +   1و بالتالي قوى العددx ترتب ترتيبا  +

)تصاعديا و منه :   ) ( )2 3

1 1 1x x x +  +  +  

0xبفرض    :  04التمرين رقم  حل     0وy   ،الجدول التالي : إكمال 

 لا يمكن الحكم خاطئ صحيح 

2 0x−     

0x y− +     

0x y+     

0x y− −     

0x y−     

0xبما أن ( 1   سالب تماما ( فإن معاكسه (x−  0موجب تماما أيx−  

−0x( بما أن 2   0) عدد موجب تماما ( وy   عدد سالب تماما ( فإنه لا يمكن الحكم على مجموعهما ( 

 ( مجموع عددين سالبين تماما هو عدد سالب تماما .3

0xبما أن ( 4   سالب تماما ( فإن معاكسه (x−  0موجب تماما أيx−   0و كذلكy−   موجب تماما 

)و بكتابة  ) 0x y x y− − = − + −   . لأن مجموع عددين موجبين تماما هو عدد موجب تماما 

5 )0x   0) عدد سالب تماما ( وy−   عدد موجب تماما ( حيث (( )x y x y− = + مجموع عدد  −

 سالب تماما و عدد موجب تماما ) لا يمكن الحكم على إشارة الناتج ( .  

 :   05التمرين رقم  حل  



 

 

a( بفرض 1 b  ،بين أن :ن 

• 2 1 2 1a b+  + 

aبما أن  b  2ينتج :   2و بضرب طرفي المتباينة في العدد الموجب تماماa b   و إضافة نفس العدد

2لطرفي المتباينة نجد :   1 1 1a b+    و هو المطلوب . +

• 3 a b−  −  

aبما أن  b  ينتج :   −1و بضرب طرفي المتباينة في العدد السالب تماماa b−  و إضافة نفس  −

3لطرفي المتباينة نجد :   العدد  a b−  − . و هو المطلوب 

 أن : إثبات( 2

• 3x   2معناه 1 7x+  

3xبما أن    2ينتج :   2فإنه بضرب الطرفين في العدد الموجب تماما 6x   1و بإضافة نفس العدد 

2للطرفين نجد :   1 7x+  . و هو المطلوب 

• 5x   4معناه 1x− +  − 

5xبما أن    5ينتج :   −1فإنه بضرب الطرفين في العدد السالب تماماx−  و بإضافة نفس العدد  −

4للطرفين نجد :   4 1x− +   و هو المطلوب .  −

 :   06التمرين رقم  حل  

a  ،b  وc . أعداد حقيقية موجبة تماما 

aأنه إذا كان  إثبات • b   : فإنa b

c c
 

aلدينا  b  0حيثc   1و منه
0

c
  إذن بضرب طرفي المتباينة ،a b  في نفس العدد الموجب

1تماما 

c
1نجد :    1

a b
c c
    أيa b

c c
 . و هو المطلوب 

aا كان أنه إذ إثبات • b   : فإنc c

b a
 



 

 

0لدينا     a b   1و منه 1

b a
  1، و بضرب طرفي المتباينة 1

b a
  في نفس العدد الموجب تماماc  نجد

  :c c

b a
   . و هو المطلوب 

 :   07التمرين رقم  حل  

 ن المجالات التالية :يعيت

1 )   0;2 1;6   باستعمال مستقيم عددي مدرج نجد  :     0;2 1;6 1;2 =  

 

  2 )   2;2 2;−  − +   باستعمال مستقيم عددي مدرج نجد  :     2;2 2; 2;2−  − + = −   

 

    3 )   1;3 3;−  +   باستعمال مستقيم عددي مدرج نجد  :   1;3 3;−  + =  

 

4 )1 1
; ;
2 2

   −  +      
1:  باستعمال مستقيم عددي مدرج نجد   1

; ;
2 2

   −  + =      
 

 

 :   08التمرين رقم  حل  

 على شكل مجالات مجموعات الأعداد الحقيقية المعرفة بالمتباينات الآتية : كتابة



 

 

1 )2 6x     : 2;6x   2 )4 3x−      : 4;3x −  3 )2x  −   : ; 2x − −   

4 )3x     :3;x   +     5 )2x   1وx  −    :   ;2 1;x −  − +  معناه

 1;2x −    

6 )4 1x−    1أو 5x      :   4; 1 1;5x − −    

 :   09التمرين رقم  حل  

 على شكل مجالات أو إتحاد مجالات المجموعات الآتية : كتابة

 ;= − +        ، ;0
− = −         ، 0;

+ = +           ،

   ;0 0;
 = −  +         ، 0;


+ = +  

 :   10التمرين رقم  حل  

 مركز و طول كل مجال :ن يعيت( 1

مركز المجال  2;2−  2هو 2
0

2
c

− +
= )و طوله هو   = )2 2 2 2 4l = − − = + =  

مركز المجال  0,5 0,5هو  −0,1; 0,1
0,2

2
c

− +
= = )و طوله هو  − )0,1 0,5 0,6l = − − =  

مركز المجال  1; 1 − + cهو  +
−

=
1 + + 1

1
2

+
)و طوله هو  = )1 1 2l   = + − − + =  

 : 0,7و طوله  −5,3ن حدا المجال المغلق الذي مركزه يعيت( 2

نضع  ;I a b=  حيثa b  و باستعمال الشروط نعين العددين الحقيقيينa  وb : 

0,7bمعناه :     هو  Iطول المجال  a− =  

5,3معناه :     −5,3هو  Iمركز المجال 
2

a b+
= 10,6aأي    − b+ = −  



 

 

هي :    bو  aإذن نتحصل على جملة معادلتين بمجهولين 
0,7

10,6

b a

a b

− =
 + = −

بالجمع طرفا لطرف نتحصل و  

0,7على :   10,6b a a b− + + = 2أي  − 9,9b = 4,95bو منه  − = − 

10,6aفي المعادلة  bو بتعويض قيمة  b+ = 10,6نجد  − 4,95a = − 5,65aأي  + = −  

إذن :   5,65 ; 4,95I = −  مركزه و طوله يحققان المعطيات .      −

 :   11التمرين رقم  حل  

 xمجموعة الأعداد الحقيقية  المجال

 1;2− 1 2x−   

 2;5 2 5x  

 0;+  0x  

1
;
2

 −  
 

1

2
x   

 2;3− 2 3x−   

 5;+ 5x  

; 2 − −   2x  − 

  :  12التمرين رقم  حل  

I J I J J I 

 1;+  2;5  1;+  2;5 

 5;5−  1;3−  5;5−  1;3− 

1
;
2

 −  
  5 1

;
2 3

 −  
 5 1

;
2 3

 −  
 1

;
2

 −  
 

1
;2

2

 
  

   1;2 1
;2

2

 
  

  1;2 



 

 

 يمكن الإعتماد على مستقيم عددي مدرج :لتعيين تقاطع أو إتحاد مجالين 

1 ) 

 

2) 

 

3)  

 

4)  

 :   13التمرين رقم  حل  

A   : 20عدد حقيقي حيث 6 11 20 6 11A = − − + 

20بين العددين  المقارنة( 1 6 20و  −11 6  :) دون استعمال الحاسبة (  +11

0لدينا :   20 6 11 20 6 11 −  و منه حسب قواعد المقارنة و بأخذ الجذر التربيعي للطرفين  +

20نحافظ على الترتيب فنجد :   6 11 20 6 11−  +      

20بما أن  6 11 20 6 11−  20فإن  + 6 11 20 6 11

−−  +  إشارة  و منه نستنتج أن

A  معناه سالبة تماماA

− ( 0A  )   .  

2ب اسح( 2
A ج قيمة مبسطة للعدد اثم استنتA : 

( )2

2
20 6 11 20 6 11 20 6 11A = − − + = − 20 6 11 20 6 11 20 6 11− −  + + + 

)و منه  )( )2
40 20 6 11 20 6 11A = −  − )أي  + ) ( )2

22
40 20 6 11A = −   أي −



 

 

2
40 4A = −  2و منه

36A 6Aفإن :   0A، إذن بما أن  = = −  . 

 :   14التمرين رقم  حل  

Aب الفرق ا( حس1 B− : 

)غير معدوم لدينا :   xمن أجل كل عدد حقيقي  )( )
( )

2
1 11

1 1

x x xx x
A B

x x x x

− + −−
− = − =

+ +
أي  

( )
2 2

1

1

x x
A B

x x

− −
− =

+
)و منه   )

1

1
A B

x x
− = −

+
   

Aج إشارة ا( استنت2 B−  العددين  مقارنة، ثمA  وB : 

 من السؤال السابق لدينا :

( )
1

1
A B

x x
− = −

+
)فإن  xحيث من أجل كل عدد حقيقي موجب تماما   )1 0x x +   1و بما أن 0−  

فإن 
( )

1
0

1x x
− 

+
0Aأي   B−  معناهA B


−−   (A B−   . ) عدد سالب تماما 

Aفإن  x:  من أجل كل عدد حقيقي موجب تماما  الإستنتاج B  . 

2021ج مقارنة بين العددين ا( استنت3

2022
2020و  

2021
 : 

2021xتطبيق مباشر لنتيجة السؤال السابق من أجل  =    :2021 1 2020

2021 2021
A

−
= و  =

2021 2021

2021 1 2022
B = =

+
A، إذن   B  2020معناه 2021

2021 2022
و حسب قواعد المقارنة و بأخذ الجذر  

موجب ( نحافظ على الترتيب فنجد :  حقيقي التربيعي للطرفين ) كلاهما عدد 
2020 2021

2021 2022
  

 :   15التمرين رقم  حل  



 

 

أن :   إثبات( 1
2 2

1 1

2x y xy


+
 

0xمن أجل كل    0وy    : لدينا( )2

0x y−   2معناه 2
2 0x y xy+ −   2و بإضافة العددxy 

2للطرفين نتحصل على  2
2x y xy+   2حيث 0xy   2و 2

0x y+   0) لأنx   0وy   معناه أن )

2العددين  2
x y+  2وxy ( نتحصل على :8من نفس الإشارة ، إذن حسب قواعد المقارنة و بتطبيق المبرهنة ) 

    
2 2

1 1

2x y xy


+
  

ج أن :  ا( استنت2
2 2

1 1 1

2

x y

x y x y

 +
 + +  

 

لدينا 
2 2

1 1

2y x xy


+
xو بضرب الطرفين في نفس العدد الحقيقي الموجب تماما   y+ : نجد 

2 2
2

x y x y

y x xy

+ +


+
أي    

2 2
2 2

x y x y

y x xy xy

+
 +

+
أي    

2 2

1

2

x y x y

y x xy xy

 +
 + +  

 و منه 

2 2

1 1 1

2

x y

y x x y

 +
 + +  

   و هو المطلوب .     

 :   16التمرين رقم  حل  

)أن :   إثبات( 1 )( )2 2
1 1x y a b− = − − 

)بالحساب لدينا :   ) ( ) ( )2 2
2 2

1 2 1 2x y ab a b ab ab a a b b− = + − + = + + − + أي  +

2 2
1x y ab a b− = − − )أي  + ) ( )2 2

1 1x y a b b− = − − )و منه بأخذ  − )1b كعامل مشترك ينتج  −

( )( )2 2
1 1x y b a− = −  و هو المطلوب .    −

2العددين  مقارنة( 2
x  2و

y ج مقارنة بين اثم استنتx  وy : 

2aنعلم أن :     2وb   1و منه 1a −   1و 1b−    : و منه ينتج ،( )( )1 1 1a b− −  معناه 



 

 

2 2
1 0x y−    2معناه 2

x y

+−   2و منه 2

x y   

1حيث  0x ab= +     0وy a b= +   2، إذن 2
x y يكافئ   :x y  

3و  6ج مقارنة بين العددين ا( استنت3 2 1+ − : 

x y  1معناهab a b+  3aو بصفة خاصة من أجل  + 2bو  =     نجد :   =

3 2 1 3 2 +  6أي  + 1 3 2+  6و منه نستنتج أن :   + 3 2 1 + −    

 :   17التمرين رقم  حل  

2 مقارنة( 1
X  2و

Y ج مقارنة بين ا، ثم استنتX  وY : 

2ندرس إشارة الفرق  2
X Y− : 

لدينا :  
2 2 2 2 2

2
2 2 2 4 2

2 4 4
X Y

        + + + − − + − = − = = 
 

أي  

( )2 2

2 2
0

4 2
X Y

   − − − = =  
 

2معناه   2
X Y

+−    : 2و منه 2
X Y  

2عددان حقيقيان موجبان فإن  Yو  Xبما أن  2
X Y   : يكافئX Y     

)أن :   باتإث( 2 )2

Y Z


 
 

− = −
+

Yج أن :  اثم استنت  Z 

( )2 22
1 2Y Z

        
       

 
− = − = − = − = + −  + + + + 

 

)أي  )2 2

2Y Z


   
 

− = + − 
+

)معناه   )2

Y Z


 
 

− = −
+

    . 

عددان موجبان تماما فإن العددين  و  :  بما أن  الإستنتاج +  و موجبان تماما و 



 

 

( )2

 −   عدد موجب و منه فالعددY Z−  ( 0موجبY Z− من أجل  = =  و منه نستنتج أن )

Y Z   . 

 : Zو  X  ،Yج مقارنة بين الأعداد ا( استنت3

Xمن الأسئلة السابقة نتحصل على :   Y Z       

 :   18التمرين رقم  حل  

 صحة المتباينتين في كل حالة مما يلي : إثبات

• 2 2
2

3 3

  
 

+
+  + 

لدينا :    و منه بإضافة نفس العدد الحقيقي  2للطرفين نجد  +   ( و منه  2) مبرهنة

( حيث  7بإدخال الجذر التربيعي على الطرفين ) مبرهنة  +  2و  عددان حقيقيان موجبان تماما ينتج

 :2  +   1ثم بضرب طرفي المتباينة في العدد الموجب تماما

3
 (   4) مبرهنة  

ينتج :  
2

3 3

  +
 2بإضافة نفس العدد الحقيقي  و  ين ينتج :   ( للطرف 2) مبرهنة 

2 2
2

3 3

  
 

+
+   و هو المطلوب .     +

• 
2 2

1 1 
 

   + +
−  −   
   

 

0بما أن    0و   فإن   2يكافئ 2   (  2) مبرهنة  1و بإضافة نفس العدد الحقيقي

2للطرفين ينتج :   2
1 1 +  1ثم بضرب الطرفين في نفس العدد الحقيقي الموجب تماما  +


ينتج :   

2 2
1 1 

 
+ +

 ينتج : −1( و بضرب المتباينة في نفس العدد الحقيقي السالب تماما  4 ) مبرهنة 

2 2
1 1 

 
   + +

−  −   
   

 ( و هو المطلوب .    4) مبرهنة  



 

 

   تمارين متنوعة في الحصر

 :   19التمرين رقم  حل  

1 )   : 1عدد حقيقي حيث 2−   

1التالية :    للأعدادحصر إعطاء  +    ،   2 −        ،−        ،1

2 5 −
 

1لدينا :   2−    1و منه 2 2 2−       2أي 4−     2و منه 1 1 4 1− +   +  + 

1إذن  1 5−   +   1هو حصر للعدد +   . 

1لدينا :   2−    1و منه 5 2 5−      5أي 10−     و منه

5 2 2 10 2− −  −  7، إذن  − 2 8−   −   2هو حصر للعدد −   . 

1لدينا :   2−    و منه( ) ( ) ( )1 3 2 3−  −  −  3أي  − 6 −  و منه   −

7 3 6+  −  −  10أي 1 −   0، إذن −   هو حصر للعدد−     . 

1لدينا :   2−    و منه( )1 2 2 −      2أي 4−     و منه

2 5 5 4 5− −   −  7، إذن  − 5 1−   −  5،  −7و بما أن الأعداد  − من نفس  −1،  −

الإشارة ) سالبة تماما ( فإن 
1 1

1
5 7

−   −
 −

1هو حصر للعدد  

5 −
    . 

2 )   : 2عدد حقيقي حيث 3  

2  ،2حصر للأعداد إعطاء 
3 −  ،2

50 −  ،
2

2

5

−  ،1 +  ،
2

1

2 +
  ،

2

2

3 −
   : 

2لدينا :   3   2حيث  ،  ،3  2أعداد حقيقية موجبة و منه
4 9   2هو حصر للعدد  . 

2بما أن 
4 9   2فإن

4 3 9 3−  − 2، إذن  −
1 6 −  2هو حصر للعدد − . 

2بما أن 
4 9   2فإن

4 9−  −  2و منه  −
50 4 9−  −  −  2أي

46 41 −  



 

 

2إذن 
41 46 −   2هو حصر للعدد− . 

2بما أن 
4 9−  −  2فإن  −

2 4 9−  −  −  2أي
2 7−  −  معناه  −

2
7 2−  −  1و بضرب الأطراف في العدد الموجب تماما  −

5
نجد  

2
7 2

5 5 5

−
−   و هو حصر  −

للعدد 
2

5

 −   . 

2لدينا :   3   2و منه 1 1 3 1+  +  3أي  + 1 4 +   1،  3حيث أعداد حقيقية  4،  +

3موجبة و منه  1 2 +   1هو حصر للعدد +  . 

2بما أن 
4 9   2فإن

4 2 9 2+  +   2أي  +
6 11 +    2،  6و بما أن الأعداد +   ،

من نفس الإشارة ) موجبة تماما ( فإن :   11
2

1 1 1

11 6
 

+ 
هو حصر للعدد  

2

1

 + 
  . 

2بما أن 
4 9−  −  2فإن  −

3 4 3 9−  −  2أي  −
1 6−  −  2معناه  −

6 1−  −  − 

أعداد حقيقية سالبة تماما و منه  −2−  ،1،  −6حيث 
2

1 1
1

6
−   −

−
هو حصر للعدد  

2

1

−
 . 

1حيث :   يعطى أيضا عدد   2  ، حصر للعدد  إعطاء − : 

1لدينا :   2   و منه( ) ( )1 2 2 2−  −  2أي  − 4−  −  4معناه  − 2−  −  − 

2ن و بما أ 3   و حيث( )   − = + −    : إذن بالجمع طرفا لطرف نتحصل على ، 

( ) ( )2 4 3 2 + −  −  + 2و منه  − 1 −  −   هو حصر للعدد −    . 

2,36( علما أن :  3 2,37A   3,16و 3,17B   ، 1 للعددينحصر إعطاء

2

A+    5و 2

10

B− : 

2,36لدينا :   2,37A   1و منه 2,36 2,37A+ + +  3,36أي 3,37A+   و منه

3,36 3,37

2 2 2

A+
   1,68، إذن 1,685

2

A+
   هو حصر للعدد

2

A+ . 



 

 

3,16لدينا :   3,17B   2و منه 3,16 3,17B−   −  −  6,32أي 6,34B−  −  و منه  −

5 6,32 6,34B−  −  −  1,32أي 1,34B−  −  1,32و منه  − 1,34

10 10 10

B− 
−   − 

0,132أي  0,134
10

B− 
−   0,134، إذن  − 0,132

10

B− 
−   هو حصر للعدد  −

10

B−     . 

4 )x  وy     : عددان حقيقيان حيث
1 1

1 2

x

y

−  
  

 

xحصر للأعداد التالية :   إعطاء y+    ،5x y+    ،7 3x y+    ،x y− −    ،x y−     ،y x− 

3 2x y−    ،2 2
x y+    ،2

3x y+    ،x y+ : 

1بالجمع طرفا لطرف نتحصل على :   1 1 2x y− +  +  0معناه  + 3x y +   هو حصر للعددx y+ 

1بما أن  1x−    5فإن 5 5x−    1و بالجمع طرفا لطرف مع 2y   نجد

5 1 5 5 2x y− +  +  4، إذن  + 5 7x y−  +   5هو حصر للعددx y+ . 

1بما أن  1x−    1و 2y   7فإن 7 7x−    3و 3 6y  : و بالجمع طرفا لطرف ينتج 

7 3 7 3 7 6x y− +  +  4، إذن  + 7 3 13x y−  +   7هو حصر للعدد 3x y+ . 

1بما أن  1x−    1و 2y   1فإن 1x −  1و  − 2y−  −   و بالجمع طرفا لطرف ينتج : −

1 1 1 2x y−  − −  − 0أي  − 3x y − −  3، إذن  − 0x y−  − −   هو حصر للعددx y− − . 

)بكتابة  )x y x y− = + 1حيث  − 1x−    2و 1y−  −   فإنه بالجمع طرفا لطرف ينتج : −

( )1 2 1 1x y− −  + −  3ذن ، إ − 0x y−  −   هو حصر للعددx y− . 

)بكتابة  )y x y x− = + 1حيث  − 2y   1و 1x−  −  : فإنه بالجمع طرفا لطرف ينتج 

( )1 1 2 1y x−  + −  0، إذن  + 3y x −   هو حصر للعددy x−   . 

)بكتابة  )3 2 3 2x y x y− = + 1حيث  − 1x−    2و 1y−  −  3و منه  − 3 3x−   و 



 

 

4 2 2y−  −  )و بالجمع طرفا لطرف ينتج :   − )3 4 3 2 3 2x y− −  + −  ، إذن  −

7 3 2 1x y−  −   3هو حصر للعدد 2x y− . 

2ين حصر للعدد تعي • 2
x y+  1:  لدينا 2y   1حيث  ،y  ،2 : أعداد حقيقية موجبة و منه ينتج 

2
1 4y   ( . 6) مبرهنة 

2لتعيين حصر للعدد 
x 1:  لدينا  نفصل الحالات 1x−    1معناه 0x−    0أو 1x  ؛ 

1إذا كان  0x−    : فإن( ) ( )2 22
0 1x  2) نعكس الترتيب ( أي  −

0 1x   0و إذا كان 1x  

)فإن  ) ( )2 22
0 1x   2) نحافظ على الترتيب ( أي

0 1x  -  6مبرهنة -   

1إذن نستنتج أنه إذا كان  1x−    2فإن
0 1x   2و منه نجد 2

0 1 1 4x y+  +  ، إذن  +

2 2
1 5x y +   2هو حصر للعدد 2

x y+   . 

2بما أن 
0 1x   2فإن

0 3 3x   1حيث 2y  : و بالجمع طرفا لطرف نجد ،

2
0 1 3 3 2x y+  +  2، إذن  +

1 3 5x y +   2هو حصر للعدد
3x y+   . 

1لدينا :   2y  ( و منه حسب المبرهنة ) 1( ينتج 7) الأعداد موجبة 2y   و منه بالجمع ،

1طرفا لطرف نجد  1 1 2x y− +  +  0، إذن  + 2 1x y +  xهو حصر للعدد  + y+ . 

25عدد حقيقي يحقق :    z( بفرض 5 36z  

1د حصر للأعداد التالية :    اجإي

z
       ،

2

1

z
      ،1

z
 

1( ينتج 8من نفس الإشارة ) موجبة تماما ( و منه حسب المبرهنة ) z  ،36،  25الأعداد  1 1

25 36z
  

إذن 
1 1 1

36 25z
   1هو حصر للعدد

z
 . 

1لدينا :   1 1

36 25z
   1حيث

36
  ،1

z
  ،1

25
 ( ينتج :6أعداد حقيقية موجبة و منه حسب المبرهنة ) 



 

 

2 2 2

1 1 1

36 25z

           
     

) نحافظ على الترتيب ( ، إذن  
2 2 2

1 1 1

36 25z
   هو حصر للعدد

2

1

z
  . 

1لدينا   : 2طريقة  1 1

36 25z
   1و كذلك 1 1

36 25z
   1حيث

36
  ،1

z
  ،1

25
أعداد حقيقية موجبة  

1( و بالضرب طرفا لطرف نتحصل على 4تماما و منه حسب المبرهنة ) 1 1 1 1 1

36 36 25 25z z
     

معناه 
2 2 2

1 1 1

36 25z
   هو حصر للعدد

2

1

z
  . 

1لدينا :   1 1

36 25z
   1حيث

36
  ،1

z
  ،1

25
 ( ينتج8أعداد حقيقية موجبة تماما ، و منه حسب المبرهنة ) 

1 1 1

36 25z
   نحافظ على الترتيب ( أي (

1 1 1

6 5z
   1حصر للعدد

z
   . 

25لدينا   : 2طريقة  36z   25حيث  ،z  ،36  أعداد حقيقية موجبة تماما ، و منه حسب المبرهنة

25( ينتج 8) 36z   5أي 6z  5ن الأعداد ) نحافظ على الترتيب ( و بما أ  ،z  ،6  

( ينتج 8من نفس الإشارة ) موجبة تماما ( فإنه حسب المبرهنة )
1 1 1

6 5z
      . ) نعكس الترتيب ( 

6 )x  وy     : عددان حقيقيان حيث
1 5

1 4

x

y

 
  

  

3Nحصر للأعداد التالية :  إيجاد  x y= −     ،
2

4

x x
M

−
=       ،( )2

6

1

x
K

x y

−
=

+ +
  

1لدينا :   5x   3و منه 3 15x   3) لأن 0  1( و بما أن الأعداد  ،y  ،4 موجبة تماما فإن 

1 4y   1يكافئ 2y   1( و منه  8) مبرهنة 2y−  −  2معناه  − 1y−  −  ، و  −

)بكتابة  )3 3x y x y− = + )و بالجمع طرفا لطرف نتحصل على :   − )3 2 3 15 1x y−  + −  ، إذن −

1 3 14x y −   3هو حصر للعددx y−  1و منه 14N     . 



 

 

1بما أن  5x   1و الأعداد  ،x  ،5 ( ينتج 6موجبة فإنه حسب المبرهنة )2
1 25x   و من جهة ،

1أخرى فإن  5x−  −  5معناه  − 1x−  −  )و بكتابة  − )2 2
x x x x− = + ) و بالجمع طرفا لطرف  −

)( ينتج  3مبرهنة  )2
1 5 25 1x x−  + −  2أي  −

4 24x x−  −    و منه
2

4 24

4 4 4

x x−
−    ،

إذن 
2

1 6
4

x x−
−    هو حصر للعدد

2

4

x x−  1و منه 6M−    . 

1لدينا :   5x   1و منه 6 6 5 6x−  −  5( أي  2) مبرهنة  − 6 1x−  −  حيث أن الأعداد  −

5−  ،6x )( ينتج 6سالبة تماما و منه حسب المبرهنة ) −1،  − ) ( ) ( )2 2 2

1 6 5x−  −  ) نعكس  −

)الترتيب ( أي  )2

1 6 25x −  ( .....*) 

1هة أخرى لدينا : و من ج 5x   1و 4y   ( ينتج :  3و منه بالجمع طرفا لطرف ) مبرهنة

1 1 4 5x y+  +  2أي  + 9x y +   2و كون الأعداد  ،x y+  ،9  موجبة تماما فإنه حسب

2( ينتج :  7المبرهنة ) 3x y +  ( و منه حسب المبرهنة ) ( و بإضافة 2) نحافظ على الترتيب

2إلى جميع الأطراف ينتج :   1العدد  1 1 4x y+  + +   2و كون الأعداد 1+  ،1 x y+ +  ،

 ( ينتج :8من نفس الإشارة ) موجبة تماما ( فإنه حسب المبرهنة ) 4

 1 1 1

4 1 2 1x y
 

+ + +
( و بالضرب طرفا لطرف حسب **( و )*( ، إذن من العلاقتين )**..... ) 

:   ) لاحظ أن جميع الأعداد في )*( و )**( موجبة تماما (( ينتج 4المبرهنة )

( )21 1 1
1 6 25

4 1 2 1
x

x y
  −   

+ + +
)أي   )2

61 25

4 1 2 1

x

x y

−
 

+ + +
 ، إذن :  

     
1 25

4 2 1
K 

+
   

 :   20حل التمرين رقم  

 134;135a  و 25;26b  134معناه 135a   25و 26b  : 



 

 

)محيط المستطيل يعطى بالقانون :    )2P a b= + 

134و بما أن  135a   25و 26b   ( ينتج : 3فإنه بالجمع طرفا لطرف ) مبرهنة

134 25 135 26a b+  +  159أي  + 161a b +   2و بما أن فإنه ينتج :   0

( )318 322a b  +    : 318، إذن نستنتج أن 322P     

Sمساحة المستطيل تعطى بالقانون :    a b=    

134و بما أن  135a   25و 26b   حيث أن جميع الأعداد في أطراف المتباينتين هي أعداد موجبة

134( ينتج :  5تماما و منه بالضرب طرفا لطرف ) مبرهنة  25 26a b     أي

3350 3510a b     : 3350، إذن نستنتج أن 3510S    

2قطرا لهذا المستطيل ، من نظرية فيثاغورس في المثلث القائم ينتج :  Dليكن   2 2
D a b= معناه  +

2 2
D a b= 2معناه إيجاد حصر لـ  D، إذن إيجاد حصر لـ  + 2

a b+ : 

134لدينا :  135a   25و 26b   جميع الأعداد موجبة في المتباينتين ( و منه حسب المبرهنة (

2( ينتج : 6) 2 2
134 135a   2و 2 2

25 26b   2أي
17956 18225a   2و

625 676b  

2و بالجمع طرفا لطرف ينتج :  2
18581 18901a b +   جميع الأعداد موجبة في المتباينة ( و منه (

2( ينتج : 7حسب المبرهنة ) 2
136,31 137,48a b +  ،  : 136,31إذن نستنتج أن 137,48D  

 

   من الكتاب المدرسي (   89) رقم     :   12التمرين رقم  حل  

 : 1أكبر تماما من  Cو  Bو  Aبين أن كلا من ن( 1



 

 

x  0عدد حقيقي موجب تماما معناهx   1و منه 1x+   1و منه 1x+   1أي 1x+   إذن ،

1A   . 

0x   1و منه 1
0

2 2
x    0أي

2

x
  1و منه 0

2

x
+ +  1أي 1

2

x
+   1، إذنB  . 

2

0
8

x
  1و بما أن 1x+   : فإنه بالجمع طرفا لطرف ينتج

2

1 1
8

x
x+ +   1معناهC  . 

2 مقارنة( 2
A  2و

B 1ج أن :   او استنت 1
2

x
x+  +  

2لمقارنة 
A  2و

B : ندرس إشارة الفرق 

2

2
2 2

1 1
2

x
A B x

 − = + − + 
 

معناه  
2

2 2
1 1 2 1

4 2

x x
A B x

 − = + − + +   
 

أي  
2

2 2

4

x
A B− = − 

و بما أن 
2

0
4

x
−   2) عدد حقيقي سالب تماما ( فإن 2

A B

−−   2و بالتالي 2

A B  . 

A  وB  2عددان حقيقيان موجبان تماما ، إذن 2
A B  يكافئA B  1معناه 1

2

x
x+  +   

  أن : إثبات( 3
2 2

2 2
1 1

4 16

x x
C B x

 − = + + − 
 

 

لدينا :  
2 22 4 2 2

2 2 1
1 1 1 1

8 2 64 4 4

x x x x x x
C B x x x

+   − = + + − + = + + + − − −     
أي  

4 2 2

2 2 1

64 4 4

x x x x
C B

+
− = + و منه  −

2 2

2 2
1 1

4 16

x x
C B x

 − = + + − 
 

 .       

2 مقارنة( 4
B  2و

C أن : اجو استنت 
2

1 1 1
2 8 2

x x x
x+ −  +  + 

بما أن 
2

0
4

x
  2) عدد حقيقي موجب تماما ( فإن إشارة الفرق 2

C B−  من إشارة
2

1 1
16

x
x+ +  ، حيث −



 

 

1نعلم أن  -1من السؤال  1x+   و بما أن
2

0
16

x
 طرفا لطرف  ) عدد حقيقي موجب تماما ( فإنه بالجمع

ينتج 
2

1 1
16

x
x+ +   و منه

2

1 1 1
16

x
x+ + − أي  −

2

1 0
16

x
x+ + −  معناه

2

1
16

x
x


++ + −  2، إذن 2

C B

+−   2و بالتالي 2

C B   . 

B  وC  2أعداد حقيقية موجبة تماما ، إذن 2
C B  يكافئC B  معناه

2

1 1
8 2

x x
x+ +  +  

و منه نكتب :    
2

1 1
2 8

x x
x+  + −          

موجب تماما فإن :   xمن أجل كل عدد حقيقي  : الإستنتاج
2

1 1 1
2 8 2

x x x
x+ −  +  +    

 : 1,0002حصر للعدد  إعطاءدون استعمال حاسبة ،  : تطبيق

1من الشكل  1,0002نكتب العدد  x+    : 1,0002كما يلي 1 0,0002= 0,0002xمعناه  + = 

إذن حسب الإستنتاج أعلاه فإن :  
2

0,0002 0,0002 0,0002
1 1,0002 1

2 8 2
+ −   +     

                                 

 

 لا تنسونا من صالح دعائكم ...                                                     

 

   : الرياضيات في الثانوية   صفحة 

 


