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ول: تمرين الأ  ال

 الاتية:المعادلة  2نعتبر في 11 5 2.............x y E  

ذا كانت الثنائية –أأ  (1 برهن أأن ا  ;x y حلا للمعادلة 2من E  فا ن  4 11y  . 

اس تنتج حلول المعادلة –ب            E.  

5غير معدوم ، نضع دا طبيعيعد nليكن (2 2a n   11و 4b n  

 .bو a عين القيم الممكنة للقاسم المشترك الأكبر للعددين -أأ 

بحيث يكون  nعين قيم -ب , 2PGCD a b . 

 أأوليان فيما بينهما . bو aبحيث يكون العددان  nاس تنتج قيم -ت

7بواقي القسمة الاقليدية للعدد nالمعدومحسب قيم العدد الطبيعي غير  أأدرس-أأ  (3
n 10 على . 

2014العددرقم احاد  اس تنتج -ب
7. 

عين الثنائيات -ت ;x y من* * التي هي حلول المعادلة E  وتحقق 2
7 9 10

y x  . 

تمرين ال   :ثانيال

متحان شفهيي تنظم بحيث يس موضوعا ويجب على المترشح أأن يجيب  80مواضيع من مجموع  3حب المترشح عشوائيا مسابقة ا 
 على موضوع على الأقل من بين المواضيع الثلاثة المسحوبة .

 ما هو عدد الطرق لسحب المترشح ثلاثة مواضيع عشوائيا . .1

حتمال أأن : 80موضوع من بين  50يتقدم مرشح لهذا الامتحان ولم يدرس سوى  .2  ما ا 

A. ب المترشح على المواضيع الثلاثة "" يجي 

B. " يجيب المترشح على موضوعين فقط " 

C. " يجيب المترشح على موضوع واحد فقط 

D. " لا يجيب المترشح على أأي موضوع 

 0,99ما هو عدد المواضيع التي يجب أأن يدرسها المترشح لكي يكون احتمال سحبه لموضوع درسه على الأقل يتجاوز  .3
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تم  :رابع رين الال
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 بالتوفيــــق                                                                           انتهــــــــى  



 ـــــرابـــــعال ـــــــوعالموضــحل 

 
ول: تمرين الأ  ال

 المعادلة الاتية: 2نعتبر في 11 5 2.............x y E  

ذا كانت الثنائية –أأ  (1 البرهان أأن ا  ;x y حلا للمعادلة 2من E  فا ن  4 11y  . 

لدينا     E تكافئ 5 2 11y  ومنه 6 2 11y  ذن ا  2 6 2 2 11y   ومنه 4 11y   

اس تنتاج حلول المعادلة –ب            E .  
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 .bو aتعيين القيم الممكنة للقاسم المشترك الأكبر للعددين  -أأ 
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7بواقي القسمة الاقليدية للعدد nدراسة حسب قيم العدد الطبيعي غير المعدوم -أأ  (3
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 ومنه نلخص النتائج في الجدول التالي  :
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تمرين ال   :ثانيال

3هو ايجاد عدد الطرق لسحب المترشح ثلاثة مواضيع عشوائيا  .1
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D. " لا يجيب المترشح على أأي موضوع 
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 : 0,99ايجاد عدد المواضيع التي يجب أأن يدرسها المترشح لكي يكون احتمال سحبه لموضوع درسه على الأقل يتجاوز  .3

 نسمي عدد المواضيع التي يجب أأن يدرسها ومنه نحل المتراجحة : 
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ونجد :     80 79 78 4929x x x   

61xمن أأجل  -   : نجد   80 61 79 61 78 61 5814    

62x من أأجل -  : نجد    80 62 79 62 78 62 4896    

61xمن أأجل  -   : نجد   80 63 79 63 78 63 4080    

حتمال سحبه لموضوع درسه  62ونقول على أأنه على المترشح أأن يدرس على الأقل  62منه قيمة هي و   موضوع لكي يكون ا 

 0,99على الأقل يتجاوز 

تمرين ال   :ثالثال

نعتبر المتتالية   n
u بحدها الأول المعرفة

0

1

5
u  ومن أأجل كل عدد طبيعيn  :

1

2

2 1

n
n

n

u
u

u
 


 

:nالتحقق أأنه من أأجل كل عدد طبيعي (1
1

1
1

2 1
n

n

u
u

  


 

:            بتوحيد المقامات نجد

1

1

1

1
1

2 1

2 1 1

2 1

2

2 1

n

n

n

n

n

n

n

n

u

u

u

u

u

u

u

u





  


 







 

 ومنه :
1

21
1

2 1 2 1

n
n

n n

u
u

u u
   

 
 

n:1 عدد طبيعيالبرهان بالتراجع أأنه من أأجل كل (2
0

2
nu  

  لدينا :     
0

1 1
0

5 2
u   محققة 



نفرض صحة الخاصية  p n 1أأي
0

2
nu ونبرهن صحة الخاصية 1p n  أأي

1

1
0

2
nu  

:       لدينا 
1

0
2

nu     0   : 2،    نضرب في العدد 2 1
n

u      ، ضافة العدد 1نجد :  1با  2 1 2nu  

1   نقلب نجد : 1
1

2 1 2
n

u 
1نجد :   -1،  نضرب في العدد     1

1
2 1 2

n
u

  


 نجد : 1ضافة العدد ، با     

1 1
0 1

2 1 2
n

u



ومنه :      

1

1
0

2
nu   

n : التحقق أأنه من أأجل كل عدد طبيعي (3 
1

1 2

2 1

n n

n n

n

u u
u u

u



 


واس تنتاج اتجاه تغير المتتالية،      n

u. 

        لدينا :       
 2 2

1

12 2 2 2

2 1 2 1 2 1 2 1

n nn n n n n n
n n n

n n n n

u uu u u u u u
u u u

u u u u


  
     

   
 

1اتجاه تغير المتتالية :  بما أأن      
0

2
nu ن   فا 

 
1

1

2 1

n n

n n

n

u u
u u

u



 


عدد موجب ومنه المتتالية    n

u متزايدة تماما 

دراسة تقارب (4 n
u  : 

بما أأن المتتالية       n
u . متزايدة ومحدودة من الأعلى فهيي متقاربة 

n: 3نضع من أأجل كل عدد طبيعي (5

2 1

n

n
n

n

u
v

u



 

اثبات أأن المتتالية -أأ  n
v  6هندس ية أأساسهاq   . 

لدينا :       
1

1

1

1

3

2 1

n

n
n

n

u
v

u










        ومنه  

ومنه المتتالية            n
v  6هندس ية أأساسهاq       . 

كتابة -ب
nv بدلالةn :    0

0

0

1

2 1 3

u
v

u
  


6ومنه :    

3

n

n
v   

:nياس تنتاج أأنه من أأجل كل عدد طبيع      
1

2

3 2

n

n n
u 


 

لدينا    
1

2

3 2

n

n n
u 


3 ومنه   

2 1

n

n
n

n

u
v

u



أأي    2 1 3

n

n n n
v u u     أأن أأي 2 3

n

n n n
v u v    

 منهو       
2 3

n
n n

n

v
u

v



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تمرين الا  :رابع ل

i. g كما يلي :  دية معرفة علىدالة عد  3
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3 3g x x   
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شارة المش تقة في اونلخص    : لجدول التالىا 

 



  التغيرات : لجدو شكيل ت 

 

 لتبين أأن المعادلةا (2  0g x   تقبل حلا وحيدا  2حيث 2,3 

مس تمرة ومتزايدة على المجال gالدالة 2;2,3 : ولدينا  2 2g     ، 2.3 1,27g     أأي   2 2,3 0g g 

المعادلةحسب مبرهنة القيم المتوسطة ومنه    0g x   تقبل حلا وحيدا  2حيث 2,3  . 

شارةا (3  س تنتاج ا  g x: 

شارةمن         جدول التغيرات نس تنتج ا  g x : ونوضحها في الجدول الموالى 

 

 

ii.  f دالة عددية معرفة على      ; 1 1;1 1;
f

D        : كما يلي 
3 2

2

2

1

x x
f x

x





و  f

C  تمثيلها

البياني في المعلم المتعامد والمتجانس ; ,O i j .  

fمن xحيث من أأجل كل عدد حقيقي dو cو bو aالحقيقيةتعيين الاعداد  (1
D: 

2
1

cx d
f x ax b

x


 


 

 احدى الطرق سواء كانت طريقة المطابقة او القسمة الاقليدية نجد :باس تخدام           
2

2
2

1

x
g x x

x


  


 

1a    : أأي                 2وb         1وc       2وd  

fمن xلتبيين انه من أأجل كل عدد حقيقيا (2
D  :   

 2
2
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xg x
f x

x
 


 ، و اس تنتاج اتجاه تغير الدالة : 
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     أأن :أأي            
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شارة        ا  f x  شارة  من ا  .x g x  الجدول التالى : فيونلخص النتائج 

 
 على المجالمتزايدة          ; 1 1;0 ;     ومتناقصة على المجال   0;1 1; 

 عند حدود أأطراف مجموعة تعريفها المفتوحة واس تنتاج معادلات المس تقيمات المقاربة . fساب نهايات الدالةح  (3
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1x ومنه             1وx    المس تقيمان المقاربان للمنحنى  معادلتي هما f
C . 

ان ثباتا (4  : 2y x   مس تقيم مقارب لــ  f
C : 

: لدينا         
2 2

2 1
lim lim lim lim 0

1x x x x

x x
f x y

x x x   

                       
ومنه    قارب مائل لـممس تقيم f

C 

وضعية ةسادر  و  fل جدول تغيرات الدالةيشك ت  (5 f
C  بالنس بة للمس تقيم  : 2y x   : 

 :  fجدول تغيرات الدالة -



 

وضعية ةسار د - f
C  بالنس بة للمس تقيم  : 2y x   : 

 
   f

Cفوققع ي  على المجالين 2; 1   و 1; 

  f
C تحتيقع  المجالينعلى  ; 2  و 1;1 


