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 الأستاذ:ياحي رشيد
 ثانية تسيير واقتصاد.سنة  المستوى:
 16/09/2013التاريخ:
 سا2الزمن: 

 .الصبورة -الوسائل التعميمية: آلة حاسبة  

علاىم                                                                                              المجيد عبدثانوية   
                                                                                                                  حساب :الميدان 
 .ئويةالنسب الم الوحدة التعميمية:  

 .التطور المطمق والتطور النسبي الموضوع:
 نسبة حساب .النسبي والتغير المطمق التغير بين التمييز  )المراد تحقيقيا(الكفاءات المستيدفة 

 .مئوية
توجيهات 

 وتعليقات

 مراحل  المحتوى المعرفي المدة

 الدرس

  
 
 
د25  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
د65  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 نشاط 
 .تمميذ 1300 :أصبح 2012 سنة وفي ،تمميذ 800 :وھ 2000سنة ماتلاميذ ثانوية  عدد كان

 .السنتين بين تلاميذال عدد في التغيرx  أحسب .1

النسبة أحسب .2
0x

x ، حيث :
0x2000سنة تلاميذ ىو عدد ال. 

 .المئوية لمزيادة النسبة أحسب .3
 

 المطمق والتغير النسبي التغير .1
  تعريف:

ليكن  
0xلمقدار  ىو القيمة الإبتدائيةx و

1x .قيمتو النيائية بعد التطور 
الفرق  xنسمي التطور المطمق لممقدار -

01 xx   نرمز لو x. 

حاصل القسمة  xنسمي التطور النسبي لممقدار -
0x

x  أي
0

01

x

xx .  

 : ملاحظات
 نعبرعن التطور المطمق بنفس وحدة المقدار. -
 نعبر عن التطور النسبي بعدد وبدون وحدة. -
ذا كان سالبا فإنو يمثل نقصان.إذا كان التطور المطمق أو  -  النسبي موجبا فإن ىذا التطور يمثل زيادة، وا 

0النسبة المئوية لتطور ىي -
0

0

100


x

x . 

  أمثمة:
 . 2013دج سنة 7000000وأصبح  2000دج سنة  180000كان سعر قطعة أرض 

 أحسب كل من التطور النسبي، التطور المطمق والنسبة المئوية ليذا التطور. -
 المعامل الضربي .2
ليكن تعريف:

0x ىو القيمة الإبتدائية لمقدارx 1وx قيمتو النيائية بعد التطور. نسمي  المعامل الضربي العددk 
حيث 

0

1

x

x
k .  

 : ملاحظات
ذا كان  1kإذا كان -  سالبا فإنو يمثل نقصان. 1kفإن ىذا التطور يمثل زيادة، وا 
)1(100النسبة المئوية لتطور ىي - k . 

 السابق والنسبة المئوية لمتطور.مثال: أحسب المعامل الضربي في المثال 
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د30  
 
 
 
 

 
قتصاد .تحصل عمى علامة  :تمرين في امتحان مادة الرياضيات  12عمي تمميذ في السنة ثانية ثانوي شعبة تسيير وا 

 في الفصل الثالث. 14في الفصل الثاني وعمى علامة  08في الفصل الأول وعمى علامة
ل الأول والثاني وكذا بين نتائج الفصل الثاني أحسب التطور المطمق، التطور النسبي بين نتائج الفص -

 والثالث ثم بين نتائج الفصل الأول والثالث.
 أحسب المعامل الضربي لمتطور الأول، التطور الثاني والتطور الكمي. -
 أحسب النسبة المئوية لمتطور الكمي. -
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 الأستاذ:ياحي رشيد
 ثانية تسيير واقتصاد.سنة  المستوى:
 م 18/09/2013التاريخ:
 سا1الزمن: 

 الصبورة. -الوسائل التعميمية: آلة حاسبة  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                               
                                                                                                                  حساب :الميدان 
 النسب المئوية. عميمية:الوحدة الت  

 .لتطور المئوية النسبة الموضوع:
 .ضرب شكل إلى تخفيض أو زيادة إرجاع . مئوية نسبة حساب معرفةالكفاءات المستيدفة 

توجيهات 

 وتعليقات

 مراحل  المحتوى المعرفي المدة

 الدرس

 وتىبول
 بالدراسة
 وضعيات

 أين
 النسبة تعبّر

 عمى المئوية
 الجزء نسبة
 إلى
 وأخرى  الكلّ 
 تطوّر عمى

 نسبة)
 الولادة،
 نسبة

 .(..البطالة
 تترجم مثلا،
 اھقدر زيادة

0
0x

 بالضرب
في
)

100
1(

x
 
 ويترجم
 تخفيض

0قدره 
0x 
 بالضرب

 في
)

100
1(

x


. 

 
 
 
د15  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
د45  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 نشاط: 
0منخرطا، 200شباب من يتكون نادي 

0منيم إناث،  060
 الآلي.من الإناث مسجلات في فرع الإعلام 020

 ماىو عدد البنات في ىذا النادي؟  .1
 ؟ماىو عدد المسجلات في فرع الإعلام الآلي .2
 استنتج النسبة المئوية لممسجلات في الإعلام الآلي بالنسبة لعدد المنخرطين في النادي. .3
0أحسب  .4

0

100

6020قارن ىذه النتيجة مع النسبة المئوية المحصل عميو في السؤال الثالث.. 

 
 النسبة المئوية 

 الجزء إلى الكلنسبة  .1
 ىإلAعنصرا. النسبة المئوية لمجزء  aذاتEجزءا من A  ،عنصراnذات  E لتكن المجموعة المرجعية تعريف:

100حيث:  xىو العدد Eالكل
n

a
x. 

100 ذكرا. النسبة المئوية لمذكور ىي 18تمميذا منيم  50يتكون قسم من  مثال
50

18
x 0أي

036. 

 النسبة المئوية لنسبة مئوية أخرى. .2
A جزءا منB وB جزء منEإذا كان .A 0يمثل

0x  منBويمثلB  0يمثل
0y منE  فإنA 0يمثل

0

100

yx  

  .Eمن 
0تمثل نسبة الذكور  مثال:

0في قسم سنة ثانية تسيير و اقتصاد منيم  060
نصف داخمي. إذن نسبة الذكور 050

0الداخميين بالنسبة لتلاميذ القسم ىي 
0

100

6050
0، أي   

030. 

 التعبير عن زيادة أو تخفيض .3

0 زيادة مقدار بنسبة مئوية -
0a ضرب ىذا المقدار في  ىو

100
1

a
. 

0مئوية  تخفيض مقدار بنسبة  -
0b ىو ضرب ىذا المقدار في

100
1

a
. 

0ثمنو بنسبة، زاد DA4000 نقال  سعر ىاتفكان  مثال:
 . أحسب ثمنو الجديد. 030

0دج  ،ثم  إنخفض بنسبة 80كان سعرالكيموغرام من البطاط ىو          
 . أحسب السعر الجديد. 020

 
 

 التشخيص

 

 و    

 

 

الاكتشاف    
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 الأستاذ:ياحي رشيد
 ثانية تسيير واقتصاد.سنة  المستوى:
 م 23/09/2013التاريخ:
 د30و  سا1الزمن: 

 الصبورة. -الوسائل التعميمية: آلة حاسبة  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                               
                                                                                                                  حساب :الميدان 
 النسب المئوية. عميمية:الوحدة الت  

 .لتطور المئوية النسبة الموضوع:
 أو زيادة عمى مئوية بنسبة التعبير- رةھظا تطور مؤشر وترجمة حساب :قاعديةالكفاءات ال 

 .لمتطور متتاليتين نسبتين بمعرفة الإجمالية التطور نسبة تعيين -.تخفيض
توجيهات 

 وتعليقات

 المدة
لمحتوى المعرفيا  

 مراحل 

 الدرس

 لحساب
 مؤشر
 لسنة

 معينة،
 نقارن 
 القيمة

 المأخوذة
 ذهھ في

 السنة
 بالقيمة

 المأخوذة
 سنة في
 ما

 والمختارة
 كأساس .

100 
 

 
 
د10  
 
 
 
 
د35  
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
د30  
 
 
 
 
 
 
 
د15  
 
 

0.القيمة النيائية لمقدار بعد التطور بنسبة التذكير بالمعامل الضربي .1
0a )زيادة أو تخفيض(  

0إنخفض مقدار بنسبة   .2
 . أحسب المعامل الضربي ليذا التطور.020

0زاد مقدار بنسبة   .3
 . أحسب المعامل الضربي ليذا التطور.040

 
0دينار ثم إزداد بنسبة 10ىو  2000كان سعر منتوج خلال سنة   نشاط

ثم خضع إلى زيادة  2004سنة  090
0سبةأخرى بن

0إلى تخفيض بنسبة  2006ليخضع سنة  050
أي  2000سعر ىذا المنتوج سنة 0xليكن .05

DAx 100  ، و
1x 2، و2004سعر المنتوج سنةx   2006سعر المنتوج سنة. 

أحسب  .1
1x،2x. 

ليكن .2
1k  2004و2000المعامل الضربي الموافق لمتطور الأول أي بين السنتين .

2k المعامل الضربي الموافق
 .2006و 2000المعامل الضربي الموافق لمتطور الكمي أي بين السنتينkلمتطور الثاني و

أحسب  -
1k،1k،k،  ثم قارن بينkو

21 kk  . 
100حيث  Iأحسب العدد  .3 kI. 

 
 التطورات المتعاقبة  .1

إذا خضعت قيمة ما إلى تطورات متعاقبة )زيادات أو تخفيضات(، فإن المعامل الضربي الإجمالي يساوي  خاصية:
 المعاملات الضربية لمتطورات. جداء
. 1000إنتقل ىذا العدد إلى2005وفي سنة  800ىو2000سنة في ثانوية ما كان عدد التلاميذ الناجحين  :مثال

0إزداد ىذا العدد بنسبة 2012وفي سنة 
0بنسبة  ثم إنخفض. 010

 .2013سنة  010
دون حساب عدد  2012إلى سنة 2000أحسب النسبة المئوية لمتطور الإجمالي لتعداد ىذه الثانوية مباشرة من سنة

 التلاميذ  في كل سنة.
 المِؤشرات  .2

100حيث: Iكأساس ىو العدد 100بإختيار 1xإلى قيمة0xرت من قيمة مؤشر نمو ظاىرة تطو  تعريف: kI   و.
k .المعامل الضربي ليذا التطور 

 . 100Iالنسبة المئوية لتطور ىي ملاحظة
 

800من قيمة خلال الشير  شركة  أنتاج:  تطور تطبيق x  2000سنة
 

1201إلى قيمة x  خلال  2010سنة
 الشير.

 .وكذلك النسبة المئوية ليذا التطور.2000كأساس سنة  100بإختيار العددأحسب مؤشر النمو ليذا التطور 
  

 التشخيص
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 البناء

 

 

 

 

 و  

 

 

 

 الترس يخ 

 

 

 

 التقييم

 

 

 



rachid2011yahi@gmail.com 5 

 الأستاذ:ياحي رشيد
 ثانية تسيير واقتصاد.سنة  المستوى:
 23/09/2013 التاريخ:
 .سا2الزمن: 

 الوسائل التعميمية: الصبورة. 

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                               
                                                                                                                  تحميل :الميدان 
 المتتاليات العددية. تعميمية:الوحدة ال  

 .المتتاليات حول عموميات الموضوع:
 .المناسبة التعابير و الكتابات واستعمال عددية متتالية تعريف: الكفاءات المستيدفة 

توجيهات 

 وتعليقات

 مراحل  المحتوى المعرفي المدة

 الدرس

 

 

 ليدف ا
     وترسيخھ
 يمھالمفا 

  يةسالأسا
 )تعريف، 

 الكتابة
 بأدلة،
الحد 
 العام،
رتبة 
حد، 

العلاقة 
بين 

رتبة حد 
 ودليمو (

 
د15  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 د80
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

)(52نعتبر الدالة المعرفة عمى مجموعة الأعداد الطبيعية كالتالي: .1  nnf. 
 .fبالدالة  100،140، 0،3،12أحسب صور كل من   -
 .16الفردية الأصغر من  مجموعة الأعداد الطبيعية Aلتكن  .2
  . Aفي المجموعة  6والعدد الذي رتبتو2والعدد الذي رتبتو  1أوجد العدد الذي رتبتو -
 مفيوم متتالية  .1

أو جزء منيا نحو مجموعة الأعداد مجموعة الأعداد الطبيعية معرفة عمى  نسمي متتالية عددية كل دالة تعريف:
 الحقيقية.

 اصطلاحات وتراميز
T،U،H،بأحد الرموزيرمز لمتتالية  - nu، nv . 
بالمتتالية nيرمز لصورة عدد طبيعي - nu بالرمز)(nu أوnu ويسمىn  دليل الحد nu. 
لممتتالية الحد العامويسمى أيضا nىو الحد الذي دليمو nuالحد  - nu. 
نعتبر المتتالية  :أمثمة nuالمعرفة عمى ℕ 52ــ:ب  nun  

أحسب الحدود -
2u،9u،40u. 

 .15أحسب الحد الذي دليمو  -
 ملاحظات  

بـ: لمتتالية معرفة عمى مجموعة الأعداد الطبيعية نرمز .1 nu 0ا الأول في ىذه الحالة ىو وحدىu  ما لم يذكر
 عكس ذلك )لم يصرح بالحد الأول(

نرمز ليا في ىذه الحالة بالرمز  0nمن دليل معين  انطلاقايمكن لمتتالية أن تكون معرفة  .2 
0nnnu

  وحدىا
الأول ىو

0nu . 
 أمثمة:

نعتبر المتتالية  - nu  بـ:المعرفةn

nu 3  120:.حدىا الأول ىو

0 u. 
نعتبر المتتالية - 

4nnu :4المعرفة بـ nun  0444.حدىا الأول ىو u. 
 العلاقة بين رتبة حد ودليمو في متتالية.

نعتبر المتتالية  
0nnnu

 الأول ىو اوالتي حدى
0nu وليكن.pu ىو الحد الذي دليموpإذا رتبة الحدpu ىي

10  np . 
نعتبر المتتالية   مثال: nv  : 52المعرفة بـ  nvn  و

2v  .ىو حدىا الأول 
  ثم أحسب رتبتو. 10أحسب الحد الذي دليمو .1
 .13الحد الذي قيمتو رتبة أحسب  .2
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د25  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

المتتالية نعتبر   :تطبيق nv:34المعرفة بـ  nvn  0وv . حدىا الأول 
 .0v،3v،10v،15v،18vأحسب  .1
 أجب بصحيح أوخطأ مع التعميل  .2

 . 5ىي  5رتبة الحد الذي دليمو -
 .6دليمو ىو  21الحد الذي قيمتو -
 .11رتبتو ىي  37الحد الذي قيمتو  -
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 الأستاذ:ياحي رشيد
  تسيير و اقتصاد.ثانية سنة  المستوى:
 م24/10/2013التاريخ:
 .سا 1الزمن: 

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                               
                                                                                                                  تحميل :الميدان 
 المتتاليات العددية. الوحدة التعميمية:  

 .توليد متتالية عددية واتجاه تغيرىا الموضوع:
 .:الكفاءات المستيدفة 

توجيهات 

 وتعليقات

 مراحل  المحتوى المعرفي المدة

 الدرس

  

د15  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
د33  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
د15  

 
 
 
 
 
 
 
 

 نشاط
لتكن المتتالية.  1 nu  : 1المعرفة عمى مجموعة الأعداد الطبيعية  كما يمي

2
n n

u  . 

؛ 0uأحسب    -
1u 2؛u. ؛ 

20 ( المعرفة بـ:nvنعتبر المتتالية  ). 2 v  51و  nn vv  من أجل كل عدد طبيعيn  . 
أحسب   -

1v 2؛v3؛v. 
 توليد متتالية عددية بالحد العام: 

 مباشرة. nيمكن تعريف متتالية بعبارة صريحة )دستور( تسمح بحساب كل حد بدلالة 
لتكن المتتالية :مثال nu  : 52المعرفة عمى مجموعة الأعداد الطبيعية  كما يمي  nun .  

 . 6u؛   3u؛ 0u. أحسب  
 توليد متتالية عددية بعلاقة تراجعية:

 يمكن تعريف متتالية بإعطاء:
 الحد الأول . -
 وعلاقة تسمح بتعيين كل حد إنطلاقا من الحد السابق لو مباشرة. -

المتتالية  )لتكن  مثال:
nu:20 ( المعرفة بـ u  31و  nuu nn  من أجل كل عدد طبيعيn  . 

أحسب   -
1u 2؛u3؛u. 

 اتجاه تغير متتالية عددية
) متتبنٍت تكون

nu) ب أي نھ انسببق انحد مه أكبر حدودھب مه حد كم كبنا إذ متزاٌدة
1n nu u  من أجل كل عدد طبيعي

n.  

) متتبنٍت تكون
nu) ب أي نھ انسببق انحد مه صغرأ حدودھب مه حد كم كبنا إذ ىبقصتمت

1n nu u   من أجل كل عدد
 nطبيعي

) متتبنٍت تكون
nu) كبنا إذ ثببتت nn uu 1 من أجل كل عدد طبيعيn. 

 

 تمرٌه 
نعتبر المتتالية  ) 

nu:53 ( المعرفة بـ  nun  من أجل كل عدد طبيعيn  . 
 .  8u؛ 3u؛2u؛ 1uأحسب   -
)أدرس اتجاه تغير المتتالية  -

nu). 
 

 

 

 التشخيص

 

 و   

 

الإكتشاف
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 الأستاذ:ياحي رشيد
  تسيير و اقتصاد.ثانية سنة  المستوى:
 م27/10/2013التاريخ:
 .د30و  سا 1الزمن: 

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                               
                                                                                                                  تحميل :الميدان 
 المتتاليات العددية. تعميمية:الوحدة ال  

 .المتتاليات الحسابية الموضوع:
 تونٍدھب وصفھب نطرٌقت تبعب عهٍھب وانتعرّف حسببٍت متتبنٍت تعرٌف :الكفاءات المستيدفة 

 .انمىبسب انتعبٍر ببستعمبل

توجيهات 

 وتعليقات

 مراحل  المحتوى المعرفي المدة

 الدرس

  
د23  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
د43  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
د33  

 
 
 
 
 
 

 نشاط
نعتبر المتتالية  )

nu:20 ( المعرفة بـ u  51و  nn uu  من أجل كل عدد طبيعيn  . 
. أحسب  

1u 2؛u3؛u ؛
4u. 

.أكتب الحدود
1u 2؛u3؛u ؛

4u ،  0بدلالةu ثم خمن كتابةnu  0بدلالةu. 
 

 تعريف متتالية حسابية :
)نقول أن المتتاليةتعريف: )nu متتالية حسابية  حدىا الأول

0u إذا و فقط إذا  وجد عدد حقيقيr  بحيث أن من أجل
:           nكل عدد طبيعي

1n nu u r   يسمى   .r أساس المتتالية( )nu. 
          
0rإذا كان  ملاحظة:  فإن المتتالية( )nu ثابتة و كل حدودىا تساوي الحد الأول

0u  . 
المتتالية ) أمثلة: 

nu 3( حيث أن 5nu n   متتالية حسابية حدىا الأول
0 5u   3أساسياوr   وبالفعل لدينا.

33535)1(31  nn unnu. 
 الحد العام لمتتالية حسابية :

) )تقبل بدون برىان( مبرىنة: )nu متتالية حسابية حدىا الأول
0u أساسياr. الحد العام لممتتالية الحسابية( )nu ىو

0nu u nr  من أجل كل عدد طبيعيn . 
  ملاحظات:

 إذا كان
1u الحد الأول فإن عبارة الحد العام ىي

1 ( 1)nu u n r  . 
 بصفة عامة  إذا كان

pu ( الحد الأولp  عدد طبيعي أصغر منnفإن عبارة الحد العام ىي ):      
( )n pu u n p r   . 

 تعيين الحد العام يعود إلى كتابة
nu بدلالةn. 

  العلاقة( )n pu u n p r    تسمح بحساب الأساس والحد الأول لمتتالية حسابية انطلاقا من معرفة حدين ليذه
 المتتالية. 

 
)تمرين  )nu :3811متتالية حسابية حيث u  6219و u 

والحد الأول rأحسب الأساس  -
0u . 

 . nبدلالة  nuاكتب عبارة الحد العام -
  . 305nuحتى يكون  nاوجد قيمة العدد الطبيعي  -
) ىو حد من حدود المتتالية128ىل الحد الذي قيمتو  - )nu.؟ 

 

 التشخيص

 و   

 

الإكتشاف

 
 

 

 البناء  

     

 

 

 

 

 و  

 

 

 

 

 

 الترس يخ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 التقييم  
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 الأستاذ:ياحي رشيد
  تسيير و اقتصاد.ثانية سنة  المستوى:
 م31/10/2013التاريخ:
 د.10و  سا 1الزمن: 

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                               
                                                                                                                  تحميل :الميدان 
 المتتاليات العددية. التعميمية:الوحدة   

 . مجموع حدود متعاقبة من متتالية حسابيةحساب –اتجاه تغير متتالية حسابية   الموضوع:
 .الكفاءات المستيدفة 

توجيهات 

 وتعليقات

 مراحل  المحتوى المعرفي المدة

 الدرس

  
د10  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
د15  
 
 
د15  
 
 
 
 
 
 
د15  
 
 
 
 
 
 
 
 

 نشاط
 اتجاه تغير المتتاليات الحسابية التالية :أدرس 

53 ( المعرفة بـ:nuالمتتالية  ) -  nun  من أجل كل عدد طبيعيn  . 
5 ( المعرفة بـ:nvالمتتالية  ) - nvn  من أجل كل عدد طبيعيn  . 
 .  nمن أجل كل عدد طبيعي  5nw ( المعرفة بـ:nwالمتتالية  ) -
 
 اتجاه تغير متتالية حسابية : 

) مبرىنة  )nu متتالية حسابية  حدىا الأول
0u  و أساسياr . 

)المتتالية  - )nu 0متناقصة تماما اذا وفقط اذا كانr. 
)المتتالية  - )nu 0متزايدة تماما اذا وفقط اذا كانr. 
)المتتالية  - )nu 0ثابتة اذا وفقط اذا كانr. 

 عطاء أمثمةا 
 

 .2نشاط
نعتبر المتتالية  الحسابية ) 

nu:20 ( المعرفة بـ u  51و  nn uu  من أجل كل عدد طبيعيn   
543210. أحسب   uuuuuu  ؛)(

2

6
50 uu  .قارن بينيما ، 

 
 مجموع  حدود متتابعة من متتالية حسابية :

) : مبرىنة )nu متتالية حسابية حدىا الأول
0u و أساسياr: ليكن المجموع .

0 1 1........ n nS u u u u                                            
)( : nمن أجل كل عدد طبيعي               

2

1
0 nuu

n
S 


  . 

 وبصفة عامة 
 متتالية حسابية يساوي:من  متتابعةوبصفة عامة مجموع حدود 

 
 

 
 
 

 1دليل الحد الأول الوارد في المجموع + –:عدد الحدود يساوي: دليل الحد الأخير  ملاحظة
 

 

 التشخيص

 و   

 

الإكتشاف

 
 

 البناء  

   

   

 و  

 

 

 الترس يخ 

 

 

 

 الإكتشاف

 

 

 

 

 البناء 

 

 

 

 

 و   

 

 

 

 

 

 الترس يخ

 

 

 

الحد الأخير    الحد الأول الوارد في المجموع 
عدد الحدود
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د15  
 
 
 
 

 :تطبيق
نعتبر المتتالية  الحسابية ) 

nu:المعرفة بـ ) 
20 u  21و  nn uu  من أجل كل عدد طبيعيn 

   أحسب المجاميع التالية-
 

1210 uuu   

 
181 uu  

 
10845 uu  

 
 

 

 

 

 التقييم  
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 الأستاذ:ياحي رشيد
  تسيير و اقتصاد.ثانية سنة  المستوى:
 م06/11/2013التاريخ:
 د.10و  سا 1الزمن: 

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                               
                                                                                                                  تحميل :الميدان 
 المتتاليات العددية. الوحدة التعميمية:  

 . ةالمتتالية اليندسي :الموضوع
 تونٍدھب وصفھب نطرٌقت تبعب عهٍھب وانتعرّف ھىدسٍت متتبنٍت تعرٌف .:فة:الكفاءات المستيد 

 .انمىبسب انتعبٍر ببستعمبل

توجيهات 

 وتعليقات

 مراحل  المحتوى المعرفي المدة

 الدرس

  
د15  
 
 
 
 
 
 
 
د30  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
د15  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

لتكن المتتاليةنشاط:  nu  : المعرفة عمى مجموعة الأعداد الطبيعية  كما يميn

nu 32 . 
. أحسب  

0u 1؛u 2؛u3؛u 4؛u. 
أكتب الحدود.

1u 2؛u3؛u ؛
4u ،  0بدلالةu ثم خمن كتابةnu  0بدلالةu. 

 
 مفيوم متتالية ىندسية : 

)نقول أن المتتالية :تعريف )nuمتتالية ىندسية حدىا الأول
0u إذا و فقط إذا وجد عدد حقيقيq حيث أن من أجل 

:     nكل عدد طبيعي
1n nu u q   يسمى .q أساس المتتالية( )nu. 

1qإذا كان    ملاحظة:   فإن المتتالية ثابتة جميع حدودىا تساوي
0u. 

             0إذا كانq  .فإن حدود المتتالية معدومة إبتداءَا من الحد الثاني 
المتتالية ) مثال:

nu حيث أن )n

nu 23  30متتالية ىندسية حدىا الأول u 2أساسياq . 
 الحد العام لمتتالية ىندسية :

)مبرىنة )nuمتتالية ىندسية حدىا الأول
0u أساسياq عبارة الحد العام لممتتالية اليندسية.( )nu  0  ىي

n

nu u q   
 . nمن أجل كل عدد طبيعي

 ملاحظات:
    إذا كان الحد الأول

1u 1عبارة الحد العام

1

n

nu u q  . 
   بصفة عامة  إذا كانpu(pعدد طبيعي أصغرمنnالحد الأول فإن عبارة الحد العام )  :ىيn p

n pu u q   . 
 

 تطبيق:
( )nu1926متتالية ىندسية حيث u  243و u 

والحد الأول qأحسب الأساس 
0u . 

 . nبدلالة  nuاكتب عبارة الحد العام
 

 
 

-  

 

 التشخيص

 و   

الإكتشاف

 
 

 البناء  

   

   

 

 

 و  

 

 

 

 

 الترس يخ 

 

 

 

 

 

 

 التقييم
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 الأستاذ:ياحي رشيد
  تسيير و اقتصاد.ثانية سنة  المستوى:
 م10/11/2013التاريخ:
 .سا 1الزمن: 

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                               
                                                                                                                  تحميل :الميدان 
 المتتاليات العددية. التعميمية:الوحدة   
 .هندسٌة.حدا متتابعة لمتتالٌة  nحساب مجموع  :الموضوع 
 .هندسٌةحدا متتابعة لمتتالٌة  nحساب مجموع: فةالكفاءات المستيد 

توجيهات 

 وتعليقات

 مراحل  المحتوى المعرفي المدة

 الدرس

  
د15  
 
 
 
 
 
 
 
د30  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
د15  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  نشاط
المتتالية  اليندسية )نعتبر 

nu:20 ( المعرفة بـ u  وnn uu 31   من أجل كل عدد طبيعيn   
. أحسب  

543210 uuuuuu  ؛


















31

31
2

6

 ، قارن بينيما. 

 مجموع  حدود متتابعة من متتالية ىندسية : 
) : 1مبرىنة )nuمتتالية ىندسية حدىا الأول

0u أساسياq: ليكن المجموع .
0 1 1........ n nS u u u u     

                1إذا كانq  فإن
0( 1)S n u  من أجل كل عدد طبيعيn . 

                                        

                1إذا كانq  فإن
1 1

0 0

1 1

1 1

n nq q
S u u

q q

     
    

    
 . nمن أجل كل عدد طبيعي 

                S يساوي  الحد الأول مضروب في النسبة
11

1

nq

q

 
 

 
 ىو عدد الحدود . 1n.حيث  

 ملاحظة
)1( 1أساسيا يختمف عن  متتالية ىندسية من  متتابعةحدود مجموع وبصفة عامة  q :يساوي 

 
 
 
 

 تطبيق:
( )nu  20متتالية ىندسية حدىا الأول u   3وأساسياq  . 

  موع التالي:أحسب المج-
 1210 uuu   

            

 

 التشخيص

 و   

الإكتشاف

 
 

 البناء  

   

   

 

 

 و  

 

 

 

 

 الترس يخ 

 

 

 

 

 

 

 التقييم

 

 

 

 

 














q

qعددانحدود

1

1
  الحد الأول الوارد في المجموع   
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 الأستاذ:ياحي رشيد
  تسيير و اقتصاد.ثانية سنة  المستوى:
 م17/11/2013التاريخ:
  .د30و  سا 1الزمن: 

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                               
                                                                                                                  إحصاء. :الميدان 
 .يس بالأوساط المتحركةالتمم التعميمية:الوحدة   
  .يس بالأوساط المتحركةالتمم :الموضوع 
 .انمتحركت ببلأوسبط سهسهت مىحىى تمهٍس: قاعديةالكفاءات ال 

توجيهات 

 وتعليقات

 مراحل  المحتوى المعرفي المدة

 الدرس

تقترح 
أمثمة 
حول 
التمميس 
باستعمال 
الوسط 
الحسابي 
.المتحرك  

 
 
 
د30  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 د 60

 
 
 
 

 33ص  1 طنشا
 .2001إل  1989تطور مؤشر الإستيلاك في الجزائر من  يمثل الجدول المقابل

مم العمود الثالث، بحساب وسط المؤشرات لثلاث سنوات: السنة السابقة، السنة الجارية، السنة الموالية. أت .1
 (.1993، 1992، 1991وسط المؤشرات لمسنوات  ، نحسب1992)مثال: بالنسبة إلى 

 سمة القيم المصححة.ملا من سمسمة المؤشرات الأصمية و سمثل بمنحن وفي نفس الرسم ك .2
     السنة المؤشرات القيم المصححة

 100 1989 
 120.2 1990 
 150.3 1991 
 197.5 1992 
 240.2 1993 
 316.3 1994 
 406.2 1995 
 488.8 1996 
 518.4 1997 
 550.7 1998 
 562.2 1999 
 558.7 2000 
 578.2 2001 

 
 الأوساط المتحركة

 تعريف 

 . 1t،2t،...،nt من أجل الأزمنة  1x،2x،...،nx نعتبر سمسمة زمنية قيميا

12حيث pالوسط المتحرك من الرتبة   kp   من أجلit  )12(  ni ىو 

 
p

xxxxxxx kiiiiiiki   ...... 2112

 

kpحيث pالوسط المتحرك من الرتبة  2   من أجلit   ىو

 

 

 التشخيص

 

 

 

 

 

 

 

 

 و   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

الإكتشاف

 
 

 

 

 

 البناء  

   

   

 

 

 و  
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 د 30

p

x
xxxxx

x ki

iiiii

ki

2
......

2
2112





 

 

  مثال 
 أزمنة مختمفة.  9يمثل الجدول التالي أقياس ظاىرة مسجمة خلال 

9t 8t 7t 6t 5t 4t 3t 2t 1t 
7 4 5 6 8 4 6 7 5 
 

 ليذه السمسمة. 2،3،4،5المتحرك من الرتبة أحسب الوسط  -
 :المتحركة بالأوساط التمميس
 :تعريف
 الأوساط زمنية أخرى قيميا ىي منحنى سمسمة إنجاز وھpالرتبة  من المتحركة بالأوساط زمنية سمسمة منحنى تمميس

 لقيم السمسمة الأصمية. pالرتبة  من المتحركة
  ملاحظة

pالرتبة  من المتحركة بالأوساط زمنية سمسمة تمميس عند  .  قيمة  kنيمل ,
 

 رينتم
 .شيرا. 12د الأدوات المبيعة من طرف تاجر خلال دايمثل الجدول التالي سمسمة أع

 المعمم . نفس في تكرارية  بمضمعاتالأربعة  السلاسل مثل .1

 الشير 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11  12
 المبيعات  100 170 130 150 180 210 240 180 130 200 150 160

 ليذه السمسمة. 5والرتبة  3انجز التمميس من الرتبة  -

 الترس يخ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 التقييم
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 الأستاذ:ياحي رشيد
  تسيير و اقتصاد.ثانية سنة  المستوى:
 م28/11/2013التاريخ:
 . سا 1الزمن: 

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

 علاىم                                                                                              يدثانوية عبد المج
                                                                                                                         احصاء.  الميدان:
                                                                                                      .البيانية التعميمية:التمثيلاتا   الوحدة 
  .الأطوال مختمفة فئات في منظمة لسلاسل التكرارية  المدرجات :الموضوع

 مختلفة فئات فً منظمة إحصائٌة سلسلة تمثٌل :  )المراد تحقيقيا(الكفاءات المستيدفة

                                                                       .تكراري بمدرج الأطوال
 

توجيهات 

 وتعليقات

 مراحل  المحتوى المعرفي المدة

 الدرس

تبرز 
أهمٌة 

التناسبٌة 
بٌن 

مساحة 
مستطٌل 
ٌمثل فئة 
والتكرار 
الموافك 

 لها.
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
د60  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

   11وشبط

 متى يستعمل المدرج التكراري . .1
 عاملا بالدينار في اليوم  81الجدول الآتي يتعمق بالأجور التّي يتقاضاىا   .2

   
 ;600 650   ;550 600   ;500 550   ;450 550   ;400 450  (D.A)الأجور 

 عدد العمال 15 20 25 10 11
 أنشئ المدرج التّكراري ليذه السّمسمة. .

 02نشاط
 مدة صلاحيتيا و سجمت النتائج في الجدول الأتي:مصباح لمعرفة  100أجريت دراسة عمى 

 
 ;700 900   ;400 700   ;300 400   ;200 300  مدة الصلاحية بالسّاعات 

عدد المصابيح 5 30 45 20 in  
 أحسب أطوال الفئات ليذه السمسمة. .1
 .aحدد أصغر طول فئة ليذه السمسمة وليكن  .2
× طول الفئة (حيث ikأحسب العدد .3

a
k i

1
 (  . 

 أكمل الجدول التالي .4
 ;700 900  ;400 700  ;300 400  ;200  الفئات 300

 الفئاتأطوال     
 inالتكّرارات  5 30 45 20
    ik 

iالإرتفاعات    

i

n

k
 

 أنشئ المدرج التّكراري ليذه السّمسمة..2
 

 .نسهسهت إحصبئٍت مبوبت فً فئبث غٍر متسبوٌت انطول أذكر كٍف ٌتم إوشبء مدرج تكراري
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 دالأستاذ:ياحي رشي
  ر و اقتصاد.تسيثانية سنة  المستوى:
 م01/12/2013التاريخ:
 . سا 1الزمن:

 .الصبورالوسائل التعميمية:  

 علاىم                                                                                              دثانوية عبد المجي
                                                                                                                         ء.ااحص  الميدان:

                                                                                                      .مقاييس التشتتمية:الوحدة التعم  ا 
   .: التباين والإنحراف المعياري الموضوع

                                                                      .وترجمته معٌاري انحراف حساب:   )المراد تحقيقيا(الكفاءات المستيدفة
توجيهات 

 وتعليقات

 مراحل  المحتوى المعرفي المدة

 الدرس

.  
 
 
د20  
 
 
 
 
 
د20  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 د20

 
 
 
 

   11وشبط
 اليةالسلسلة الإحصائية الت نعتبر

 

10 7 4 ix 

2 5 3 in 

 .لهذه السلسلة Nأحسب التكرار الكلي .1

 لهذه السلسلة.  X الحسابي الوسط أحسب .2

 حيث:  V ،أحسب العددين .3

N

XxnXxnXxn
V

2

33

2

22

2

11 )()()( 
،V. 

أحسب العدد : .4
N

XxnXxnXxn
V

)()()( 332211 
 

5.  
4. 
 

 التباين و الإنحراف المعياري.
نعتبر السمسمة ii nx حيث  ,

ix  ىي قيم الطبعin  و تكراراتياif  ىي تواترات السمسمة حيثi 1,2,3,...,p   
V نسمي تباين السمسمة الإحصائية العدد الحقيقي الذي نرمز لو بالرمز  -  : والمعرف بالعلاقة 
22

22

2

11 )(...)()( XxfXxfXxfV pp 

N

XxnXxnXxn
V

pp

22

22

2

11 )(...)()( 
      معpnnnN  الوسط  Xو   21...

  *الحسابي لمسمسمة
iىي تواترات السمسمة حيث  ifإذا كانت  1,2,3,...,p   فإن  
 .Vو نكتب   الانحراف المعياري و يرمز لو بالرمز   Vيسمى العدد الحقيقي        

 
 

ix 
ix 

ix 
ix 

ix 
ix 

ix 
in 

   if 

 تمرين 
 نعتبر السمسمة 

 
 .أكمل الجدول .1
 أحسب الوسط الحسابي ليذه السمسمة.   .2
 أحسب تباين ىذه السمسمة وكذا إنحرافيا  .3

  المعياري.
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 دالأستاذ:ياحي رشي
  تسير و اقتصاد.ثانية سنة  المستوى:
 م08/01/2014 التاريخ:
 . د30و سا 1الزمن:

 .ةالصبور الوسائل التعميمية:  

 علاىم                                                                                              دثانوية عبد المجي
                                                                                                                         ء.ااحص  الميدان:

                                                                                                      .مقاييس التشتتمية:الوحدة التعم  ا 
   .الربعٌات والعشرٌات  : الموضوع

                                                                      .وترجمته معٌاري انحراف حساب:   )المراد تحقيقيا(الكفاءات المستيدفة
توجيهات 

 وتعليقات

 مراحل  المحتوى المعرفي المدة

 الدرس
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ٌبٌُنّ أنّ 
الانحراف 

 بٌن
ربعٌٌن 

(

interqu
artiles ) 

ٌمٌس   
التشتت 

حول 
 الوسٌط .

 

 
 
 
د30  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 د30

 
 د30
 
 

   01نشاط
 القيم 4 7 10 13 16 

  نعتبر السمسمة الإحصائية التالية التكرار 6 5 7 4 1
 

 .……,4,4,4,4,4,4,7,7,7,7,7,10أكمل قائمة قيم الطبع الإحصائي مرتبة ترتيبا تصاعديا     .1
  وسيط السمسمةعين    .2
 أول قيمة ترتيبيا أكبر أو يساوي  ربع التكرار الكمي. عين  .3
 .أول قيمة ترتيبيا أكبر أو يساوي ثلاثة أرباع التكرار الكمي عين   .4
 أول قيمة ترتيبيا أكبر أو يساوي عشر التكرار الكمي. عين  .5
 أول قيمة ترتيبيا أكبر أو يساوي تسعة أعشار التكرار الكمي. عين  .6

 
  الربعيات

حيث  nأصغر قيمة ترتيبيا  ىو Nتكرارىا  لسمسمة إحصائية 1Qالربعي الأول  
4

N
n .       

 .حيث  nأصغر قيمة ترتيبيا  ىو Nتكرارىا  لسمسمة إحصائية 3Qالربعي الثالث  
الربعي الأول والربعي الثالث أي بين الفرق  وھ إحصائية لسمسمة الربعي الانحراف

13 QQ   . 
 ملاحظة 

1Q ،3Q الوسيط   قيمتان من السمسمة بخلافMed  يكون قيمة من السمسمة. ألاالذي يمكن 

  9dو  1dالعشريان  
 تعريف:
  العشري الأول

1d تكرارىا  لسمسمة إحصائيةN أصغر قيمة ترتيبيا  ىوn  حيث
10

N
n .   

العشري التاسع 
9d تكرارىا  لسمسمة إحصائيةN أصغر قيمة ترتيبيا  ىوn  حيث

10

9N
n .        

 نعتبر السمسمة الإحصائية التالية     تمرين 
 أحسب التواترات المجمعة الصاعدة ليذه السمسمة .1

11 10 8 7 5 4 3 
ix  

3 4 1 1 3 2 5 
in  

 3Qو  1Qو الربعيين  Medعين الوسيط  .2
 ليذه السمسمة

عين العشريان  3
1d،9d. 
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 دالأستاذ:ياحي رشي
  تسير و اقتصاد.ثانية سنة  المستوى:
 م28/01/2014 التاريخ:
  . سا 1الزمن:

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

 ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                             
                                                                                                                         تحميل.  الميدان:

                                                                                                      .ةالمرجعي الدوالا   الوحدة التعميمية :

 .الدالة مكعب الموضوع:
 مكعب " الدالة تمثيل -مكعب" الدالة تغيّرات معرفة:  )المراد تحقيقيا(الكفاءات المستيدفة

                                                                      .بيانيا "

 مراحل  المحتوى المعرفي المدة توجيهات وتعليقات

 الدرس

تكون دراسة الدالة 
"مكعب " مناسبة 
للتذكٌر بالمفاهٌم 
الأساسٌة المتعلمة 
بالدوال )التعبٌر، 
التغٌّرات، التمثٌل 
البٌانً( المدروسة 

الأولى فً السنة 
 ثانوي.

 

 

 
 
 
د30  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 د20

 
 
 

   01نشاط
 .التذكير باتجاه تغير دالة عمى مجال -

 02نشاط

)(3  بـِ:   ℝالمعرفة عمى  fنعتبر الدّالة xxf  .  
 وشكل جدول تغيراتيا. fأدرس اتجاه تغير الدالة .1
 .fأدرس شفعية الدالة  .2
 أتمم الجدول التالي  .3

2 1 0 1 2 x 
     )(xf 

أنشئ التمثيل البياني لمدالة عمى المجال  .4 2;2. 
 الدالة مكعب

العدد xتعريف: الدالة مكعب ىي الدالة التي ترفق بكل عدد حقيقي
3)( xxf . 

 انظر النشاط(.(الدالة مكعب فردية،  خاصية:
 نتائج

                            x 
                            

                               

3x 

 انظر النشاط(. (،  ℝ الدالة مكعب متزايدة تماما عمى
 جدول تغيرات الدالة مكعب 

 
 
 
 
 
 

في المستوي المنسوب الى معمم متعامد ومتجانس  التمثيل البياني لمدالة مكعب  , ,O i j 
 المعمم. أمبدO قبل مركز تناظر وىو النقطة ي
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 دالأستاذ:ياحي رشي
  تسير و اقتصاد.ثانية سنة  المستوى:
 م28/01/2014 التاريخ:
  . د 30و  سا 1الزمن:

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

 ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                             
                                                                                                                         تحميل.  الميدان:

                                                                                                      .ةالمرجعي الدوالالوحدة التعميمية :  ا 
 العمميات عمى الدوال.: الموضوع

 عددٌتٌن. تعرٌف مجموع، جداء، حاصل لسمة ومركب دالتٌن  :الكفاءات المستيدفة

وتعليقاتتوجيهات   مراحل  المحتوى المعرفي المدة 

 الدرس

  
 
 
د25  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 د35

 
 
 

  : حيثgوfنعتبر الدالتين  :نشاط  xxxf 22    و  1 xxg                         
نعتبر الدوال 

1f ،
2f  ،

3f  و
4f  المعرفة عمى  ℝ :كما يمي 

 1 ( ) ( )f x f x g x     ،  2 ( ) ( )f x f x g x    ،  3 2 ( )f x f x   ، 
 4 ( ) 1f x g x   
عبارة كل من  xعين بدلالة  - 1f x   ، 2f x  ، 3f x   و 4f x. 

  

 على الدوالعمليات 
 العمليات الجبرية على الدوال .1

 عددان حقيقيان. kو عمى الترتيب.  gDو  fDدالتان معرفتان عمى  gو 
 مجموعة التعريف التعريف الرمز العممية

k fو  fمجموع  k     ( )f k x f x k     
g fو  fمجموع  g     ( ) ( )f g x f x g x    f gD D  

  fبالعدد  جداء      ( )f x f x    
f و f جداء  g     ( ) ( )f g x f x g x    f gD D  

عمى حاصل قسمة 

 
 

f

g
  

( )

( )

f f x
x

g g x

 
 

 
 

 : ( ) 0f gx D D g x   

)2 كما يمي: ℝدالتان معرفتان عمى  و f :مثال )f x x  و( ) 2g x x  
3fالدوال  -   ،f g  ،2 f  ،f g عمى  ىي الدوال المعرفةℝ :كما يمي 

  2( 3) 3f x x    ،  2( ) 2f g x x x     ،  2( 2 ) 2f x x   ،
   2( ) 2f g x x x   

عمى  ىي الدالة المعرفة الدالة   -   , 2 2,     :ِبـ 
2

2

f x
x

g x

 
 

 
. 
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  : حيث gوfنعتبر الدالتين :  نشاط  5 xxf  و  xxg  
5xحيث    xبين أنو من أجل كل عدد حقيقي .1

 
فإن  gDxf  . 

أحسب  .2  xfg. 
 مركب دالتين.

هً  gمتبوعة بالدالة  fمركب الدالة   .عمى الترتيب و  دالتان معرفتان عمى  و  :تعريف  

gالدالة التً نرمز إلٌها بالرمز  f :و المعرفة على   /g f g fD x f x D x D  æ  :ِبـ

    g f x g f x    

)بِـ:   ℝ الدالة المعرفة عمى  fلتكن  :مثال   ) 3f x x    و لتكنg  الدالة الجذر التربيعي x x 
gالدالة    f  :معرفة إذا كان  gDxf   3أي   يكون 0x    3ومنوx   إذا مجموعة تعريف الدالة

g f  :ىي ,3D   :و لدينا 
   3g f x x   

 
 تمارين
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 دياحي رشي الأستاذ:
  اقتصاد.تسير و ثانية سنة  المستوى:
 م04/02/2014 التاريخ:
  .  سا 2الزمن:

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

 ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                             
                                                                                                                         تحميل.  الميدان:

                                                                                                      ..البسيطة النقطية والتحويلات المرجعية، ا   الوحدة التعميمية :الدوال
 .مرفقة لدوال البياني الموضوع: التمثيل
 .معطاة دوال منحنيات من انطلاقا مرفقة دوال منحنيات استنتاج  الكفاءات القاعدية:

 مراحل  المحتوى المعرفي المدة توجيهات وتعليقات

 الدرس

  
 
 
د25  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 د35

 
 
 

)(2 ِـ:ــب  ℝ المعرفتين عمى  gو  f نعتبر الدالتين وشبط: xxf   2(1و()( 2  xxg  و ليكن
 fC، gC . تمثيمييما البيانيين عمى الترتيب 

استعن بجدول قيم مساعدة لإنشاء .1 fC  و gC. 
نقطة من Mلتكن .2 fC فاصمتياx  ولتكنM   نقطة من gC2فاصمتياx. 

MMبين أن الشعاع  -  ثابت ثم أوجد العلاقة بين fC و gC . 
)التمثيل البياني لمدالة: )x f x b k  

)لدينا:  Dمن xحيث: من أجل كل Dدالتين معرفتين عمى  gو  fلتكن    ) ( )g x f x b k   حيث 
   b  وk   :عــددان حقيقيــان معمومــان.نرمز بــِــ fC  و gC  إلــى تمثيمييمــا البيــانيين عمـــى الترتيــب   فــي معمـــم

 , ,O i j . gC ىو صورة fC  بالانسحاب الذي شعاعوjkib


. 
 حالات خاصة

فإن:  0b. إذا كانت1 gC ىو صورة fC  بالانسحاب الذي شعاعوjk


. 
0kكانت  . إذا2

 
فإن:  gC ىو صورة fC  بالانسحاب الذي شعاعوib


. 

)()2(3بـ:   ℝ  ، المعرفة عمىf،g،hنعتبر الدوال  مثال: 2  xxf، 
3)( 2  xxg،2)1()(  xxh. 

 fC ىــــو صــــورة منحنــــى الدالــــة مربــــع بالانســــحاب
jiالذي شعاعو 


32    

 gC ىو صورة منحنى الدالة مربع بالانسـحاب الـذي
jشعاعو 


3 
 hC ىو صورة منحنى الدالة مربع بالانسـحاب الـذي
iشعاعو 


 
 
 
 
 
 
 
 

  :نشاط
f دالتان معرفتان عمى المجال  و ;0 :كما يمي xxf )(  و  xxg 2 

إستعن بجدول قيم مساعدة لإنشاء .1 fC  و gC. 
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نقطة من Mلتكن .2 fC فاصمتياx  ولتكنM   نقطة من gCفاصمتياx. 

Mو  Mقارن بين ترتيبتي النقطتين -  ثم أوجد العلاقة بين fC و gC . 
 

 fالتمثيل البياني لمدالة:
ليكن   :مبرىنة fC و fC

التمثيمين البيانيين في معمم  ; ;O i j لمدالتينf و( )f  عمى الترتيب
نقطة من Mعدد حقيقي غير معدوم. و لتكن             حيث fC  فاصمتياx نحصل عمى نقطة .
من fC

 .في العدد  Mبضرب ترتيب النقطة  xذات الفاصمة  
1إذا كان  :ملاحظة    يكون المنحنيان fC  و fC

المرسومان في معمم متعامد، متناظرين  ،
 بالنسبة لمحور الفواصل.

 ℝعمى  تينالمعرف f ،g التيننعتبر الد مثال:
  كالآتي:
       2f x x ،  2g x x   

و لتكن    fC ، gC  في معممتمثيمييما البيانيين
 ; ;O i j 

gنا يلد  f    ومنو fC  و gC  متناظران
 بالنسبة لمحور الفواصل 

 
 
 
 
 
 
 

 نشاط:
  .xحقيقيذكر بالقيمة المطمقة لعدد  -
 .دون رمز القيمة المطمقة xf)(.أكتب العدد  ℝ  من Iمعرفة عمى مجال  f دالة نعتبر -
)(I  :0من  xأكمل مايمي:  إذا كان من أجل كل عدد حقيقي  - xf فإن fC  ...... يقع. 

)(I  :0من  xإذا كان من أجل كل عدد حقيقي               xf فإن fC  ...... يقع . 
   تمرين

)2بـِ:  ℝالمعرفتين عمى  gو  fنعتبر الدالتين     ) 4f x x   و( ) ( )g x f x نسمي . fC و
 gC  تمثيلاىما البيانيان عمى الترتيب في معمم ; ;O i j. 
ارسم المنحني  .1 fC  انطلاقا من hC  2التمثيل البياني لمدالة:h x x (h  ىي الدالة" 

 ( "مربع 
كيف يمكن استنتاج  اشرح .2 gC  انطلاقا من fC .ثم ارسمو 
 . fلرسم التمثيل البياني لمدالة  إقترح طريقة  .3
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 دياحي رشي الأستاذ:
  تسير و اقتصاد.ثانية سنة  المستوى:
 م02/03/2014 التاريخ:
  . د30و  سا 1الزمن:

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

 ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                             
                                                                                                                         تحميل.  الميدان:

 التحويلات النقطية البسيطة والتمثيلات البياتيةالوحدة التعميمية :  ا 
 .مركز تناظر، محور تناظرالموضوع: 

 .معطاة دوال منحنيات من انطلاقا مرفقة دوال منحنيات استنتاج  الكفاءات القاعدية:

 مراحل  المحتوى المعرفي المدة توجيهات وتعليقات

 الدرس

  
 
 
د25  
 
 
 
 
 
 
 
 
د50  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 د15

 
 
 

:  ℝ المعرفتان عمى gو fنعتبر الدالتان  وشبط: )()2(1بـِ 3  xxg 1(2؛()(  xxf 

. بلإعماد عمى التمثيل البياني لمدالة مكعب و الدالة مربع أنشئ كل من 1 
fC

،
 

gC
على المجال 

 4;4
 . 

  A)2;1(والنقطة2xأنشئ المستقيم ذو المعادلة .  2
)1(. قارن حسابيا بين 3 hf ،)1( hf . 
.  قارن حسابيا بين 4

2

)2()2( hghg ،1. 

   
I زء من جℝ ،fرفة عمى دالة معI،  وليكن  

fC منسوب الى الالمستوي المنحنى الممثل ليا في
معمم متعامد ; ;O i j.  

 محور تناظر منحن  .1
 31مبرىنة 
 D  مستقيم معادلتوax  ،aالمستقيم .  عدد حقيقي  D  محور تناظر لممنحنى 

fC   يعني
haxحيث  Iمن  xأنو من أجل كل عدد حقيقي    العددha  ينتمي إلىI  و

)(( hafhaf  . 
)(44بـِ:  ℝعمى ة المعرف fةنعتبر الدال :مثال 2  xxxf  وليكن  

fC المنحنى الممثل ليا
منسوب الى معمم متعامدالفي المستوي  ; ;O i j 

ىو محور تناظر لــ 2x عادلةمالبين أن المستقيم ذي    
fC. 

 مركز  تناظر منحن .2
),( النمطة baA  لممنحنى  مركز تناظر 

fC   يعني أنو من أجل كل عدد حقيقيx  منI 

haxحيث    العددha  ينتمي إلىI  وb
hafhaf




2

)(( . 

)(2بـِ:  ℝعمى ة المعرف fةنعتبر الدال :مثال 3  xxf  ليكنو I،  وليكن  
fC المنحنى الممثل

منسوب الى معمم متعامدالليا في المستوي  ; ;O i j 
لممنحنى  مركز تناظر  A)2,0(النمطة بين أن    

fC. 
 
 
 .131ص 33رين تم
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 دياحي رشي الأستاذ:
  تسير و اقتصاد.ثانية سنة  المستوى:
 م04/03/2014 التاريخ:
  .سا 2الزمن:

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

 ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                             
                                                                                                                         تحميل.  الميدان:

 التحويلات النقطية البسيطة والتمثيلات البياتيةا   الوحدة التعميمية :
 .مركز تناظر، محور تناظرالموضوع: 

 .معطاة دوال منحنيات من انطلاقا مرفقة دوال منحنيات استنتاج  الكفاءات القاعدية:

 مراحل  المحتوى المعرفي المدة توجيهات وتعليقات

 الدرس

  
د25  
 
 
 
 
 
 
 
 
د50  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 د15

 
 

 المعرفة بـِ :  fأحسب نسبة تزايد الدالة  :01نشاط
2( ) 1f x x   3وَ  3، بينh    
 146ص  4نشاط 

 
 الصفرنياية حقيقية لدالة عند  .1

 .يشمل الصفر   ℝ  ة من مجموعة الأعداد الحقيقي مجال fD  تعريف   
بالقدر الكافي  0قيما قريبة من  xمعناه  عندما يأخذ   0عند العدد  fمدالةىو نياية ل lالقول أن العدد الحقيقي 

فإن  العدد f x  يأخذ  قيما قريبة  منl  بالقدر الذي نريد  . و نكتبlxf
x




)(lim
0

     
 للإشتقاق عند عدد.دالة قابمة  .2

.ℝ   من fDدالة معرفة عمى مجالfتعريف:   
0x عدد منfD القول أن الدالة.f  قابمة للإشتقاق عند

العدد
0x   :0معناه الدالة 0( ) ( )f x h f x

h

 
h :g تقبل نياية حقيقيةl  أي   0عند .

l
h

xfhxf

h






)()(
lim 00

0
في العدد   fالعدد المشتق لمدالة  l.  يسمى

0x  و نرمز لو بـ .
0'( )f x 

lأي 
h

xfhxf
xf

h







)()(
lim)( 00

0
0

 

0العدد  :ملاحظة 0( ) ( )f x h f x

h

   يسمى نسبة تزايد الدالةf  بين العددين
0x  و

0x h                             

 مثال
)(3 بـِ :  ℝ  المعرفة عمى gنعتبر الدالة 2  xxg. 

00عند gأحسب العدد المشتق لمدالة- x  20؛ x 
 معادلة المماس لمنحن دالة عند نقطة.

.  ℝ من fDدالة معرفة عمى مجالfتعريف:
0x عدد منfDحيثf  قابمة للإشتقاق عند

0x و
 0'f x  العدد المشتق عند العدد

0x ليكن . fC إلى معمم متعامدميا البياني في المستوي المنسوب رس
 , ,O i j. مماس  المنحنى fC عند النقطة

0 0( , ( ))A x f x  ىو المستقيم الذي يشملA  و معامل 
توجييو 

0'( )f x معادلتو ىي .:  )())(( 000 xfxxxfy      .                                     
)2بـِ:  ℝدالة معرفة عمى  f مثال ) 2f x x    ليكن  . fC  رسميا البياني في المستوي المنسوب

إلى معمم  , ,O i j   
ِعين معادلة ل ـ( )T  مماس المنحنى fC عند النقطة A 1التي فاصمتيا . 
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 دياحي رشي الأستاذ:
  تسير و اقتصاد.ثانية سنة  المستوى:
 م08/04/2014 التاريخ:
  .سا 1الزمن:

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                                
                                                                                                                 تحميلالميدان:  
 .الإشتقاقية الوحدة التعميمية:  
 . مشتقات دوال مألوفة الموضوع:  
                                                 . مشتقات دوال مألوفة الكفاءات القاعدية  

 مراحل  المحتوى المعرفي المدة توجيهات وتعليقات

 الدرس

ٌعُرّف العدد 
المشتك كنهاٌة 

للدالة 

   0 0f x h f x
h

h

 


   hعندما ٌؤول 
 3إلى 

العدد المشتك هو  
 معامل التوجٌه 

)أو المٌل فً   
معلم متعامد 
ومتجانس(  

 للمماس .
ٌشار إلى دوال 

غٌر لابلة للاشتماق 

0xعند 
 

مثل ،    

x x   و

x x
عند  

3 . 

 

 
د25  
 
 
 
 
 
 
 
 
د50  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 د15

 
 

  :01نشاط
 أحسب مشتقات الدوال التالية 

baxxf : حيث (a وb 0عدداد حقيقيان وa  ) عمىℝ 2؛: xxf  عمىℝ ؛

xxf : عمى المجال ;0؛
x

xf
1

:  عمى ℝ  . 

 
 مشتقات دوال مألوفة:

f:التآلفيةالدالة  :1مبرىنة   x ax b حيثa وb  عددان حقيقيان ، قابمة للاشتقاق عمىℝ  و دالتيا
f:'المشتقة ىي :                     x a   

 ةخاص لةحا
0a* إذا كان     نستنتج أن الدالة:f x b ى  )الدالة الثابتة(قابمة للاشتقاق عم  ℝ و دالتيا المشتقة

:'ىي : 0f x 
  :أحسب مشتقات الدوال التالية مثال

32:  xxf   ؛xxf 2:   ؛xxf : 5؛: xf .  
:الدالة: 2مبرىنة  nf x x  (n  قابمة للإشتقاق عمى ) عدد طبيعي غير معدومℝ  و دالتيا المشتقة ىي

                                               :1': nf x n x  
)(5بـِ:  ℝدالة  معرفة عمى  f مثال xxf  .أحسب دالتيا المشتقة . 

1الدالة :3مبرىنة 
:f x

x
قابمة للإشتقاق عمى    ,0و عمى 0, : و دالتيا المشتقة ىي 

                                               
2

1
':f x

x
.   

f:الدالة : 4مبرىنة x x  قابمة للإشتقاق عمى 0,  : 1و دالتيا المشتقة ىي
':

2
f x

x 
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 دياحي رشي الأستاذ:
  تسير و اقتصاد.ثانية سنة  المستوى:
 م08/04/2014 التاريخ:
  .سا 1الزمن:

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                                
                                                                                                                 تحميلالميدان:  
 .الإشتقاقية الوحدة التعميمية:  
 .عمميات عمى المشتقات  الموضوع:  

gf حساب مشتقات الدوال  :الكفاءات القاعدية   ،gf ،
g

f
.،                                   

 مراحل  المحتوى المعرفي المدة توجيهات وتعليقات

 الدرس

تمبل النتائج 
المتعلمة بحساب 
مشتك مجموع و 

 جداء 
وحاصل لسمة    

دالتٌن لابلتٌن 
 للاشتماق. 

 

 
د25  
 
 
 
 
 
 
 
 
د35  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 د15

 

1بـِ:     ℝ  المعرفتان عمى gو f. نعتبر الدالتان  نشاط 
( ) 1

2
f x x  ؛( ) 2g x x  

)()(. قارن بين1 xgxf ؛ )()( xgf  . 

)()()()(. قارن بين2 xgxfxgxf ؛ )()( xgf  . 

. قارن بين3
2)(

)()()()(

xg

xgxfxgxf 
 ؛












)(

)(

xg

xf . 

 
 المشتقة:  عمميات عمى الدوال

 .ℝ من Dدالتان قابمتان للإشتقاق عمى مجال vو u:مبرىنة
)الدالة .1 )u v للإشتقاق عمى قابمةD   :ودالتيا المشتقة ىي  ' ' 'u v u v   
)الدالة  .2 . )u v للإشتقاق عمى  قابمةD   : و دالتيا المشتقة ىي . ' '. . 'u v u v u v       
)الدالة  .3 )u حيث ( قابمة للإشتقاق عمى ) عدد حقيقيD  : و دالتيا المشتقة ىي

( ) ' 'u u  

uالدالة  .4

v

 
 
 
و دالتيا المشتقة ىي :   Dللإشتقاق عمى قابمة 

'

2

'. . 'u u v u v

v v

 
 

 
حيث

0)( xv 

1الدالة .5

v

 
 
 
1ودالتيا المشتقة ىي :      Dعمى للاشتقاق قابمة  '

'

2

v

v v

 
  

 
)(0حيث   xv . 

 
 في كل حالة ممايمي fأحسب مشتق الدالة  :تطبيق

 84)(  xxf ،xxxxf  23

2

1

3

1
)( ،2

:f x
x

 ،)1(2)( 4  xxf  ،
1

:
2

x
f x

x

 


،1

: 2 1
3

x
f x x

x


 


 ،

1

1
)(




x
xh،

2

2

2 3 1
:

3

x x
f x

x

 


،

xxf
3

6
)(


،)1)(1()( 63  xxxf،xxf

3

6
)(


. 
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