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مرواني نرجس : الأستاذة 01 : رقم مذكرة

تر/ع 02 : تحليلالمستوى : التعلم الإشتقاقيةميدان : المشتقالوحدة العدد : المعرفي المحتوى

حوحو رضا أحمد : ثانوية
2021 ´ 2020 : الدراسية السنة

: ساعةيوم 02 : المدة

العددية. الدوال حول أولية مفاهيم : القبليـــة المكتسبـات
حقيقي. عدد عند المشتق العدد حساب : المستهدفة الكفاءات
انترنت. مراجع، المدرسي، الكتاب : الــمستعملــة الأدوات

الوقت الحصة سير المراحل

20د

: مقترح نشاط

. f pxq “ x2 بـ: R على المعرفة f الدالة لتكن
. f p´1q أحسب ❶

معدوم. غير حقيقي عدد h حيث f p´1 ` hq أحسب ❷

f p´1 ` hq ´ f p´1q
h

: النسبة أحسب ❸

: التالي الجدول في h قيم حسب gphq قيم حدد ،gphq “ f p´1 ` hq ´ f p´1q
h

بـ: المعرفة g الدالة لتكن ˚

h 0.4 0.0.3 0.2 0.1 0.01

gphq

تلاحظ؟. ماذا

الإنطلاق

10د

: ŧ ļŉ Ľŕųȣń Ŏŏƴǳń
: ő

ĻǍȒǛń ŏ ĻƯŠ ļŷŮńŏƫ ļŷ Ŀŉ
ļť Ŀȏ ļťȄ ļŷ ĿňŅź Ļȳ ❶

Ļţ Ŀȃőǌ ļǫĻţ Ŀȃőǌ ļǫ

إلى x يؤول عندما ℓ الحقيقي العدد إلى f pxq "يؤول الجملة ،D على معرفة دالة f و R من جزء D لتكن
كافٍ بقدر 0 من ً قريبا x يكون عندما موجب حقيقي عدد اي من اصغر f pxq جعل يمكن أنه تعنى " 0

lim
xÝÑ0

f pxq “ ℓ : ونكتب
: Ŏŏƨ ŏ ĻƯŠ ŦŅ ļť ļȏ ĽŔʆƀŮ ļŷů ľɩŅ

ļŤ ļŷŮńŎ ❷
Ļţ Ŀȃőǌ ļǫĻţ Ŀȃőǌ ļǫ

نهـاية تقبل g : h ÞÑ f px0 ` hq ´ f px0q
h

: الدالة أن معنـاه x0 عند للإشتقـاق قـابلة f الدالة أن القول
للدالة المشتق العدد ℓ يسمى ، lim

hÑ0

f px0 ` hq ´ f px0q
h

“ ℓ : نكتب و 0 من h يقترب عندما ℓ حقيقية
lim
hÑ0

f px0 ` hq ´ f px0q
h

“ f 1px0q : نكتب و f 1px0q : بـ له ونرمز x0 العدد عند f

والبناء
الترسيخ



30د

تطبيق

.x0 “ 2 عند f pxq “ ´x2 ` 2 : بـ R على المعرفة f للدالة المشتق العدد أحسب 1

x0 “ ´2 عند f pxq “ x2 ` 2x ´ 1 : بـ R على المعرفة f للدالة المشتق العدد أحسب 2

هـــامّة ملاحظة
x0 ` h و x0 العددين بين التزايد بنسبة f px0 ` hq ´ f px0q

h
: النسبة تسمى

تطبيق

. معدوم غير حقيقي عدد h وليكن ، f pxq “ 4x ´ 6 بـ: R على المعرفة f الدالة لتكن
.´1 ` h و ´1 العددين بين f الدالة تزايد نسبة عين 1

. f 1p´1q عين ثم ´1 عند الإشتقاق تقبل f الدالة أن استنتج 2



مرواني نرجس : الأستاذة 02 : رقم مذكرة

تر/ع 02 : تحليلالمستوى : التعلم الإشتقاقيةميدان : المشتق.الوحدة العدد الهندسي التفسير : المعرفي المحتوى

سليم شاوش الله عبد الشهيد : ثانوية
2021 ´ 2020 : الدراسية السنة

: ساعةيوم 02 : المدة

العددية. الدوال حول أولية مفاهيم : القبليـــة المكتسبـات
المماس. معادلة تعيين : المستهدفة انترنت.الكفاءات مراجع، المدرسي، الكتاب : الــمستعملــة الأدوات

الوقت الحصة سير المراحل

20د

: مقترح نشاط

pO, i⃗, j⃗q متعـامد معلم في البيـاني تمثيلهـا pC f q ليكن و f pxq “ ?
x بـ R على معرفة دالة f

.r0; 4s المجـال على pC f q أنشىء ❶

1 فاصلتها pC f q من نقطة pAq ❷

. f 1p1q هو توجيهه ومعامل pAq يشمل الذي p∆q للمستقيم معـادلة أكتب ˚

تلاحظ؟ مـاذا p∆q أنشىء ˚

.p∆q بالمستقيم الممثلة g التـآلفية الدالة لتكن ❸

. gpxq عبـارة أعط ˚

. 10´4 إلى f p1, 001q للعدد تقريبية قيمة أعط حـاسبة آلة بـاستعمـال ˚

؟. تستنتج ماذا gp1, 001q أحسب ˚

لإنطلاق
ا

10د

: ŧ ļŉ Ľŕųȣń Ŏŏƴǳń Ŀžɍŏ ĻƯźȻń ő ĿǇŕ
Ļť ļȏŮń

: ļŷŝ ļǥ Ļȃ ŏ ĻƯŠ ž
Ļɗō

ĻƗųȣ
ŒŅųȤ ❶

pC f q

M
px, y

q

pTq

x0

f px0q

x

y

x ´ x0

y ´ f px0q

منحنى أن معناه x0 عند للاشتقاق قابلة fمستقيم px0, f px0qq النقطة عند يقبل f الدالة
الدالة منحنى مماسيمس ميل هو x0 عند f للدالة المشتق العدد ˚.x0 عند الدالة منحنى

. f 1px0q “ y ´ f px0q
x ´ x0

إذن:
: منه و y ´ f px0q “ f 1px0qpx ´ x0q
y “ f 1px0qpx ´ x0q ` f px0q

.x0 النقطة عند المماس معادلة هي و

والبناء
الترسيخ



30د

Ļţ Ŀȃőǌ ļǫĻţ Ŀȃőǌ ļǫ

العدد f 1px0q و x0 عند للإشتقـاق قـابلة f حيث D f من عدد x0 ،Rمن D f مجـال على معرفة دالة f

pO,
ÝÑ
i ,

ÝÑ
j q متعامد معلم إلى المنسوب المستوي في البيـاني تمثيلها pC f q وليكن ،x0 عند المشتق

و f 1px0q توجيهه ومعـامل A يشمل الذي المستقيم هو A
´

x0, f px0q
¯ النقطة عند pC f q المنحنى ممـاس

y “ f 1px0qpx ´ x0q ` f px0q : هي معـادلته
تطبيق

.x0 “ ´1 عند f pxq “ x2 بـ: المعرفة f للدالة pTq المماس معادلة عين 1

.x0 “ 2 عند f pxq “ 2x ` 1

x
بـ: المعرفة f للدالة pTq المماس معادلة عين 2

: Ŀž
Ļɝȋ ٓ
Ņ ļŉŮń ľŇ Ŀɩő

ļǍ ļȏŮń ❷
Ļţ Ŀȃőǌ ļǫĻţ Ŀȃőǌ ļǫ

A px0 ; f px0qq النقطة عند pC f q مماس pT q و x0 العدد عند للإشتقاق القابلة f للدالة البياني التمثيل هو pC f q
f px0 ` hq الحقيقي العدد نعوض أي pT q بالمستقيم الممثلة g التآلفية بالدالة f الدالة x0 عند محليا نستبدل ،
قريب h لما f px0 ` hq » f px0q ` f 1 px0q h ) أي: 0 من قريب h أجل من f px0q ` f 1 px0q h ).بالعدد 0 من

. f px0 ` hq للعدد يسمى f px0q ` f 1 px0q h الحقيقي العدد
f 1 px0q px ´ x0q ` f px0q : فإن x0 من قريب x أجل ومن x0 ` h “ x بوضع

.x0 بجوار f pxq لـ: يسمى
. f للدالة تآلفي تقريب أحسن هي x ÞÑ f 1 px0q px ´ x0q ` f px0q الدالة أن نقول

والبناء
الترسيخ

30د

تطبيق

معلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها pC f q ليكن ، f pxq “ x2 ` 2x ` 1 بـ: R المعرفة f الدالة لتكن
.p0; i⃗; j⃗q

.0 فاصلتها التي A النقطة عند pC f q المنحنى مماس pT q معادلة عين 1

. 0 بجوار f للدالة تآلفياً تفريباً عينّ 2

.p1.0004q2 للعدد مقربة قيمة عينّ 3

التقويم



مرواني نرجس : الأستاذة 03 : رقم مذكرة

تر/ع 02 : تحليلالمستوى : التعلم الإشتقاقيةميدان : الوحدة
المألوفة. الدوال مشتقات : المعرفي المحتوى

سليم شاوش الله عبد الشهيد : ثانوية
2021 ´ 2020 : الدراسية السنة

: ساعةيوم 02 : المدة

العددية. الدوال حول أولية مفاهيم : القبليـــة المكتسبـات
المألوفة. الدوال مشتقات تعيين : المستهدفة انترنت.الكفاءات مراجع، المدرسي، الكتاب : الــمستعملــة الأدوات

الوقت الحصة سير المراحل

20د

: مقترح نشاط

الآتية: الحالات من حالة كل في D f من x0 كل أجل من f للدالة الاشتقاق قابلية أدرس
. f pxq “ ax ` b : بـ R على معرفة دالة f ❶

. f pxq “ ?
x : بـ R على معرفة دالة f ❷

. f pxq “ x3 : بـ R على معرفة دالة f ❸

. f pxq “ 1

x
: بـ R ´ t0u على معرفة دالة f ❹

لإنطلاق
ا

20د

: ļŷ ĻŤżŮ ٔ
Ņųȣń ŬńŻŏƫń ļņŅ ļť ļȏ ĽŕŲ
: ļŷ Ŀŉ

Ļťȋ
ٓ
Ņ ļɩ ļŷŮńŎ ļŷ ļť ļȏ ĽŕŲ ❶

ļŷ ĻŉŸő ľǇŲ

ودالتهـا R على للإشتقـاق قـابلة حقيقيـان، عددان b و a حيث f : x ÞÑ ax ` b : بـ معرفة تآلفية دالة كل
f 1 : x ÞÑ a : هي المشتقة

ملاحظـات 

f 1 : x ÞÑ 1 : هي المشتقة ودالتهـا R على للإشتقـاق قـابلة f : x ÞÑ x فإن b “ 0 و a “ 1 كان إذا 1
f 1 : x ÞÑ 0 : هي المشتقة ودالتهـا R على للإشتقـاق قـابلة f : x ÞÑ b فإن b “ 1 و a “ 0 كان إذا 2

مثال

. f 1pxq “ 3 هي المشتقة دالتها و R على للاشتقاق قابلة f الدالة ، f pxq “ 3x ` 2 بـ: معرفة دالة f ‹

. f 1pxq “ ´3

2
هي المشتقة دالتها و R على للاشتقاق قابلة f الدالة ، f pxq “ ´3

2
x بـ: معرفة دالة f ‹

:
ļŶż

ļŤ ļŷŮńŎ ļŷ ļť ļȏ ĽŕŲ ❷

ļŷ ĻŉŸő ľǇŲ

المشتقة دالتهـا و R على للإشتقـاق قـابلة ، معدوم غير طبيعي عدد n حيث f : x ÞÑ xn : بـ معرفة دالة كل
f 1 : x ÞÑ nxn´1 : هي

والبناء
الترسيخ



د 20

مثال

. f 1pxq “ 4x3 هي المشتقة دالتها و R على للاشتقاق قابلة f الدالة ، f pxq “ x4 بـ: معرفة دالة f ‹

: ľņżů ļťȌ ļŷŮńŎ ļŷ ļť ļȏ ĽŕŲ ❸

ļŷ ĻŉŸő ľǇŲ

f 1 : x ÞÑ ´ 1

x2
: هي المشتقة دالتهـا و R ´ t0u على للإشتقـاق قـابلة f : x ÞÑ 1

x
: الدالة

: Ŀžɜ ĿǷ ľɩő ļƻ Ő Ļŏ ľƤ ļŷŮńŎ ļŷ ļť ļȏ ĽŕŲ ❹

ļŷ ĻŉŸő ľǇŲ

f 1 : x ÞÑ ´ 1

2
?

x
: هي المشتقة دالتهـا و s0, `8r على للإشتقـاق قـابلة f : x ÞÑ ?

x : الدالة
: cos

ļŷŮńŏƫń Ż sin
ļŷŮńŏƫń ļŷ ļť ļȏ ĽŕŲ ❺

O

sin

´ sin

cos´ cos

الأشتقاق
ļŷ ĻŉŸő ľǇŲ

للإشتقـاق قـابلة f : x ÞÑ sinpxq : الدالة Ÿ: هي المشتقة دالتهـا و R على
f : x ÞÑ cospxqللإشتقـاق قـابلة f : x ÞÑ cospxq : الدالة Ÿ: هي المشتقة دالتهـا و R على

f : x ÞÑ ´ sinpxq

هـــامّة ملاحظة
الدالة عدا ما يفها تعر لمجمةعة مطابقة رأيناها التي الدوال من مرجعية دالة كل اشتقاق مجموعة أن نلاحظ

تربيعي. الجذر

والبناء
الترسيخ

30د

تطبيق

م م معلم في البياني تمثيلها pC f q ، f pxq
a

3x `1

?
4 : بـ r´ 4

3
; `8s المجال على معرفة عددية دالة f

.pO; i⃗; j⃗q

. f p4 ` hq ´ f p4q
h

“ 3?
16 ` 3h ` 4

: أن بين ،h ‰ 0 و D f من x كل أجل من 1

x0 “ 4 عند f للدالة المشتق العدد عين 2

x0 “ 4 الفاصلة ذات النقطة عند pC f q للمنحنى pTq المماس معادلة عين 3

f p4 ` hq للعدد تآلفيا تقريبا عين 4

?
16, 3 ، f p3, 9q ، f p4, 1q من لكل تقريبية قيم استنتج 5

التقويم



مرواني نرجس : الأستاذة 04 : رقم مذكرة

تر/ع 02 : تحليلالمستوى : التعلم الإشتقاقيةميدان : المشتقة.الوحدة الدوال على العمليات : المعرفي المحتوى

سليم شاوش الله عبد الشهيد : ثانوية
2021 ´ 2020 : الدراسية السنة

: ساعةيوم 02 : المدة

العددية. الدوال حول أولية مفاهيم : القبليـــة المكتسبـات
.x ÞÑ f

`

ax ` b
˘ ،1

g
، f

g
، f ˆ g ، f ` g الدوال مشتقات حساب : المستهدفة الكفاءات
انترنت. مراجع، المدرسي، الكتاب : الــمستعملــة الأدوات

الوقت الحصة سير المراحل

5د تذكير الإنطلاق

20د

: ļŷ ļť ļȏ Ľŕųȣń ŬńŻŏƫń žɟŠ ļņŅ ĿŉůųȬǳń
: ŵĿɪ ļŉŮńŎ Şżų ľȨƔ ļŷ ļť ļȏ ĽŕŲ ❶

ļŷ ĻŉŸő ľǇŲ

المشتقة ودالتها D على للإشتقاق قابلة f ` g الدالة ،R من D مجال على للإشتقاق قابلتان دالتان g و f

p f ` gq1 “ f 1 ` g1 : هي

مثال

: هي المشتقة دالتها و R على ق.إ f إذن f pxq “ x2 ` x : بـ R على المعرفة f الدالة لتكن ˚
f 1pxq “ 2x ` 1 أي f 1pxq “ px2q1 ` pxq1

:ŵĿɪ ļŉŮńŎ ńŏء ľƤ ļŷ ļť ļȏ ĽŕŲ ❷

ļŷ ĻŉŸő ľǇŲ

قابلة f ˆ g الدالة .(R من مجالات اتحاد أو مجال D) R من D مجال على للإشتقاق قابلتان دالتان g و f

p f ˆ gq1 “ f g1 ` g f 1 : هي المشتقة ودالتها D على للإشتقاق

مثال

هي: المشتقة دالتها و R على للاشتقاق قابلة f الدالة ، f pxq “ px ` 1qpx3 ´ x2q بـ: معرفة دالة f ‹
f 1pxq “ px ` 1q1px3 ´ x2q ` px3 ´ x2q1px ` 1q
f 1pxq “ 1px3 ´ x2q ` p3x2 ´ 2x1qpx ` 1q
f 1pxq “ 4x3 ´ 6x2 ` 2x

: ملاحظة
pλ f q1 “ λ f 1 : فإن حقيقي عدد λ و D على ق.إ f كانت إذا Ÿ

والبناء
الترسيخ



30د : ŵĿɪ ļŉŮńŎ ļŷ ľŉŕ
Ļň ļŷ ļť ļȏ ĽŕŲ ❸

ļŷ ĻŉŸő ľǇŲ

f

g
الدالة g ‰ 0 و (R من مجالات اتحاد أو مجال D) R من D مجال على للإشتقاق قابلتان دالتان g و f

ˆ

f

g

˙

1

“ f 1 ˆ g ´ g1 ˆ f

g2
: هي المشتقة ودالتها D على للإشتقاق قابلة

مثال

هي: المشتقة دالتها و R ´ t´ 1
2

u على للاشتقاق قابلة f الدالة ، f pxq “ x2 ` 2x ` 1

2x ` 1
بـ: معرفة دالة f ‹

f 1pxq “ px2 ` 2x ` 1q1p2x ` 1q ´ p2x ` 1q1px2 ` x ` 1q
p2x ` 1q2

f 1pxq “ p2x ` 2qp2x ` 1q ´ 2px2 ` 2x ` 1q
p2x ` 1q2

f 1pxq “ 2px ` 1qp2x ` 1q ´ 2px ` 1q2

p2x ` 1q2

f 1pxq “ 2px ` 1qx

p2x ` 1q2

: ļŷŮńŎ ľņżů ļťȌ ļŷ ļť ļȏ ĽŕŲ ❹

ļŷ ĻŉŸő ľǇŲ

المشتقة ودالتها D على للإشتقاق قابلة 1

f
الدالة عليه تنعدم لا و R من D مجال على للإشتقاق قابلة دالة f

ˆ

1

f

˙

1

“ ´ f 1

f 2
: هي

: f : ÞÝÑ upax ` bq
ļŷŮńŏƫń ļŷŮńŏƫń ļŷ ļť ļȏ ĽŕŲ ❺

ļŷ ĻŉŸő ľǇŲ

حيث x الحـقيقية الأعـداد مـجموعة E َ و R من D مـجال على للاشـتقاق قابـلة دالـة u كـانت علىإذا للاشتقاق قابلة f : x Ñ u pax ` bq الدالـة فـان حقـيقيان عـدان b و a مع D إلى ينتمي pax ` bq

.E على u الـدالة مشـتقـة u1 حـيث f 1 : x Ñ au1 pax ` bq : هـي المشتـقة دالتها و D

: ملاحظة
f “ u ˝ k : بمعنى u بالدالة متبوعة k pxq “ ax ` b الدالة من مركبة دالة هي f الدالة

مثال

فإن f pxq “ g ˝ h بفرض h و g دالتبن مركب عن عبارة هي f pxq “ cos p´4x ` 3q الدالة Ÿعلى للاشتقاق قابلة f عليه و h1pxq “ ´4 و g1pxq “ ´ sin x حيث hpxq “ ´4x ` 3 و gpxq “ cos x

f 1pxq “ 4 sinp´4x ` 3q هي: المشتقة دالتها و Rو gpxq “ ?
x فإن f pxq “ g ˝ h بفرض h و g دالتبن مركب عن عبارة هي f pxq “

?
2x ´ 6 الدالة Ÿ

المشتقة دالتها و s3, `8r على للاشتقاق قابلة f عليه و h1pxq “ 2 و g1pxq “ 1

2
?

x
حيث hpxq “ 2x ´ 6

f 1 pxq “ 2 ¨ 1

2
?

2x ´ 6
“ 1?

2x ´ 6
هي:

والبناء
الترسيخ



20د

: ملاحظة
f 1

2
a

f
هي x ÞÝÑ

a

f الدالة مشتقة Ÿ

n ˆ f 1 ˆ f n´1 هي x ÞÝÑ f n الدالة مشتقة Ÿ

تطبيق

حالة كل في f للدالة المشتقة الدالة عين
f pxq “

?
2x ` 1

2x
، f pxq “ 3x sin

´

´x ` π

5

¯ ، f pxq “ px2 ` x ` 3q2 ، f pxq “ sin

ˆ

1

2
x ` π

˙

التقويم
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20د 92 ص 01 نشاط لإنطلاق
ا

20د

: ļŷŮńŎ ő ĿǇ
Ļš ļǫ ŶŅ ľō

ļƋńٕ
ļŷ ĻŉŸő ľǇŲ

المشتقة: دالتها f 1 و D f مجال على للإشتقاق وقابلة معرفة دالة fفان D f المجال على (D f من منعزلة قيم اجل من معدومة تكون ان تماما(يمكن موجبة f 1 كانت اذا ‹
D f المجال على تماما متزايدة f الدالةالدالة فان D f المجال على (D f من منعزلة قيم اجل من معدومة تكون ان تماما(يمكن سالبة f 1 كانت اذا ‹

D f المجال على تماما متناقصة f

D f المجال على ثابتة f الدالة فان D f المجال على معدومة f 1 كانت اذا ‹

ملاحظة:
.D f المجال على تماما رتيبة f أن نقول D f المجال على تماما متناقصة أو تماما متزايدة f كانت إذا Ÿ

مثال

. f pxq “ x2 ´ 2x حيث f الدالة تغير إتجاه أدرس
f 1pxq “ 2x ´ 2 : حيث R على ق.إ f المشتقة: الدالة حساب
x “ 1 أي 2x ´ 2 “ 0 أي f 1pxq “ 0 : المشتقة إشارة دراسة
f 1pxq :

1

´ `

s1; `8r المجال على تماما متزايدة و s ´ 8; 1r المجال على تماما متناقصة الدالة عليه و

والبناء
الترسيخ

20د

تطبيق

: تغيراتها جدول شكل و الأتية الدوال من كل تغير إتجاه أدرس
f pxq “ 1

3
x3 ´ 1

2
x2 ´ 2x ` 1 1

gpxq “
?

2x ´ 6 2

hpxq “ x2 ` 4x ´ 3

x ´ 1
3

التقويم
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20د

: مقترح نشاط

متجانس. و متعامد معلم في البياني تمثيلها pC f q ليكن و ، f pxq “ x2 ` 2x ` 3 بـ: R على المعرفة الدالة نعتبر
إشارتها أدرس ثم ، f 1 الدالة تنعدم أجلها من التي a العدد قيمة أوجد ❶

.aالقيمة عند إشارتها f 1 الدالة غيرت هـــــــــــل ❷

. f الدالة تغيرات جدول شكـل ❸

تستنتج؟ ماذا ،pC f q للمنحنى بالنسبة Mpa; f paqq النقطة تمثل مـاذا ❹

تستنتج؟ ماذا ،M النقطة عند الممـــــــــــــــاس توجيه معامل أوجد ❺

لإنطلاق
ا

20د

: ļŷŮńŏƫ ļŷ ĿŉůōƠ
ȣ
ń ļŷ ĿňŏưƓń ű Ŀȧ ļťȋń

ļŷ ĻŉŸő ľǇŲ

المشتقة. دالتها f 1 و I مجال على للاشتقاق قابلة و معرفة تقبلدالة c يشمل I في محتوى I1 مجال يوجد فانه إشارتها مغيرة I من c قيمة عند f 1 المشتقة الدالة انعدمت محلية.إذا حدية قيمة f pcq تسمى . f pcq حدية قيمة f ملاحظـاتفيه 

( pC f q للمنحى (ذروة ، f لمنحنى محلية حدية نقطة pc, f pcqq الإحداثيتين ذات النقطة نسمي 1
.I عـلى مـحلـيـة حـديـة قـيم عـدة وجـود يـمكـن 2

ممـاسا يقبـل البـياني التـمثيـل فـإن I مـن c قـيمـة عـنـد f 1 المـشتـقة الـدالة إنـعـدمت إذا 3.c فاصـلتها التي النـقطـة عنـد الفـواصل محور لـحـامل يا مـواز
مثال

x

f 1pxq

´8 2 `8

´ 0 `

حيث R على للاشتقاق قابلة f : x ÞÑ x2 ´ 4x الدالة ‹
f 1pxq “ 2x ´ 4

المجال على f للدالة محلية حدية قيمة ´4 أي f p2q إذن إشارتها تغير و 2 عند تنعدم f 1pxq أن نلاحظ مثلا.› r´1; 1s

والبناء
الترسيخ



. f لـ محلية حدية قيمة f px0q بأن للقول كاف غير x0 القيمة عند f 1 انعدام : تنبيه
مثال

x

f 1pxq

´8 0 `8

` 0 `

f 1pxq “ حيث R على للاشتقاق قابلة x ÞÑ x3 ` 2 الدالة ‹
3x2

. f للدالة محلية حدية قيمة ليست 2 اي f p0q إذن إشارتها تغير لا و 0 عند تنعدم f 1pxq أن نلاحظ ‹

هـــامّة ملاحظة
Ipx0; f px0qq النقطة فإن عندها الإشارة لاتغير و x0 أجل من تنعدم f 1 الأولى المشتقة الدالة كانت pC.إذا f q للمنحنى إنعطــــــــــــــــــــــــــاف نقطة هي

والبناء
الترسيخ

20د

تطبيق

f pxq “ x3 ´ 6x2 ´ 15x : بـ R على المعرفة الدالة f

إشـارتـها أدرس ثـم ، f للدالـة المشتقة الدالة f 1 أحسب 1

f للدالة المجليـة الـحديـة القيـم عيـن 2

التقويم
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30د

: ļŷŮńŎ őǊǔ
نتـائـجنتـائـج

المـشتـقة. دالتها f 1 و ra, bs مجـال علـى للاشتـقـاق قابـلة و مـعرفـة دالـة f لتـكن
x حقـيقـي عـدد كـل اجـل مـن فـإن ra, bs المـجـال علـى تـمامـا متـزايـدة f الـدالـة كانـت اذا ˚

f paq ĺ f pxq ĺ f pbq : ra, bs الـمجـال مـن
حقـيقـي عـدد كـل اجـل مـن فـإن ra, bs المـجـال علـى تـمامـا منـتـاقصـة f الـدالـة كانـت ااذا ˚

f pbq ĺ f pxq ĺ f paq : ra, bs الـمجـال مـن x

مثال

f p2q ď f pxq ď f p5q : x P r2, 5s كل أجل من منه و r2, 5s المجال على تماماً متزايدة f : ÞÝÑ x2 الدالة
4 ď x2 ď 25 أي:

: يكون ´1 ď x ď 0 بحيث: x كل أجل من إذن r´1, 0s المجال على تماماً متناقصة f والدالة
1 ě x2 ě 0 : أي f p´1q ě f pxq ě f p0q

: ŭ
Ļťȅʆſń ŵŲ - žɟŠʆſń ŵŲ ŎŅōƓń őǊ Ļǟšǳń

Ļţ Ŀȃőǌ ļǫĻţ Ŀȃőǌ ļǫ

. D f مجال على معرفة دالة f منلتكن كان اذا وفقط اذا f للدالة (Majorant) الاعلى من حادا عنصرا انه k حقيقي عدد عن نقول ✍

f pxq ĺ k : D f المجال من x حقيقي عدد كل اجل
من كان اذا وفقط اذا f للدالة (Minorant) الاسفل من حادا عنصرا انه k حقيقي عدد عن نقول ✍

f pxq ľ k : D f المجال من x حقيقي عدد كل اجل
ملاحظـات 

العناصر اصغر هو و الاعلى من الحاد العنصر هي وجدت ان D f على f للدالة الـكبرى الحدية القيمة 1. الاعلى من الحادة
اكبر هو و الاسفل من الحاد العنصر هي وجدت ان D f على f للدالة الصغرى الحدية القيمة الاسفل.2 من الحادة العناصر

والبناء
الترسيخ



20د

تطبيق

f pxq “ 2x3 ´ 6x ` 3 : بـ R على معرفة دالة f

تغبراتها. جدول شكل و f الدالة تغير إتجاه أدرس 1

´1 ď f pxq ď 7 : r´1, 1s المجال من x كل أجل من أنه بين 2

التقويم


