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  3ص                                                            على المنصات التاليةTop Maths صفحة  تجدون

الاشتقاقية 
 :  1نشاط 

0v) ضكٕطا حسا بدُٔ ضسعٛ ابتداٟٗٛ Aٖطكط جطي  )  ٛ0في المخظt  ٔ ًفتهُٕ حسنتْ وتغيرٚ باٌتظا 
محددٚ بالمعادلٛ الصوٍٗٛ  25d f t t  حٗح t ٔ ٌٛٗالمدٚ بالجا ِ٘ dضسعٛ الهسٚ عٍد المخظٛ . ِ٘ المطافٛ بالمترt 

تطىٜ الطسعٛ المخظٗٛ 

0tٔ 1t ِ٘ الطسعٛ المتٕضطٛ لمجطي المتخسك بين المخظتين .1   1 0

1 0
m

d t d t
v

t t





ٌسٖد حطاب الطسعٛ المخظٗٛ  .

3tعٍد المخظٛ  .   َ3لمتكسب وv 3 مذطب الطسعٛ المتٕضطٛ بين المخظتينt ٔ 3t h  حٗح h  ٘عدد حكٗك
قسٖب وَ الصفس 

3تحكل وَ أُ - أ 30 5v h  .
 . 0,0001    ؛0,001 ؛ 0,01  ؛ 0,1:  التالhٛٗ وَ أجن قٗي 3vأحطب -ب
. 3vاضتٍتج قٗىٛ وكسبٛ لـ- ج
tٔ t بين لحظتين tvأحطب الطسعٛ المتٕضطٛ- أ.2 h  .

.  tاضتٍتج الطسعٛ المخظٗٛ عٍد لحظٛ نٗفٗٛ -  ب
:  الحل 

   (أ. 1     2 2 2

3

3 3 5 3 5 3 5 30 30 5
d h d h h hv h

h h h
     

     

 h 0,1 0,01 0,001 0,0001 (    ب
 30,000

5 
30,00

5 
30,05 30,5 3v 

30 تكترب أنجس فأنجس و3vَوَ الصفس الطسعٛ المتٕضطٛ hٌلاحظ أٌْ نمىا ٖكترب  /m s .
3vِ٘ 30ٌطتٍتج أُ الكٗىٛ المكسبٛ لمطسعٛ المخظٗٛ (ج /m s 

  (أ .2     2 2 25 5 5 10 10 5m
d t h d t t h t h thv t h

h h h
     

     

إذُ ٌطتٍتج .10t تكترب أنجس فأنجس وmvَوَ الصفس الطسعٛ المتٕضطhٌٛلاحظ أٌْ نمىا ٖكترب  (ب
t ِ٘ الطسعٛ المخظٗٛ عٍد لحظٛ نٗفٗٛ   10v t t .

 tعٍد المخظٛ (شوٍٗٛ) فالطسعٛ تصبح لحظٗٛ 0 قٗىا قسٖبٛ بكدز وا أوهَ وَ العدد hعٍدوا ٖأخر : - تعمٗل
ٌٔسوص لها بِـ 

0
lim mh

v


 ٌٔهتب  
0

lim mh
v t v


.  
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الدالة القابلة للاشتقاق عند قيمة والعدد المشتق 
  :التعسٖف

 f دالٛ وعسفٛ عمٜ مجاه وفتٕح Iٔ 0x عدد حكٗك٘ وَ المجاه I . 

 بحٗح العبازٚ  إذا ٔجد عدد حكٗك0x٘ أٌّا تكبن الاغتكام عٍد الكٗىfٌٛكٕه عَ الدالٛ   0 0f x h f x
h

 
  

.  ٖكترب وَ الصفسh   لماتكبن الٍّاٖٛ 
  ٌٔسوص لْ بالسوص 0x عٍد الكٗىfٛ  ٖطىٜ العدد المػتل لمدالٛالعدد الحكٗك٘ 0'f x . 

:  إذُ     0 0
00

lim '
h

f x h f x
f x

h

 
 

 : 1ولاحظٛ
         

0

0 0 0
00

0

lim lim '
h x x

f x h f x f x f x
f x

h x x 

  
 


 

  01رقم  تمرين
ِـ المعسفٛ عمٜ f  لتهَ الدالٛ  )2:  ب ) 2 1f x x x  .             

 ٛعين العدد المػتل لمدالf 0 عٍد 2x   . 
 :حــل

:    لدٍٖا 0 يختمف عَ h وَ أجن نن عدد حكٗك٘ 

                                         

2

2

2

(2 ) (2) (2 ) 2(2 ) 1 7

4 4 4 2 8

6

6

f h f h h
h h

h h h
h

h h
h

h

      


    





 

 

                                                   0 0

(2 ) (2)lim lim( 6)

6
h h

f h f h
h 

 
 


 

 ٔ 2 قابمٛ للاغتكام عٍد  f  إذُ الدالٛ ' 2 6f   . 
 

 
 02تمرين رقم 

f ٜدالٛ وعسفٛ عم ِـ )2:  ب ) 2f x x  .  
َّٗ دالتّا المػتكٛ قابمٛ للاغتكام عمfٜ      أثبت أُ الدالٛ   ٔع

حل  
)2لدٍٖا  ) 2f x x   . ٛالدالfٜوعسفٛ عم   . 

0. عدد حكٗك٘ 0x  لٗهَ  0( ) ( )f x h f x
h

 ٛتصاٖد  الدالٛ   ِ٘ ٌطب fَٖ0 بين العددxٔ  0x h 0 وعh  

      ٔوٍْ 
2 2 2

0 00 0 0
0

( ) 2 ( 2)( ) ( ) 2 2
x h xf x h f x x h h x h

h h h

                
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02x  =  00 :   ٔبالتال٘ 
lim( 2 )
h

x h


 =  0 0
0

( ) ( )lim
h

f x h f x
h

  

ٔلدٍٖا  .  قابمٛ للإغتكام عمfٜ  إذُ الدالٛ ' 2f x x.  
 

 :1مثال

المعسفٛ عمٜ f ٌعتبر الدالٛ  0;بـ : f x x . ٛبين أُ الدالf  حدد العدد المػتل عٍد 4قابمٛ للاغتكام عٍد ٔ 
4 .

       
0 0 0

4 4 4 2 1 1lim lim lim
44 2h h h

f h f h
h h h  

   
  

 
 

 ِٕ 4 ٔ العدد المػتل عٍد 4قابمٛ للاغتكام عٍد  fإذُ الدالٛ   1' 4
4

f . 

 
 :2مثال

:  بـالمعسفٛ عمٜ f ٌعتبر الدالٛ   1f x
x

 . ٛبين أُ الدالf  1 ٔ حدد العدد المػتل عٍد 1قابمٛ للاغتكام عٍد .

   
0 0

1 1 1lim lim 1
1h h

f h f
h h 

  
  


 

ِٕ 1 ٔ العدد المػتل عٍد 1قابمٛ للاغتكام عٍد  fإذُ الدالٛ  ' 1 1f   .

مشتقة دالة 
 :تعسٖف    
fدالٛ وعسفٛ عمٜ مجاه fDَو  .

. fD إذا ٔ فكط إذا ناٌت قابمٛ للاغتكام عٍد نن ٌكطٛ وfDَ قابمٛ للاغتكام عمfٜ    ٌكٕه أُ الدالٛ

:  ٔ المعسفٛ نىا ٖمf٘'ِ٘ الدالٛ التي ٌسوص لها السوص f   وػتكٛ الدالٛ      0 0
0 0 0

' : ' lim
h

f x h f x
f x f x

h

 
 

 :1مثال

f:2 عين الدالٛ المػتكٛ لمدالٛ x x 

0xالٗهَ .       0 0
0 0 00 0

' lim lim 2 2
h h

f x h f x
f x x h x

h 

 
    

':  ٔ دالتّا المػتكٛ وعسفٛ نىا ٖم٘ و0xَ عٍد نن قٗىٛم قابمٛ للاغتكا fإذُ الدالٛ  : 2f x x 
 : 2مثال

f:عين الدالٛ المػتكٛ لمدالٛ x x 

0xلٗهَ .     0 0
0 0 0

0 0 0

1 1' lim lim
2h h

f x h f x
f x

h x h x x 

 
  

 
 

 و0xَ عٍد نن قٗىٛم قابمٛ للاغتكا fإذُ الدالٛ  0;٘1:  ٔ دالتّا المػتكٛ وعسفٛ نىا ٖم' :
2

f x
x

 

 :3مثال

f:1 عين الدالٛ المػتكٛ لمدالٛ x
x

 



 بوشناق يوسف  :      الأستاذ             الثانية ثانوي جميع الشعب العلمية لاشتقاقيةا             
 

  6ص                                                            على المنصات التاليةTop Maths صفحة  تجدون

0x لٗهَ .     0 0
0 2 20 0

0 0 0

1 1' lim lim
h h

f x h f x
f x

h x hx x 

   
  


 

2:  ٔ دالتّا المػتكٛ وعسفٛ نىا ٖم٘ و0xَ عٍد نن قٗىٛم قابمٛ للاغتكا fإذُ الدالٛ 
1' :f x

x
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 ملخص
 :وػتكٛ الدٔاه المألٕفٛ 

مجالات قابمٗٛ الاغتكام  f x  f x 

 0 k( حٗحk٘ثابت حكٗك) 
 1 x 
 1nnx  nx( nٔ 2n  ) 
 ,0ٔ  0, 

1n
nx

x  n)1
nx

x
 

 ;0 ٔ  0; 
2

1
x

 1
x

 

 0; 1
2 x

 x 

 sin x cosx 
 cosx sin x 
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مماس منحني دالة عند نقطة منه 
  :2نشاط 

 المعسفٛ عمٜ المجاهf ٌعتبر الدالٛ 1;40 ٔقابمٛ للاغتكام عٍدx  

fC تمجٗمّا البٗاٌ٘ في وعمي وتعاود ٔوتجاٌظ  ; ;O i j
 

  . 

Aَالٍكطٛ و fC 0 فاصمتّاx . 
0h ٌٔضع x فاصمتّا fC ٌكطٛ وتغيرٚ وMَلتهَ x x  .

عين وعاون تٕجْٗ المطتكٗي  (1 AM ٛبدلال h . 
واذا ٖعتبر المطتكٗي  (2 AMٛعٍدوا ٌكسب الٍكط Mٛبكدز وا أوهَ إلى الٍكط A ؟ 
 . 0x عٍد الكٗىٛ fأعط تفطيرا ٍِدضٗا لمعدد المػتل لمدالٛ (3
أنتب وعادلٛ لمىطتكٗي (4 AM ٛفي حال M ٛقسٖبٛ جدا وَ الٍكط A . 

حل النشاط  

وعاون تٕجْٗ المطتكٗي  (1 AM ِٕ        0 0 0

0

f x f x f x h f x
x x h
  




 . 

المطتكٗي  (2 AM ٖصبح مماضا لمىٍخني fC ٛفي الٍكط A . 

3 )     0 0
00

lim '
h

f x h f x
f x

h

 
 وعاون تٕجْٗ المىاع لمىٍخني ِٕ fC ٛفي الٍكط A . 

وعادلٛ المىاع ِ٘ وَ الػهن  (4 0'y f x x b  ٛبما أُ الٍكط A ُتٍتى٘ إلى المىاع فإ 
   0 0 0'f x f x x b  ٍْٔو    0 0 0'b f x f x x  إذُ وعادلٛ مماع المٍخني fC ٛفي الٍكط A ِ٘ 

     0 0 0 0' 'y f x x f x f x x   
أٙ     0 0 0'y f x x x f x   . 

: مماع وٍخني دالٛ عٍد ٌكطٛ وٍْ 
المطتٕٙ وٍطٕب إلى وعمي وتعاود ٔوتجاٌظ  ; ;O i j

 
.  fC ٛالتىجٗن البٗاٌ٘ لدال f وعسفٛ عمٜ مجاه وفتٕح I 

 . 0xٖػىن 
 :1ٌتٗجٛ 

وعاون  , 0x ٖكبن مماضا عٍد الٍكطٛ ذات الفاصمٛ fCا فإُ وٍخ0xٍْٗٗ قابمٛ للاغتكام عٍد f إذا ناٌت الدالٛ
تٕجّْٗ  0'f x . 
  : 2ٌتٗجٛ 

 فإُ 0x قابمٛ للاغتكام عٍد fإذا ناٌت الدالٛ    0 0 0'y f x x x f x   وعادلٛ المىاع لمىٍخني ِ٘ fC 
 . 0xعٍد الٍكطٛ ذات الفاصمٛ 

 03 رقم  تمرين
f ٜدالٛ  وعسفٛ عم ِـ )2:  ب ) 2f x x  .   

  لٗهَ  fC زسمّا البٗاٌ٘ في المطتٕٙ المٍطٕب إلى وعمي  , ,O i j
 

           
 ِـ )عين وعادلٛ ل )Tالمٍخٍٜ  مماع  fCٛعٍد الٍكط  A1 التي فاصمتّا  .    
 

:    حــل

A

M

0 1

1

x

y

A

M

0x  

 0f x  

x  

 f x  
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ٛفي التىسَٖ المحمٕه  الأٔه زأٍٖا أُ الدال f ٛقابمٛ للاغتكام عٍد نن ٌكط xَو ٔ  2x  'f x        ٛ؛ إذُ الدال
  f   (1)' 1ٔقابمٛ للاغتكام عٍد العدد 2f   ٘وعاون تٕجْٗ المىاع- 2 ٔ بالتال ِٕ( )Tٍٜلمىٍخ  fC عٍد A    
(1)  لدٍٖا   1f   .           

)   وعادلٛ لمىىاع    )T ِ٘ :'(1)( 1) (1)y f x f   .
)وعادلٛ لمىىاع       ٔ ٌطتٍتج أُ )T ِ٘ 2 3y x   .

   
 04 رقم تمرين 

 fٔg دالتاُ وعسفتاُ عمٜ المجاه  , 0ِـ )2:  ب )f x x ٔ 1( )g x
x

  .

  لٗهَ  fC ٔ  gC  زسمّٗىا البٗاٌٗين  في المطتٕٙ المٍطٕب إلى وعمي  , ,O i j
 

          . 
  عين المىاضات المػترنٛ لمىٍخٍٗين  fC ٔ  gC  . 

:  حــل
 قابمتاُ للإغتكام عمfٔgٜالدالتاُ , 0.ٔلدٍٖا :

                           '( ) 2f x xٔ 2
1'( )g x
x

  .

             0 0,A x f xٌَكطٛ و fCٔ   1 1,B x g xٌَكطٛ و  gC . 

            لٗهَ  T مماع  fCٛعٍد الٍكطAٔ  'Tمماع  gCٛعٍد الٍكط B .

            وعادلٛ لـ  T:     0 0 0'y f x x x f x   ٙ2 أ
0 02y x x x  

            وعادلٛ لـ  'T:     1 1 1'y g x x x g x  ٙ2 أ
1 1

1 2y x
x x

    

          Tٔ  'T  ٓوٍطبكاُ وعٍا 
0 2

1

2
0

1

12

2

x
x

x
x

  

 


  

0          بحن ِرٓ الجىمٛ مذصن عمٜ  2x   ٔ 1
1
2

x   . 

          ٔ وٍْ وعادلٛ  Tٔ  'T: 4 4y x   . 
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التقريب التآلفي  
لدٍٖا      0 0

00
lim '
h

f x h f x
f x

h

 
 ُ0 ٔوٍْ إذا ناh  ُفإ      0 0

0'
f x h f x

f x
h

 
 ٍْٔو 

     0 0 0'f x h f x hf x   ٙأ      0 0 0'f x h f x hf x   ٖ٘ٔطىٜ التكسٖب التآلف 
0xبٕضع  x h  مدد        0 0 0'f x f x x x f x  ٔوٍْ أحطَ تكسٖب تآلف٘ لمىٍخني ِٕ مماضْ عٍد 

  0xٌكطتْ ذات الفاصمٛ 
 05رقم تمرين 

ِـ المعسفٛ عمٜ f  لتهَ الدالٛ  )2:  ب ) 2 1f x x x  .   
  لٗهَ  fC  زسمّا البٗاٌ٘ في المطتٕٙ المٍطٕب إلى وعمي  , ,O I J         .  

 ٛعين وعادل( )Tٍٜمماع المٍخ  fCٛعٍد الٍكط  A 0 التي فاصمتّا .  
  ٛعين تكسٖبا تآلفٗا لمدالf 0بجٕاز  .    
   عين قٗىٛ وكسبٛ لمعدد 21.00004  .     

: حــل
الدال1ٛبٍفظ الطسٖكٛ المعتىدٚ  في التىسَٖ المحمٕه f ٛقابمٛ للإغتكام عٍد نن ٌكط xَو ٔ ، 

 ' 2 2f x x  ،   ٛإذُ الدالf    ٛ(0)' 0ٔقابمٛ للإغتكام عٍد  الٍكط 2f  ٘وعاون تٕجْٗ المىاع2 ٔ بالتال ِٕ 

( )Tٍٜلمىٍخ  fC       (0) لدٍٖا.  0عٍد الٍكطٛ التي فاصمتّا 1f  )وعادلٛ لمىىاع  ٔ وٍْ  )T ِ٘ :
'(0)( ) (0)y f x f  .

)وعادلٛ لمىىاع    ٔ ٌطتٍتج أُ )T ِ٘ 2 1y x  .
 ِـ )(0)' 0ِٕ بجٕازfتكسٖب تآلف٘ ل ) (0)f x fٙ2أ 1x .ٛالدال ٔ: 2 1g x xأحطَ تكسٖب تآلف٘ لها ِ٘  .
  51.00004 1 4 10   ٔ  2( ) 1f x x وٍْ قٗىٛ وكسبٛ لمعدد ٔ  21.00004 ِ٘51 2 4 10   

 إذُ قٗىٛ وكسبٛ لمعدد1.00008   أٙ  21.00004  ِ٘  1.00008 
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العمليات على الدوال المشتقة 
 : وبرٍِٛ.1

) عدد حكٗك٘ فإُ الدٔاه ٔ ناُ وDَدالتاُ قابمتاُ للاغتكام عمٜ مجاه f  ٔg إذا ناٌت  )f g، ( )f g 
ٔ( )fٛللاغتكام عمٜ   قابمDلدٍٖا ٔ :        ' ' 'f g f g    ،    ' ' 'f g f g g f     ،   ( ) ' 'f f  

1 فإُ الدالمتين D  لا تٍعدً عمgٜٔ إذا ناٌت الدالٛ - 
g

 
 
 

ٔ f
g

 
 
 

:   ٔ لدٍٖاDللاغتكام عمٜ  قابمتين

    2

'
1 'g
g g

 
  

 
 ٔ  2

'
' 'f f g g f

g g
  

 
 

 

:: وػتكٛ الدالٛ. 2 ( )g x f ax b 
 :وبرٍِٛ  
 f دالٛ  قابمٛ للاغتكام عمٜ مجاهDَو  . aٔ b ُعدداُ حكٗكٗا.Eٛٗمجىٕعٛ الأعداد الحكٗك xحٗح ax b 

:الدالٛ  .Dٍٖتى٘ إلى ( )g x f ax bٛعمٜ  للاغتكام  قابمE ٔ  ٛدالتّا المػتك'g ِ٘ : 
' : '( )g x af ax b . حٗح'gٛوػتكٛ الدال  gٜعمD    .

 :ولاحظٛ
k: ِ٘ دالٛ وسنبٛ وَ الدالٛ g الدالٛ x ax bٛوتبٕعٛ بالدال f ٙأ g f k  .
: ٌتاٟج
 تكبن f فإُ الدالDٛ ٔ ناٌت وٕجبٛ تماوا عمٜ وDَ قابمٛ للاغتكام عمٜ مجاهfناٌت الدالٛإذا . 1

 Dالاغتكام عمٜ

:  ٔ لدٍٖا  '
2
ff

f
  .

 تكبن الاغتكام عمnfٜ فإُ الدالDٛ حٗح لا تٍعدً عمDٜ قابمٛ للاغتكام عمٜ مجاهfناٌت الدالٛإذا .  2
Dلدٍٖا ٔ         :  1' 'n nf n f f  .

 :تطبيقات
َّٗ الدالٛ المػتكٛ لمدالٛ(1  :في الحالات التالٗٛ I المعسّفٛ عمٜ المجاهf ع

أ ـ   2 3 1f x x x  ٔ I . 

ب  ـ  
2 3 2
2 1

x xf x
x
 




ٔ 
1 ;
2

I      
. 

جـ ـ   2f x
x


ٔ  0 ;I   . 

د ـ   3f x xٔ I . 

ِـ ـ  f x x xٔ   0 ;I   . 
 

 :حل للتطبيقات
 :في الحالات التالٗٛ I المعسّفٛ عمٜ المجاهf تعٗين الدالٛ المػتكٛ لمدالٛ(1

أ ـ   2 3 1f x x x  ٔ I  :'fٜوعسّفٛ عم ِـ : ب ' 2 3f x x  



 بوشناق يوسف  :      الأستاذ             الثانية ثانوي جميع الشعب العلمية لاشتقاقيةا             
 

  11ص                                                            على المنصات التاليةTop Maths صفحة  تجدون

ب  ـ  
2 3 2
2 1

x xf x
x
 




ٔ 
1 ;
2

I      
: 

 'fٜوعسّفٛ عم 
1 ;
2
    

ِـ : ب 
    

 

2

2

2 3 2 1 2 3 2
'

2 1

x x x x
f x

x

    



 أٙ 

 
   

2 2 2

2 2
4 2 6 3 2 6 4 2 2 1'

2 1 2 1
x x x x x x xf x

x x
       

 
 

. 

جـ ـ   2f x
x


ٔ  0 ;I   : 

'fٜوعسّفٛ عم  0 ;  ِـ : ب  2

12
2' xf x
x

 ٙأ   2
1 1'f x

x xx x
 . 

د ـ   3f x xٔ I  :لدٍٖا :  2f x x x ٍْٔو  :'fٜوعسّفٛ عم ِـ : ب   2' 1 2f x x x x   

أٙ   2 2 2' 2 3f x x x x  . 

ِـ ـ  f x x xٔ   0 ;I   :'fٜوعسّفٛ عم  0 ;  ِـ : ب  1' 1
2

f x x x
x

   ٙأ 

  1 3'
2 2

f x x x x  . 

 06رقم تمرين 
   

 المعسفٛ عمٜ f    لتهَ الدالٛ  0,ِـ 3:  ب 1( )f x x x
x

  .  

 .  f لمدالfٛ'    عين الدالٛ المػتكٛ 
 

: حــل

u:3: حٗح . u ، v ٔ w ِ٘ مجىٕع ثلاثٛ دٔاه f الدالٛ x x ،  1:v x
x

ٔ   :w x x              .  

ِرٓ الدٔاه الجلاثٛ قابمٛ للإغتكام عمٜ  0, ُ2:  ٌٔعمي أ' : 3u x x،  2
1' :v x
x

 ٔ  1' :
2

w x
x

 .

 قابمٛ للإغتكام عمfٜ إذُ الدالٛ  0,  . ِ٘ ٛ2:  ٔدالتّا المػتك
2

1 1' : 3
2

f x x
x x

   .

 
 07رقم  تمرين 

 المعسفٛ عمٜ f    لتهَ الدالٛ  0,ِـ )3:  ب ) ( 1)f x x x x  .  
 .  f لمدالfٛ'    عين الدالٛ المػتكٛ 

 
:    حــل
:3: حٗح . u ٔ  v ِ٘ جداٞ  دالتين fالدالٛ 1u x x x  ،  :v x x .
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ِاتاُ الدالتاُ قابمتاُ للإغتكام  عمٜ 0, ُ2:  ٌٔعمي أ' : 3 1u x x ،  1' :
2

v x
x

 .

 قابمٛ للإغتكام عمfٜإذُ الدالٛ 0,.ٛٔدالتّا المػتك'fِ٘:2 3 1'( ) (3 1) ( 1)
2

f x x x x x
x

 
      

 
 .

 08رقم تمرين 
ِـ المعسفٛ عمٜ f    لتهَ الدالٛ  3:  ب 2( ) 7 4 3 2f x x x x    .  

 .  f لمدالfٛ'    عين الدالٛ المػتكٛ 
 

:    حــل
 f'ٔ دالتّا المػتكٛ . (تطبٗل المبرٍِات الطابكٛ)إذُ فّ٘ قابمٛ للإغتكام عمٜ. ِ٘ دالٛ نجير حدٔد fالدالٛ
                         :                                                                                               حٗح 

2'( ) ( ) (3 ) ( ) (2 ) ( ) (1)7 4 3 0f x x x       
                    2'( ) 21 8 3f x x x   

 09رقم تمرين 
   

3:  المعسفٛ نىا ٖم٘ f    لتهَ الدالٛ  5( )
2 4

xf x
x





 . 

    ٛعين مجىٕعٛ تعسٖف الدالf.  
    ٛعين الدالٛ المػتك'fٛلمدال f  . 
 
: حــل 
 ٛتهُٕ الدال f ُ2 وعسفٛ إذا ٔ فكط إذا نا 4 0x  . 

   2 4 0x  ٓ2 وعٍاx  
 ٔ وٍْ f مجىٕعٛ تعسٖف الدالfDٛ    لتهَ      2 ,2 2,fD       .

 ٛالدال f ٌطبٛ دالتين ِ٘ u ٔ  v ٙأ uf
v

 . حٗح :: 3 5u x x ،  : 2 4v x x .

 ٔ بالتال٘  عمٜ نن وَ المجالين ِاتاُ الدالتاُ قابمتاُ للإغتكام  عمٜ , 2ٔ  2, ٌُعمي أ :' : 3u x ،  
' : 2v x  .
)    بما أُ  ) 0v x ٜعم fD ٛٔحطب وبرٍِٛ ٌطبٛ دالتين فإُ الدال fقابمٛ للإغتكام عمٜ نن وَ المجالين 

 , 2ٔ  2,.ْالمػتكٛ ٔ دالت'fِـ 2 : وعسفٛ ب 2
3(2 4) 2(3 5) 22'( )

(2 4) (2 4)
x xf x

x x
   

 
 

 

 10رقم  تمرين 

,0 المعسفٛ عمٜ f    لتهَ الدالٛ 
2
 

  
)sin:  نىا ٖم٘  ) tan

cos
xf x x
x

  . 

 
    ٛعين الدالٛ المػتك'fٛلمدال f  . 
 
: حــل 

 ٛالدال fٜ0 وعسفٛ عم,
2
 

  
cosلأُ عمٜ ِرا المجاه  0x  . 
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uf أٙ u ٔ  v ِ٘ ٌطبٛ دالتين f    الدالٛ
v

 . حٗح :: sinu x x ،  : cosv x x .

,0 ٔ بالتال٘ عمِٜاتاُ الدالتاُ قابمتاُ للإغتكام  عمٜ
2
 

  
':  ٌٔعمي أُ  : cosu x x،  ' : sinv x x .

)    بما أُ  ) 0v x ٜ0 عم,
2
 

  
,0 قابمٛ للإغتكام عمfٜ ٔحطب وبرٍِٛ ٌطبٛ دالتين فإُ الدالٛ 

2
 

  
 .

  : وعسفٛ بـ f'المػتكٛ   دالتّا

                    2
2 2

cos cos sin ( sin ) 1'( ) 1 tan
cos cos

x x x xf x x
x x

   
    

 11 تمرين 
):   المعسفٛ نىا ٖم٘ fلتهَ الدالٛ        ) 2 6f x x .  

    ٛعين مجىٕعٛ تعسٖف الدالf.  
 

   ٛعين الدالٛ المػتك'fٛلمدال f  . 
: حــل 
 ٛتهُٕ الدال f ُ2 وعسفٛ إذا ٔفكط إذا نا 6 0x  . 

   2 6 0x  ٓ3 وعٍاx  
  ٔ وٍْ f مجىٕعٛ تعسٖف الدالfDٛ    لتهَ  3,fD   .

 ٛالدال f ٛوسنبٛ وَ الدال ِ٘ : 2 6v x xٛتتبعّا الدال :u x x . 
'  ٔ ٌعمي أُ  قابمٛ للإغتكام عمٜ v    الدالٛ : 2v x  .

 قابمٛ للإغتكام عمٜ u    الدالٛ 0, ُ1  ٔ ٌعمي أ' :
2

v x
x

 .

 وٕجبٛ تماوا عمvٜ    الدالٛ 3, . ٛإذُ الدالf ٜقابمٛ للإغتكام عم 3,   

)    ٔتطبٗكا لمبرٍِٛ وػتكٛ الدالٛ  )x u ax b ُ1: مدد أ'( ) 2
2 2 6

f x
x

 


  

                                                                   1
2 6x




 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 ملخص
  uٔ vدالتاُ قابمتاُ للاغتكام عمٜ مجاه Iَو ٔ k٘عدد حكٗك  .

 
u
v

1 ( I لا تٍعدً عمvٜالدالٛ )       
v

 uv ku u v  ٛالدال

2
''

v
uvvu  

2
v
v


 u’ v + v’ 
u k u’ u’ + v’  ٛالمػتك
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 تطبيقات الاشتقاقية
:                       إتجآ تغير دالٛ.

   (تكبن بدُٔ بسِاُ):وبرٍِٛ         

.  دالتّا المػتكٛ fDٔ 'f وعسفٛ ٔ قابمٛ للإغتكام عمٜ مجاه fلتهَ دالٛ
          إذا ناٌت 'fيمهَ أُ تهُٕ (   وٕجبٛ تماوا'fَوعدٔوٛ وَ أجن قٗي وٍعصلٛ و fD) عمٜ المجاهfD    ُفإ 

. fD وتصاٖدٚ تماوا عمٜ المجاهfالدالٛ                
          إذا ناٌت 'fيمهَ أُ تهُٕ (   ضالبٛ تماوا'fَوعدٔوٛ وَ أجن قٗي وٍعصلٛ و fD)  عمٜ المجاهfD ُفإ  

. fD وتٍاقصٛ تماوا عمٜ المجاهfالدالٛ                   
          إذا ناٌت 'fوعدٔوٛ عمٜ المجاه fDٛفإُ الدال fثابتٛ عمٜ المجاه fD .

  :ولاحظٛ

    fD زتٗبٛ تماوا عمٜ المجاه f ٌكٕه أُ الدالfDٛ إوا وتصاٖدٚ تماوا ٔ إوا وتٍاقصٛ تماوا عمٜ مجاهfإذا ناٌت دالٛ
  :وجاه         

:3:  نىا ٖم٘  المعسفٛ عمٜ f لتهَ الدالٛ 2f x x  . 
'2:  حٗح  f' ٔ دالتّا المػتكٛ  قابمٛ للاغتكام عمfٜ                 الدالٛ : 3f x x . 

.        وتٍاقصٛ تماوا عمٜ f إذُ الدال0ٛ ٔ تٍعدً في الٍكطٛ المعصٔلٛ * ضالبٛ تماوا عمٜ f'   الدالٛ                  
 :              ٚ المحمٗٛ لدالٛٙالكٗي الحد

   (تكبن بدُٔ بسِاُ):وبرٍِٛ    

.  دالتّا المػتكٛ Iٔ 'f وعسفٛ ٔ قابمٛ للاغتكام عمٜ مجاه fلتهَ دالٛ
  ٛإذا اٌعدوت الدالٛ المػتك 'fٛعٍد قٗى cَو  Iوغيرٚ إغازتّا  فإٌْ ٖٕجد مجاه 'Iمحتٕٝ في Iٖػىنc                    
) تكبن قٗىٛ حدٖٛ f   تكبن فْٗ  )f c .ٜتطى( )f c ٛٗقٗىٛ حدٖٛ محم . 

  .I يمهَ ٔجٕد عدٚ قٗي حدٖٛ محمٗٛ عمٜ :ٚولاحظ   
 
:                      حصس دالٛ.
  ٌتاٟج  

 وعسفٛ ٔ قابمٛ للإغتكام عمٜ مجاه fلتهَ دالٛ ,a bٔ 'f ٛدالتّا المػتك  .
 ٛإذا ناٌت الدال fوتصاٖدٚ تماوا عمٜ المجاه  ,a b ٘فإُ وَ أجن نن عدد حكٗك x وَ المجاه  ,a b 

                                                   ( ) ( ) ( )f a f x f b    
 ٛإذا ناٌت الدال fوتٍاقصٛ تماوا عمٜ المجاه  ,a b٘فإُ وَ أجن نن عدد حكٗك x وَ المجاه  ,a b 

                                                   ( ) ( ) ( )f b f x f a  
   :وجاه     

 المعسفٛ عمٜ fلتهَ الدالٛ 3,1 ٘2:  نىا ٖم: 2 3f x x x  . 
': ِ٘  f' ٔ داتّا المػتكٛ  قابمٛ للإغتكام عمfٜ     الدالٛ : 2 2f x x  .

 ضالبٛ تماوا عمfٜ'    الدالٛ   3, 1 ٔ  ' 1 0f   ٛإذُ الدال fوتٍاقصٛ تماوا عمٜ المجاه  3, 1                                     .
 وٕجبٛ تماوا عمٜ f'    الدالٛ   1,1 ٛإذُ الدال f  وتصادٚ تماوا عمٜ المجاه  1,1 .
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 :    جدٔه التغيرات

1                              1                            -3 -  x 
0                                                                  0  

 

4-  

 

( )f x  

وَ المجاه x      وَ أجن نن 3, 1  ، ( 1) ( ) ( 3)f f x f    ٙ4 أ ( ) 0f x   

وَ المجاه x     وَ أجن نن 1,1 ،  ( 1) ( ) (1)f f x f   ٙ4 أ ( ) 0f x   
 

  ٌكطٛ الاٌعطاف
  :تعسٖف

fدالٛ قابمٛ للاغتكام عٍد a .
الكٕه أُ الٍكطٛ   ;A a f aٌٛكطٛ اٌعطاف لمٍخني الدال ِ٘ fإذا ناُ المىاع عٍدِا يخترم المٍخني فّٗا  .

 حٗح a تكبن الاغتكام عٍدf' ٔإذا ناٌت دالتّا المػتكaٛ تكبن الاغتكام عٍدfإذا ناٌت الدالٛ : وبرٍِٛ
 "f x ٍٖٛعدً ٖٔغير وَ إغازتْ فإُ وٍخني الدال f ٖكبن ٌكطٛ اٌعطاف   ;A a f a .

 :1وجاه 
 3 2: 2 4f x x x  ؛   2' 3 4f x x x  ؛  " 6 4f x x  .

               2
3

                 x 

        ـ 0           +         "f x 

3 ٖكبن ٌكطٛ اٌعطاف fإذُ وٍخني الدالٛ  7;
2 8

A 
 
 

 .

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 بوشناق يوسف  :      الأستاذ             الثانية ثانوي جميع الشعب العلمية لاشتقاقيةا             
 

  16ص                                                            على المنصات التاليةTop Maths صفحة  تجدون

مسائل محلولة 
البحث عن القيم الحدية  : 1مسألة 

 وا ِٕ أصغس مجىٕع ممهَ لما ٌضٗف عدداً وٕجباً تماواً إلى وكمٕبْ؟
 :حن لمىطألٛ

 المعسّفٛ عمٜ fٌعتبر الدالٛ 0;ِـ :  ب
1( )f x x
x

 . 

ّٗس ِرٓ الدالٛ  :ٌدزع اتجآ تغ

لٗهَ 0;x   :
2

2 2

1 1'( ) 1 xf x
x x


  ؛ لدٍٖا وَ أجن نن  0;x   ،2 0x  ٚإذاً إغاز '( )f x َو 

2إغازٚ 1x  . لدٍٖا ' 1 0f  

لدٍٖا وَ أجن نن  1;x   ،'( ) 0f x ٛٔوٍْ الدال fٜوتصاٖدٚ تماوا عم   1;. 

لدٍٖا وَ أجن نن 0;1x  ،'( ) 0f x ٛٔوٍْ الدال f ٜوتٍاقصٛ تماوا عم   0;1. 

 
لدٍٖا وَ أجن نن  0;x   ،( ) 2f x ٔ (1) 2f ٝ1 ٔتبمغّا عٍد2  ٔوٍْ الدالٛ تكبن قٗىٛ حدّٖٛ صغس 

. 2 ِٕ أصغس مجىٕع ممهَ لما ٌضٗف عدداً وٕجباً تماواً إلى وكمٕبْٔبالتال٘
 

 02مسألة رقم 

fٜدالٛ عددٖٛ وعسفٛ عم  2٘نىا ٖم  :x x
f x

x

2 5 7( )
2

 



)cfٔلٗهَ   تمجٗمّا البٗاٌ٘ في وطتٕٙ (

)وٍطٕب إلى وعمي وتعاود ٔوتجاٌظ , , )o i j
 

 
 ٔأٌػئ جدٔه تغيراتّا fأدزع اتجآ تغيرات الدالٛ -3   
لتهَ - 4    2; 1  )cf وسنص تٍاظس ه  ، بين أُ   )cf ثي أٌػئ ( )  
 

 02حل مسألة رقم 
 ٔإٌػاٞ جدٔه تغيراتّا fدزاضٛ اتجآ تغيرات الدالٛ -3  

قابمٛ للاغتكام عمٜ المجالين fالدالٛ  ;2ٔ  2;٘ٔدالتّا المػتكٛ وعسفٛ نىا ٖم  :
 

2

2
4 3( )

2
x xf x

x
  


 

)إغازٚ  )f x ٚ2وَ ٌفظ إغاز 4 3x x  
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: جدٔه الإغازٚ 

 
  
 
 

وتصاٖدٚ عمٜ المجالين fالدالٛ          ;1ٔ 3; ٔوتٍاقصٛ عمٜ المجالين  1;2ٔ 2;3  
: جدٔه التغيرات 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

)cf وسنص تٍاظس ه تبٗين أُ  - 4    )cf ثي أٌػئ ( )  
  2; 1  

 2; 1 وسنص تٍاظس ه( )cf ٓوَ أجن نن :وعٍاx َو 2،   4 2x  ٔ(4 ) ( ) 2f x f x    
 2 xٓ2 وعٍاx  ٍْ2 ٔوx  ٍْٔو  4 2x ٍْٔو    4 2x   

1 1(4 ) ( ) 4 3 3
4 2 2

1 1                          = 2 2
2 2

f x f x x x
x x

x x

        
  

    
  

  ٔوٍْ  2; 1 وسنص تٍاظس ه( )cf 

 
 03مسألة رقم 

ِـ  الدالٛ المعسفٛ عمfٜ لتهَ  ب  3 23 4f x x x    
أحطب. fأدزع اتجآ تغير. 1 1f  .ٛغهن جدٔه تغيرات الدالfٜثي اضتٍتج إغازتّا عم . 

المعسفٛ عمgٜ أدزع اتجآ تغير الدال1ٛباضتعىاه الطؤاه. 2 ;0 ِـ ب  21 43
2

g x x x
x

   

:   الحن
: ٔ لدٍٖا قابمٛ للاغتكام عمfٜالدالٛ. 1   23 6 3 2f x x x x x    . f xٛنجير حدٔد وَ الدزج  

 ٔ بالتال٘ فإغازتْ وَ ٌفظ إغاز2ٚ 0ٔالجاٌٗٛ جرزآ  3بين الجرزَٖ أٙ ضالبٛ عمٜ المجاه 0;2 

:  لدٍٖا     3 21 1 3 1 4 0f        
 
 
 
 
 

x 

( )f x  

  -∞         1                     2                    3              +∞ 

      +       0      -      -            0      + 

x 

( )f x  

  -∞         1                     2                    3              +∞ 

      +       0      -      -            0      + 

( )f x             -3                          +∞                              +∞ 
 
 
-∞                        -∞                        1 
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                  2                 0                    1       -            x 
                    0            0                             f x 

                                           4   
  0 
 0 

 
 f x 
 

وَ جدٔه التغيرات ٌطتٍتج أُ   0f x ٜعم  ; 1  ٔ   0f x ٜعم  1;  .

 قابمٛ للاغتكام عمgٜالدالٛ. 2 ;0لدٍٖا ٔ   :   3 2

2 2 2
4 3 43

f xx xg x x
x x x

       

إذُ إغازٚ g xٚوَ ٌفظ إغاز ِ٘  f xٜعم  ;0ٜأٙ ضالبٛ عم  ; 1 ٜوٕجبٛ عم ٔ  1;0 .
 وتٍاقصٛ تماوا عمgٌٜطتٍتج ِهرا أُ الدالٛ ; 1 ٜوتصاٖدٚ تماوا عم ٔ  1;0. 

 
 04مسألة رقم 
ِـ المعسفٛ fٌعتبر الدالٛ  : ب 

4 2
bf x ax

x
 


 . عدداُ حكٗكٗاaٔ bُ وع

 . f مجىٕعٛ تعسٖف الدالٛ fD عين أ ـ. 1
َّٗ أُ الدالٛ  . fD تكبن الاغتكام عمٜ نن مجاه وَ المجىٕعٛ fب ـ ب

fx بحٗح وَ أجن نن aٔ bجـ ـ عين العددَٖ D ،   7' 0
2

f ٔ   30
2

f    . 

fxب ـ بسّز أٌْ وَ أجن نن D ،  ' 0f x .  
  .fجـ ـ أمدص جدٔه تغيرات الدالٛ 

 في وعمي وتعاود ٔوتجاٌظ f المٍخني المىجن لمدالٛ fCٌطى٘ . 3 ; ;O i j
 

  . 
أ ـ  أنتب وعادلٛ لمىاع المٍخني fC ٛ0 عٍد الٍكطٛ ذات الفاصم . 

ُّ الٍكطٛ  1 ذات الإحداثٗتينجـ ـ بسَِ أ 1;
2 4

   
 

 ِ٘ وسنص تٍاظس لمىٍخني  fC .  

مسألة  حل 
  أ ـ. 1   1 1

2 2; ;fD        
fx لدٍٖا وَ أجن نن ـب D،4 2 0x   ٛإذُ الدالٛ الٍاطك 

4 2
bx

x 
َتكبن الاغتكام عٍد نن قٗىٛ و 

fD؛ الدالٛ نجير حدٔد x ax ٜتكبن الاغتكام عم َإذُ تكبن الاغتكام عٍد نن قٗىٛ و fD ٔلدٍٖا 
 . fD تكبن الاغتكام عٍد نن قٗىٛ وfَ ؛ إذُ الدالfٛمجىٕع ِاتين الدالتين ِٕ الدالٛ

  ـجـ 
 2

4'
4 2

bf x a
x

 


 ؛   7' 0
2

f  ٓ7 وعٍا
2

a b   ؛ 

  30
2

f   ٓ3 وعٍا
2 2
b
  3 ٔبالتال٘ مددb  ٔ 1

2
a  . 

7وعادلٛ المىاع ِ٘   ـب  3
2 2

y x  . 

M ٌَكطٛ و fC حٗح  ;x y إحداثٗتّٗا في المعمي  ; ;O i j
 ٔ  '; 'x yإحداثٗتّٗا في المعمي  ; ;i j

 
  وَ 

M OM O  
  

'1 ٍٖتج 
2

x x ٔ 1'
4

y y ثي مدد 
1 4 1'
2 4 2 4

y x
x

  


؛  
1 1' '
2 '

y x
x

   

ٌٔبرَِ أُ الدالٛ 
1 1:
2

g x x
x

 ٖٛفسد ِ٘  .
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       1 1 1 1
2 2

g x x x g x
x x

            
 

1 ذات الإحداثٗتيناذُ الٍكطٛ  1;
2 4

   
 

 ِ٘ وسنص تٍاظس لمىٍخني  fC 

 
 05مسألة رقم 

 aٔ b ٌُعتبر الدالٛ.  عدداُ حكٗكٗاf ٜالمعسفٛ عم بـ  :  
3

2
3

1
 




x ax bf x
x

 تمجٗمّا البٗاٌ٘ fC ؛ ٌطى٘ 

. في وعمي
4 ، وعادلٛ fC حٗح تهُٕ لمىاع المٍخنيaٔ bِن ٖٕجد عدداُ  3 y x ٛ؟ 0 عٍد ٌكطتْ ذات الفاصم 

مسألة  حل 
4 ، وعادلٛ fC تهُٕ لمىاع المٍخني 3 y x ٛإذا ٔفكط إذا ناُ 0 عٍد ٌكطتْ ذات الفاصم  0 3f ٔ 

 ' 0 4f  ٙ3 أb ٔ  ' 0 4f  .

لدٍٖا        
 

2 2 3

22

9 1 3 3 2
'

1

x a x x ax x
f x

x

    



 ٔوٍْ  ' 0f a ٘4 ٔبالتالa ٔ 3b  .

 06مسألة رقم 
 . 0 ٔقابمٛ للاغتكام عٍد  المعسفٛ عمٜ f التىجٗن البٗاٌ٘ لمدالfCٛلٗهَ

2 ذٔ المعادلTٛالمطتكٗي 3y x  المىاع لمىٍخني ِٕ ،fC ٛعٍد الٍكط  0;2A . 
حدد  (1 0fٔ  ' 0f . 

فطس ٍِدضٗا العدد  (2  2f x
x


0x وَ أجن   . 

بسز ٔجٕد  (3 
0

2
lim
x

f x
x


 . 

مسألة  حل 
1 ) 0 2f ٔ  ' 0 3f   .

العدد  (2  2f x
x


0x وَ أجن   وعاون تٕجْٗ المطتكٗي ِٕ  AM حٗح   ;M x f x .

لدٍٖا  (3   
0

2
lim ' 0 3
x

f x
f

x


  .  

 07مسألة رقم 
 fCٛالتىجٗن البٗاٌ٘ لدال fٖٛػىن الٍكط  2;3A  .Tالمىاع لمىٍخني fCٛعٍد الٍكط A ٔالمٕاشٙ لمىطتكٗي 

3ذٙ المعادلٛ  2 1 0x y   . أنتب وعادلٛ لمىطتكٗيT .
مسألة حل 

3 لدٍٖا  2 1 0x y   ٓ3 وعٍا 1
2 2

y x  ٔوٍْ وعاون تٕجْٗ المطتكٗي T ِٕ 3
2

 ِ٘ T إذُ وعادلٛ لمىطتكٗي

 3 2 3
2

y x   ٙ3 أ 6
2

y x  .
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  يجب التنبيه على قايلية الاشتقاق على اليمين و اليسار  08 مسألة رقم
 fCٛوٍخني الدال f ٜالمعسفٛ عم  ِـ :  ب  2 1f x x x   . 

0hأثبت أٌْ وَ أجن  (1  لدٍٖا  : 1 1
2

hf h
h

h h
 

   . 

ِن العبازٚ  (2 1 1f h
h
 

 ؟  0 إلىh تكبن ٌّاٖٛ عٍدوا ٖؤٔه

.  في ِرٓ الحالٛ fC؛ ثي أنتب وعادلتي ٌصف٘ المىاضين لمىٍخني (2أعط تفطيرا ٍِدضٗا لمجٕاب عَ الطؤاه  (3
 

مسألة حل 

0hوَ أجن  (1   لدٍٖا  :   21 11 1
2

h h hf h
h

h h h
   

    .

لدٍٖا  (2
0 0

lim lim 1
h h

h h
h h  


  ٔ 

0 0
lim lim 1

h h

h h
h h  
  ٍْٔو  

0 0

1 1
lim lim 2 1

h h

hf h
h

h h  

 
   ٔ 

 
0 0

1 1
lim lim 2 3

h h

hf h
h

h h  

 
    ٚإذُ العباز 1 1f h

h
 

 أٙ الدالٛ 0 إلىh لا تكبن ٌّاٖٛ عٍدوا ٖؤٔه

f0 لا تكبن الاغتكام عٍد .
 ٖكبن ٌصف٘ مماضين عٍد الٍكطٛ fCالمٍخني  (3 0;1A 1؛ وعادلتّٗىاy x ٔ 3 1y x  .

: ولاحظٛ
 1lٔ 2l حٗح العددَٖ المػتكين ِىا عمٜ الترتٗب a تكبن الاغتكام عمٜ يمين ٔعمٜ ٖطازf إذا ناٌت الدالٛ 

 ٖكبن ٌصف٘ مماضين عٍد الٍكطٛ fِٔىا مختمفين فإُ وٍخني الدالٛ   ;A a f a وعادلتّٗىا عمٜ الترتٗب 

   1y l x a f a  ٔ    2y l x a f a   .
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



على المنصات التاليةTop Mathsصفحة تجدون

الحمد لله الذي بنعمه تتم الصالحات 
تم هذا العمل بفضل من الله 
ثمن هذه المجلة دعوة خير

الى مجلة اخرى ان شاء الله

النجاح لا يحتاج إلى كثير مه العلم، ولكنه 
الصثر الادب الاخلاق.يحتاج إلى الحكمة

وفقكم الله لما يحة ويرضى  

つづく

لاتنسونا من صالح الدعاء

اللهم صل على محمد وعلى آل محمد كما صليت على إبراهيم وعلى آل إبراهيم إنك "
اللهم بارك على محمد وعلى آل محمد كما باركت على إبراهيم وعلى آل . حميد مجيد 

."إبراهيم إنك حميد مجيد

لاشتقاقية بوشناق يوسف  :      الأستاذ             الثانية ثانوي جميع الشعب العلميةلاشتقاقيةا  

flmrw التالية المنصات على TopMaths صفحة تجدون          

ن أسأت أو أخطأت فمن نفسي والشيطان هذا ما عندي فإِن أحسنت فمن الله، وإِ


