
 

2021-2020راسية .. السنة الد.............زوايا الموجهةال............العلمية .. م... الأقسا...ة ثانوي .ني.. المستوى: الثا..................  08السلسلة رقم

mezrouh.youcef7@gmail.com البريد الإلكتروني: .....................871-546-0771....رقم الهاتف:...يوسف.. حالأستاذ: مزرو 

مثل درجة الصعوبة ت: *

  *01التمرين رقم 

)لتكن )C  مرفقة بالمعلم المتعامد و  المثلثية ةالدائر
)المتجانس ); ,O i j لتكن النقطتين.AوB من الدائرة

( )C حيث( ),
12

OI OA


)و = ),
4

OI OB


=.

 وايا الموجهة :عين قيسا للز  

1 )( ),OJ OA   .2 )( ),OJ OB    .3 )( ),OA OB

. 

موجهةزاوية قيس ل إذا كان عدد حقيقي طريقة:
( ),u v  فإنه يوجد عدد صحيح وحيدk : حيث

2k   −  + يكفي إيجادk

لزاوية  إنطلاقا من هذا الحصر لإيجاد القيس الرئيسي
)موجهة ),u v

  *20التمرين رقم 

)سي للزاوية الموجهة أوجد القيس الرئي ),u v  التي
في كل حالة من الحالات الآتية : قيسها 
1 )2021rad = . 
2 )189

4


 = −.

3 )65

8


 =.

4 )2022

8


 =

'إذا كةةان  طريقةةة: 2k  = 'و نقول أن  +

 قيسان لنفس الزاوية أو قيسان لزاويتتن متقايستين

*03لتمرين رقم ا

قيسان لزاوية  BوAن هل العددافي كل حالة 
 موجهة لشعاعين ؟

3
,

2 2
B A

 
= = −

30 3
,

4 4
B A

 
= =

5
,

6 4
B A

 
= =

  *04التمرين رقم 

بدون استعمال الآلة الحاسبة عين القيم المضبوطة لكل 
 من:  

 1 )5
cos

4

  .   2) 201
sin

4

  .

 2 )11
sin

3

 
− 
 

      .4)31
cos

4

 
− 
 

. 

لدينا xمن أجل كل عدد حقيقي  :1مبرهنة 
( )
( )

cos cos

sin sin

x x

x x





 + = −


+ = −

( )
( )

cos cos

sin sin

x x

x x





 − = −


− =

( )
( )

cos cos

sin sin

x x

x x

 − =


− = −

cos sin
2

sin cos
2

x x

x x





  
− = 

  


  − =   

عادلات مثلثية.م
 cos cosa b= 2معناهa b k= أو +

2a b k= − kمع+

sin sina b=2معناهa b k= أو+
2a b k = − +

cosالمعادلات من الشكل x a=     اوsin x a= 
1aإذا كان   1aأو    −  .المعادلة لا تقبل حلولا 

   **50التمرين رقم 

 التالية: xهولذات المج تادلامعال حل في المجموعة
  1 )2 cos 3x = − . 2)  2 cos 1 0x − =

 3 )1
sin

2
x = −.4 )sin( ) 4x =

    5 )2cos ( ) 2cos( ) 1x x− = −
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)متعامد و متجانسمباشر  ممعل في:مبرهنة ); ,O i j

)نلتك )Cإذا كانت النقطة ئرة المثلثيةاالد.M منطبقة  غير
)إحداثياها الديكارتيةو كانت     Oعلى );x y و إحداثياها

)طبيةالق ),r  :2فإن 2r x y= cosx؛  + r =  ؛
siny r =

 *  *06التمرين رقم 

ثياتها ااحسب الإحداثيات القطبية للنقط التالية المعرفة بإحد
 :الديكارتية

1) ( 1;1)A −            2 )(0; 3)B −  
3  )1 3

;
2 2

C
 

−  
 

    4 )( )3 2 ;3 2D

5 )3 3 3
;

2 2
E
 
− −  
 

 6 )( )1; 3E −

  *07التمرين رقم 

 احسب الإحداثيات الديكارتية للنقط التالية المعرفة

:بإحداثياتها القطبية

 2;
2

B
 

 
 

2)             (1;0)A 1)

3
5;

4
D

 
− 

 
4)     3;

6
C

 
 
 

3)  

7
4;

6
E

 
− 

 
6)       5

2 2 ;
4

E
 

 
 

5) 

1
;20

4
H 
 
 
 

8)        7
;345

4
G 
 
 
 

7) 

لدينا vو uمن أجل كل شعاعين غير معدومين  :نتائج

  :( ) ( ), ,v u u v= −  ،

( ) ( ), ,u v u v − = +

( ) ( ), ,u v u v − = +

( ) ( ), ,u v u v− − =.

*  *80التمرين رقم 

 كل حالة مما يلي:في  Aبسط العبارة 
( )sin cos( ) cosA x x x = + − + +

( )sin( ) cos( ) cos 2A x x x  = − + − + +

sin( ) cos +cos( )+sin
2 2

 A x x x x
 

 = + + + − +
   
   
   

tan( ) tan(3 ) co tan(3 )
2

A x x x


= − + − +

 ة:ثلثييل المدساتير التحو 

cos( ) cos cos sin sin

cos( ) cos cos sin sin

sin( ) sin cos cos sin

sin( ) sin cos cos sin

a b a b a b

a b a b a b

a b a b a b

a b a b a b

=+ −

+

−

 

=  

=  + 

− = 

− +



 *  *90التمرين رقم 

cosلالة بد عبر xوsin x :عن ما يلي
3)cos( ),  2)sin( ),  1) 2 cos( )

4 2 3
x x x

  
+ − − +

2 2 5
6)cos( ),  5)sin(3 ),  4) 3 cos( )

6 6 10

x
x x

  +
+ −

   ***10 التمرين رقم

5تحقق من أن: (1-1   . 

12 4 6

  
= +

5( احسب1-2

12
cos

  5و

12
sin



7( احسب 2

12
cos

  7و

12
sin

  بطريقتين مختلفتين

11تحقق من أن:(3-1 2

12 4 3

  
= +

11( احسب3-2

12
cos

11و

12
sin



7( تحقق من أن4-1 5

24 2 24

  
= −

11( تحقق من أن4-2

24 2 24

  
= −

( أثبت أن:4-3
5 7 11

16 1
24 24 24 24

sin sin sin sin
   

    =

( )
5 21 3

2 3 3
2 2 2

sin x cos x sin x sin x sin x
  


     

+ − − + − − + + =     
     
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  **11 التمرين رقم

2علما أن   
sin

3
x ;و =

2
x




 
 
 

cosاحسب  x ،cos( )x −،cos
2

x
 
− 

 
  ،

    sin
2

x
 
+ 

 
  ،( )sin 17 x +. 

 **  21 التمرين رقم

حل في المجال ; −:المعادلة
cos2 2sin cos 0x x x+ =

حل في المجال   0; :المعادلة 
      2 2cos7 cos sinx x x= −

 **  **31 التمرين رقم

حيث  1S( احسب قيمة المجموع 1
2 2 2 2

1

3 5 7
cos cos cos cos

8 8 8 8
S

   
= + + +

حيث  2S( احسب قيمة المجموع 2
2 2 2 2

2

3 5 7
sin sin sin sin

8 8 8 8
S

   
= + + +

3)x 0عدد حقيقي من المجال;
2

 
 
 

 حيث 

6 2
cos

4
x

+
=

 .cos2x( احسب ا
 .x( استنتج قيمة ب

 **  **41 التمرين رقم

sinعبر بدلالة  x  وcos x :عن العبارات التالية 
1 )4 2 2 2cos sin 2cos sinA x x x x= + +

2 )6 6 2 2cos sin 3cos sinB x x x x= + +

3)3 2 2 3
cos cos sin cos sin sinC x x x x x x= + + +

 **  **51 التمرين رقم

xالمعللادلللة ذات المجهول الحقيقي  المجموعللة حللل في

 في كل حالة من الحالات الآتية  :
       1  )cos sin 1x x+ =. 
       2  )3 cos sin 1x x+ =. 
       3  )2 cos 2 2 sin 2 1x x− = −

     4  )cos3 3sin3x x m− ) ناقش تبعا لقيم  =
 ( mالوسيط الحقيقي 

 *  **61 التمرين رقم

حلللللل في المجموعلللللة  0,2  المعللللللادللللللة ذات المجهول
 ول على الدائرة المثلثية .ثم مثل الحل xالحقيقي 

 في كل حالة من الحالات الآتية  :     
  1 )1

sin
2

x  −.2 )2 sin 4 1 0x − .

 3 )2sin5 3 0x + .  4 )2 sin 4 1x 

5 )2cos 1x       .    6 )2 cos3 2 0x + 

 7 )2cos 2 3 0x −  .  8 )1
cos 4 0

2
x − . 

 **  **71 التمرين رقم

)لتكن العبارة )E x : حيث 
   

)حلل العبارة(1 )E x . إلى جداء 
 . المعادلة حل في (2
المعرفة بالعبارة : fلتكن الدالة (3

2 4

2 4

sin sin
( )

cos cos

x x
f x

x x

−
=

−

. fعين مجموعة تعريف الدالة•
)بسط عبارة • )f x .

 مسائل
****01ة رقم ألالمس

( ); ;O i jومباشر ومتجانس متعامد للمستوي معلم

Aالقطبيتين ذات الإحداثيتين 2النقطة ;
3

 
 
 

.

OABCمربع حيث( ),
2

OA OC


= −.

cosالهدف من التمرين حساب 
12

  ،sin
12

 . 

2 4( ) cos cosE x x x= −

( ) 0E x =

O i

j

A

C

B

0 1

1

x

y

O i

j

A

C

B

حل
الن

دغ 
ع ل

وق
 تت

 ان
جب

في
سل 

لع
ن ا

اً ع
حث

ت ب
هب

ذا ذ
ا

 

من
الث

فع 
يد

ن 
لم

لك 
ح م

جا
الن

ه ، 
فس

 لن
اح

نج
ر ال

تك
يح

حد 
لا أ

..

..

..

.



 

2021-2020راسية .. السنة الد.............زوايا الموجهةال............العلمية .. م... الأقسا...ة ثانوي .ني.. المستوى: الثا..................  08السلسلة رقم

mezrouh.youcef7@gmail.com البريد الإلكتروني: .....................871-546-0771....رقم الهاتف:...يوسف.. حالأستاذ: مزرو 

باستعمال العلاقة :  (1
( ) ( ) ( ), , ,i OC i OA OA OC= ، أحسب قيسا  +

)للزاوية الموجهة  ),i OC .
أحسب الإحداثيتين القطبيتين ثم الإحداثيتين  (2

. Cالديكارتيتين للنقطة
. Aالديكارتيتين للنقطة أحسب الإحداثييتين(3
OBباستعمال العلاقة(4 OA OC= وBx. استنتج +

Byللنقطة .Bالإحداثيتين الديكارتيتين
)وقيس الزاوية الموجهة OBأحسب(5 ),i OB  استنتج

. Bالإحداثيتين القطبيتين للنقطة 
cosاستنتج القيمتين (6

12

  ،sin
12

 .

 *****20ة رقم ألالمس
( )C  متعامد معلم للمستوي دائرة مثلثية منسوبة إلى

) ومتجانس و ); ;O i j نضع.OA i= 
ABCDE. منتظم خماسي

 ( عين القيس الرئيسي للزوايا الموجهة التالية1

( ),OA OB،( ),OA OC،( ),OA OD،( ),OA OE.

)من  M( بين أن النقط 2 )C :التي تحقق 

 ( )5 , .2OA OM k =    ،( )k  هي رؤوس

 .ABCDEالخماسي 

0)( برهن أن المستقيم3 )A  محور تناظر الخماسي

ABCDEللنقط المتساوية المسافات مركز ، A،Bو أن

C،DوEعلى 0)موجود )A.

0)( أثبت أن المستقيم4 )B هو أيضا محور تناظر

 .ABCDEالخماسي 

 ؟ABCDEما هو موقع مركز ثقل الخماسي  -

 ( استنتج مما سبق أن:5

    2 4
1 2cos 2cos 0

5 5

    
+ + =   

   

24المعادلة:  ( حل في 6 2 1 0X X+ − =

2تحقق من أن•
cos

5

 
 
 

هو حل لهذه المعادلة. 

2استنتج قيمة العدد •
cos

5

 
 
 

. 
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