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 الموضوع الاول  

(قاطن50( الأول:التمرين 
3باقي القسمة الاقليدية للأعدادnادرس حسب قيم العدد الطبيعي -1 ,2n n4وn7.على

2016عين باقي قسمة العدد -2 2017 20182 3 4 7.على

 يكونkاس تنتج أأنه من أأجل كل -3 3 1 6 55 2 5 28 0 7k k    

n:بين أأنه من أأجل كل عدد طبيعي -4   3 210 4 22 2 3 1 1 7n n n n n    

 :حل في مجموعة الاعداد الطبيعية المعادلة- 3 210 4 22 0 7n n n  

 التي تحقق:nعين قيم العدد الطبيعي -5 2 3 4 2 7n n n   0و 25n 

n: بين أأنه من أأجل كل عدد طبيعي -أأ  -6     2 3 24 3 9 4 2 2 1 3 7n n n
n n

     

بحيث:nعين أأصغر قيمة للعدد الطبيعي -ب   2 34 3 9 4 0 7n n
n

    وn8.من مضاعفات

لى 0 كريات مرقمة من10يحتوي كيس على -7 , نسحب في أ ن واحد كريتين ونعتبر أأن كل السحابات متساوية الاحتمال9ا 
.7على3nما هو احتمال لكي يكون مجموع رقمي الكريتين المسحوبتين من بواقي قسمة  -

 (قاطن50 ( :التمرين الثاني
,1 ت حمراء مرقمةكرا 4يحتوي كيس  1, 2, ,1وأأربع كرات بيضاء مرقمة  2 2, 0, ,2وكرتين خضراوين مرقمة 0 1  

 من الكيس. ينتعشوائيا وفي أ ن واحد كري نسحب  لا يمكن التمييز بينها باللمس
 0. سساويمامجموع ارقامه تينسحب كري Bالحادثة -   من نفس اللون. تينسحب كري Aالحادثة -   :احسب احتمال الحوادث التالية -1

.   اللون تيمختلف تينسحب كري Cالحادثة -

  أأن بيّن  -2  6

45
P B C .

.ماالمتحصل عليه رقمينالذي يرفق بكل سحبة مجموع الالمتغير العشوائي Xليكون    
ثم قانون الاحتمال.Xالعشوائي  قيم المتغيريّن ع -3

 احسب الامل الرياضياتي - .E X

4من  2الصفحة 



(قاطن50( :لثالتمرين الثا
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 n غير  معدوم  ،  1  و من أأجل  كل عدد طبيعي 
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  المعرفة بــ:  n

u نعتبر المتتالية العددية
0nu  غير  معدوم   ،  n طبيعي عدد كل -  أأ( بين أأنه  من أأجل 1
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 n غير معدوم،   المعرفة  كما يلي : من أأجل كل عدد  طبيعي  n
v نعتبر المتتالية  - 2

  
1v  هندس ية يطلب تعيين أأساسها وحدها الأول  n

v بين أأن المتتالية أأ(
lim n

n

u

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nu  ، ثم اس تنتج عبارة 
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 (قاطن50( التمرين الرابع:

Iيكنل  التمثيل البياني للدالة 
x

x e و  2 المس تقيم ذو المعادلةy ex e  

 بـ: الدالة المعرفة على gلتكنو    2x
g x e ex e  

احسب -أأ  ; 1g ثم بيّن أأن x
e y g x 

ة المنحنىبقراءة بيانية حدد وضعي -ب  لمس تقيمبالنس بة ل على.

شارة xاس تنتج حسب قيم -ت  ا  g x. 
IIلتكنfكما يلي:الدالة المعرفة على  11( ) 2 x

xf x x e   

و      f
C والمتجانستمثيلها البياني المتعامد في المعلم ; ,O i j. 2i j cm 

احسب  -1 lim
x

f x


ثم بيّن أأن lim
x

f x


 .
x: ل كل عدد حقيقيبيّن أأنه من أأج -2   x

f x e g x
  

ثم شكل جدول تغيراتها.fادرس اتجاه تغير الدالة -
بيّن أأن المس تقيم -3 T 2 ذو المعادلةy x  مقارب مائل للمنحنى f

Cبجوار.

ادرس الوضع النس بي بين المنحنى - f
Cوالمس تقيم T.

جد-4 T تقيم المقارب المائل للمس معادلة المماس الموازي T.
نقبل أأن  -5    0f f   0,1بحيث 0,32,3و 2,4.

 احسب -
1

2
f

 
 
 

ين ثم أأنشئ المس تقيم Tو T  المنحنىثم f
C.

 عدد حلول المعادلة: mناقش بيانيا حسب قيم الوس يط الحقيقي -6  11 2x
x e m

   

4من  0الصفحة  

انتهى الموضوع الاول
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 الموضوع الثاني
 (نقاط04) :التمرين الاول

يحتوي صندوق
1U 2. ويحتوي صندوق 3و  2،  2على ثلاث كريات تحمل الأرقامUكل تحمل خضراء أأربعة منها كريات تسع على

 . )الكريات لا يمكن التمييز بينها باللمس(.4و  3،  2،  2،  1وخمس كريات حمراء تحمل الأرقام  3منها الرقم 
نسحب عشوائيا كرية من الصندوق 

1Uونسجل رقمها وليكنn.
ذا كان  2nا   2: نسحب عشوائيا من الصندوقUارجاع.كري دون من التوالي على تين
ذا كان  3nا   2: نسحب عشوائيا وفي أ ن واحد ثلاث كريات من الصندوقU. 

 نعتبر الحدثين التاليين:

A2الصندوق  : " الكريات المسحوبة منU."اللون نفس لها
Bالكريات المسحوبة من " تحمل نفس الرقم".2Uالصندوق  :

بين أأن   -أأ  -1    19

54
P A اُحسب ثم P Bاحتمال الحدثB.

بين أأن   -ب  55

378
P A B 

.2Uالمتغير العشوائي الذي يرفق بكل سحبة، عدد الكريات الحمراء المسحوبة من الصندوق  Xليكن  -2 
واُحسب الأمل الرياضي X العشوائيعين قانون اِحتمال المتغير - E X للمتغير العشوائيX. 

(نقاط05) :التمرين الثاني
المتتالية  .1 n

u المعرفة علىN 0بحدها الاول 0u و من أأجل كل عدد طبيعيn :
1 3 2n

n n
u u  . 

n  :0nuبرهن بالتراجع انه من اجل كل عدد طبيعي -أأ  . 
بين أأن المتتالية -ب n

uتماما على متناقصة. 
المتتالية  .2 n

v المعرفة من اجل كل عدد طبيعيn :2بـn

n n
v u . 

بين أأن متتالية -أأ  n
v ية .3اساسهاهندس

.nبدلالةnuثم nبدلالةnvعبر عن -ب
limاحسب -أأ  .3

n
n

u


 ؟ماذا تس تنتج 
n:0نضع من أأجل كل عدد طبيعي - 1 1.......

n n
S u u u    .

1غير معدوم : nطبيعي  بين ان من اجل كل عدد -ب          3
2

2

n
n

n
S


 .

قليدية  للعدد  nادرس حسب قيم العدد الطبيعي -أأ  .4  .4علي   3nو العدد5علي  2nبواقي القسمة  الا 
التي تحقق : nعين قيم العدد الطبيعي  -ب        2 1493

2019 1962 2967 1 0 4
n n    

التي :nعين قيم العدد الطبيعي  -جـ        4 9 1 20
n n

u v  

4من  3الصفحة 



(نقاط04):التمرين الثالث
I المعادلة :الأعداد الصحيحةنعطي في المجموعة 1.........231113  yx.

0عين حلا خاصا -1 0,x y  للمعادلة 1 : حيث
0 0 1x y 

اس تنتج مجموعة حلول المعادلة  - 1بدلالة n. 
عين  -    yx, حلول المعادلة 1 : 10 حيث 40x  . 

gcdو  طبيعان,yx(  نفرض فيما يلي أأن العددين2 ( , )d p x y القاسم المشترك الأكبر للعددين,y x.
 ؟dما هي القيم الممكنة للعدد  -أأ 

عين الثنائيات  -ب yx, حلول المعادلة 1 23بحيث يكونd  

II1- العدد الطبيعيAيكتبذي الأساس ذي الأساس0444ويكتب6في النظام 5في النظام
.7ثم في النظام ذي الاساس في النظام العشريAكتباثم وعين العددين -

 (نقاط07) :التمرين الرابع

الالدالة المعرفة على المجgلتكن 0; بـ  :  24ln 2g x x x  

  .شكل جدول تغيراتهاثّم  gالدالة  اتادرس تغير  -1

 بينن أأن المعادلة -2  0g x   تقبل حلا وحيدا المجالمن 0;  1,1 تحقق أأنثم 1,2 .
اس تنتج اشارة -3 g xالمجال على 0;.

الالدالة المعرفة على المجfلتكن  0;  :بـ   1 1
 , 1 2ln

2
f x x x

x
   

و f
Cالمنحني الممثل للدالةfو توي المنسوب الى المعلم المتعامد المتجانسفي المس ; ,O i j.

حسب ا -1 
0

lim
x

f x


، lim
x

f x


 . 

ن   -2 ه من أأجل كل عدد حقيقي منبين أأن 0; :ن  فا    
22

g x
f x

x
 .

.وشكل جدول تغيراتهاfدرس اتجاه تغير الدالة ا -3
نحنىالم بيّن أأن -4 f

Cتقيميقبل مس معادلتهمقارب ما تعيين يطلب .ئل
ادرس الوضع النس بي بين المنحنى -5 f

Cتقيم والمس . 

جد معادلة للمماس -6 T الموازي للمس تقيم .  
 :تحقق أأن -7  2

f  


   لـ ثم عين حصر f .
 نقبل أأن المعادلة -8  0f x  تقبل حلينو0,6 حيث 0,8; 2,2 2,4 

أأنشئ كلا من المس تقيم - Tو والمنحنى f
C.

 عدد حلول المعادلة mناقش بيانيا حسب الوس يط الحقيقي -9  1

2
f x x m  

بـ: الالدالة المعرفة على المجhلتكن      1 1
  1 2ln

2
h x x x

x
   

احسب  -   ,h x h x  .ثم فسر النتيجة هندس يا
دون رمز القيمة المطلقة.hاكتب عبارة الدالة -
أأنشئ في نفس المعلم  - h

Cمنحنى الدالة.h  
4من  4الصفحة 

انتهى الموضوع الثاني



 ياضيشعبة تقني ر  الحل النموذجي للامتحان التجريبي 
از     دي  اعب  ة  سي  وي  ان  ة  -ث  رداي  :                      - غ  اد  از صالح الأ سب  ش  ق 

(قاطن50( الأول:التمرين  
7على2nدراسة بواقي القسمة الاقليدية للعدد -1

       3 2 1 02 1 7 ; 2 4 7 ; 2 2 7 ; 2 1 7   

3tتشكل متتالية دورية ودورها 7على2nةومنه بواقي القسم   
k نضع لاتفي كل الحا التعميم 

 وبما أ ن 24 2 7ومنه   24 2 7
n

n ومنه   
2

4 2 7n n

هي7على4nبواقي القسمة الاقليدية للعدد ومنه 

7على3nدراسة بواقي القسمة الاقليدية للعدد 

       
     

3 2 1 0

6 5 4

3 6 7 ; 3 2 7 ; 3 3 7 ; 3 1 7

3 1 7 ;3 5 7 3 4 7 ;

   

  

6tتشكل متتالية دورية ودورها7على3nومنه بواقي القسمة    
k نضع لاتفي كل الحا التعميم 

2016تعيين باقي قسمة العدد -2 2017 20182 3 4 7.على

 2016 2017 2018 3 672 6 336 1 3 672 22 3 4 2 3 4 7        

ومنه 1 3 2 7  

ومنه 0 7

2016قسمة العدد ومنه باقي  2017 20182 3 4 0هو7على.
k: اس تنتاج أ نه من أ جل كل -3 3 1 6 55 2 5 28 0 7k k    

 
 

 

3 1 6 5 3 1 6 5

3 1 3 3 5

5 2 5 28 5 2 2 4 7 7

5 2 2 2 4 7 7

3 4 0 7

k k k k

k k

   

 

       

     

  

ومنه 3 1 6 55 2 5 28 0 7k k    

أ نن اينب  -4   3 210 4 22 2 3 1 1 7n n n n n    

لدينا 3 2 3 210 4 22 3 4 1 7n n n n n n    ومنه

     3 2 3 23 4 1 3 4 1 7
n n

n n n     منهو

     3 23 4 1 6 2 1 7
n n

n n    ومنه
 6 2 1 2 3 2 1 7n n n n n     ومنه

   3 210 4 22 2 3 1 1 7n n n n n    

حل في مجموعة الاعداد الطبيعية المعادلة:- 3 210 4 22 0 7n n n  

لدينا   3 210 4 22 2 3 1 1 7n n n n n    ومنه   2 3 1 1 7n n  

من الجدول نجد 1 6n 6 ومنه 1n k 

 التي تحقق:nتعيين قيم -5 2 3 4 2 7n n n   0 25n 

ومن الجدول 1 6n 6 ومنه 1n k  

0وبما أ ن  25n نجد  1;7;13;19;25n 

بيان أ نه   -أ  -6     2 3 24 3 9 4 2 2 1 3 7n n n
n n

     

       
   

  
  

2 32 3 2

2 2 3

2

2

4 3 9 4 4 3 3 3 7

4 3 3 3 3 7

3 4 9 7

3 4 2 7

nn n n

n n

n

n

n n

n

n

n

       

    

 

 

ومنه      2 3 24 3 9 4 2 2 1 3 7n n n
n n

     

 بحيث:nتعيين أ صغر قيمة للعدد الطبيع  -ب

   2 34 3 9 4 0 7n n
n

   وn8.تمن مضاعفا 
   2 34 3 9 4 0 7n n

n
   ومنه   22 2 1 3 0 7n

n   
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غير معدوم : nن ان من اجل كل عدد طبيعي ابيت  -ب  
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  2لديناn

n n
u v  ومنه 
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     
    

 

3ومنه    1
2

2

n
n

n
S

 
  

 
بواقي القسمة   nحسب قيم العدد الطبيعي ةسادر  -أ   .4

قليدية  للعدد .4علي   3nو العدد5علي  2nالا 
         0 1 2 3 42 1 5 ;2 2 5 ;2 4 5 ;2 3 5 ;2 1 5    

ودورها5على2nبواقي قسمة ومنه دورية متتالية 4tهي 

3210X

0,040,220,610,13 iP X x



     0 1 2 3 1 4 ; 3 3 4  ;3 1 4   
2tهي متتالية دورية ودورها4على 3nبواقي قسمة ومنه  

التي تحقق : nين قيم العدد الطبيعي يع ت  -ب   
       2 1493

2019 1962 2967 1 0 4
n n    

 لدينا   2019 3 4  2967 3 4و 1962 2 4تكافئ
 2 21962 2 4n nومنه   21962 4 4

nn ومنه 21962 0 4n 

ومنه  3 0 3 1 0 4n   ومنه 3 2 4n ومنه n 

التي :nين قيم العدد الطبيعي يع ت -جـ     4 9 1 20
n n

u v  

    4 2 3 9 3 1 20n n n   

ومنه  4 2 5 3 1 20n n   

 210n 

 201555 3n 

 43210n 

 51216844 2n 
 ومنه من الجدولين  0 2n و    1 ... 2 4n  

من  ومنه  0 2n 2يكافئn k مع kبالتعويض في 1نجد 
 2 2 4k ومنه 1 2k 2ومنه ' 1k k حيث'k 

ومنه  2 2 ' 1n k 4 ومنه ' 2n k 

(نقاط04):التمرين الثالث

:المعادلة ال عداد الصحيحةعطي في المجموعة ن  13 11 23...... 1x y .

0 حلا ااصاينعيت  -1 0,x y  للمعادلة 1 : حيث
0 0 1x y 

 الحل الخاص 6;5

ج مجموعة حلول المعادلة ااس تنت - 1بدلالة n

 
     

13 11 23.... 2

13 6 11 5 23... 3

x y  


 
بطرح 2من 3نجد 

     13 6 11 5 ... 4x y  

نه حسب مبرهنة غوص 13و11بما أ ن ن فاوليان فيما بينهما فا  ا 
  6 0 11x 13 نجد 5y n  بالتعويض في 4نجد
 11 6x n ومنه   11 6;13 5 /s n n n    

ين يع ت  -   yx, حلول المعادلة 1 : 10 حيث 40x  

10 يكافئ 11 6 40n   1,45 ومنه 3,09n  

 ومنه 1;0;1;2;3n  يكافئ 
           5; 8 , 6;5 , 17;18 , 28;31 , 39;44S   

gcdو  طبيعان,yx(  نفرض فيما يلي أ ن العددين2 ( , )d p x y 
11القيم الممكنة للعدد  -أ   6d n  13و 5d n ومنه d x y 

ومنه   13 11 6 11 13 5 23n n   ومنه
1.او23هيdالقيم الممكنة لـ

 الننائيات ينعيت  -ب yx,حلول المعادلة 1 23يث يكونحd 

 يكافئ
 
 

13 5 0 23

11 6 0 23

n

n

  


 
ومنه 

 
 
 

13 5 0 235

6 11 6 0 23

n

n

   


 
 ومنه

 11 0 23n  23ومنه 11n k حيثk

 ومنه     11 23 11 6;13 23 11 5 / ks k k     

II1-الطبيعي ذييكتبAالعدد في النظام
 5في النظام ذي ال ساس  0444ويكتب  6ال ساس 

0لدينا وين العددينيع ت  60و 5 
6

4 3 2 1

5
4 2

6 6 6 6

0444 5 5 4 5 4 4

A

A

     

 

     

      

1333 ومنه 403 124  1 ومنه 3و  
.7في النظام ذي الاساس 1999A النظام العريفيAةباكت
7

5554A 

 (نقاط07) :التمرين الرابع

gالالدالة المعرفة على المج 0; بـ:  24ln 2g x x x  

ثّم تشكيل جدول تغيراتها gالدالة  اتدارسة تغير  -1
 حساب النهايات: - lim

x
g x


 و 

0

lim
x

g x


 

الالمج قابلة للاش تقاق علىgحساب المش تقة: الدالة - 0; 

  4
2g x x

x
  ومنه  0g xومنه الدالةgمتزايد  تماما

 تبيان أ ن المعادلة -2  0g x   تقبل حلا وحيدامن المجال
 0; 1,1تحقق أنثم 1,2 

المجالمس تمر  ورتيبة على gبما أ ن الدالة 0;  ومغير  من اشارتها
هاا تقبل حلا  وحيدا فا 

1,1تحقق أ نال    1,2    1,1 0.4g  و 1,2 0,15g 

بما ان    1,1 1,2 0g gن المعادلة فا   0g x تقبل حلا وحيدا 
 1,1 حيث 1,2  

 43210n 

 534212n 

 10n 

 313n 



اس تنتاج اشار  -3 g xعلى المجال 0;

f الدالة المعرفة على 0;:بـ   1 1
1 2ln

2
f x x x

x
   

ياتحساب النها -1

 
0

0

0

lim lim
1 1

1 2ln
2x x

x x
x

f x
 




 
     

 


 lim lim
1 1 ln

2
2x x

x
x

x
f x

x 
    

ن:منxتبيان أ نه من أ جل كل  -2  فا    
22

g x
f x

x
 

   

   

2

22

2 2 2

1 1 2 1
1 2ln

2

4ln 22 4ln 4

2 2 2

f x x
x x x

x x g xx x

x x x

      

      
  

:ثم تشكيل جدول تغيراتهاfسة اتجاه التغير الدالة ادر  -3

   
22

g x
f x

x
 

متزايد  تماما على المجالfالدالة  ومنه ; ومتناقصة تماما على
 المجال ; 

تبيان أ ن المنحنى -4 f
C تقيميقبل مس مقارب مائل يطلب

تعيين معادلته
بما أ ن   1 ln

2 0lim lim
x x

f
x

x x
x

 
  فان f

Cتقيميقبل المس

   1

2
y x  مقارب مائل

والمس تقيمدراسة الوضع النس بي بين المنحنى  -5 . 

  1 1 2ln

2

x
f x x

x

    
 

شار  البسط0xلدينا شار  الفرق من ا   ومنه ا 

1من أ جل   
0 x

e
المنحنى f

Cتحت .

1من أ جل    
x

e
المنحنى f

Cفوق .

حنىالمن f
Cتقيم يقطع المس 1عند النقطة

; e
e

 
 

 

ايجاد معادلة للمماس -6 T الموازي للمس تقيم

نحل المعادلة  1

2
f x  ومنه 2

2

4ln 2 1

2 2

x x

x

  
 

4ln ومنه 2 0x  ومنه
1

2x e

 ومنه

 

1 1 1

2 2 2

1
1 2
2
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1 2

2 2

1 2
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y f e x e f e

e
x e
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T y x
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    

 
     

 

  

 تحقق أ ن:ال  -7  2
f  


  لدينا  0g  

  24ln 2g     ومنه 
2 2

ln .
4

.. 1
 



     1 1
1 2ln .... 2

2
f   


   

بتعويض  1في 2نجد 
21 1 2

1 2
2 4

f  


 
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





ومنه  
 

22 2 21 1 2 2 2

2

2

2 2

2
f


   




  



      
     

  

تعيين حصر لـ f لدينا  2

2
1f 


   

ومنه     1,2 1,1f f f 

 ومنه 0,537 0,538f 

 نقبل أ ن المعادلة -8  0f x  تقبل حلينوحيث
 0,6 0,8; 2,2 2,4 

نشاء كلا من المس تقيم -4 ا  Tو والمنحنى
5-

 0;

 f
C

 . 

 f
C



عدد حلول المعادلة mالمناقشة البيانية حسب الوس يط الحقيقي -9
   1

2
f x x m  

حلول المعادلة هي فواصل نقط تقاطع المنحنى  fC 
 والمس تقيم  

1

2
y x m  

من أ جل     ;0.المعادلة تقبل حلا وحيدا 
 من اجل   

2
0;

e

 
 
 

 المعادلة تقبل حلين متمايزين.

 من أ جل    
2

m
e

..مضاع حل تقبل المعادلة

 من أ جل    
2

;
e

 
 

 
المعادلة لا تقبل حلول.

hالالدالة المعرفة على المج  :بـ   1 1
 1 2ln

2
h x x x

x
   

احساب  -   ,h x h x  .ثم فسر النتيجة هندس يا 

       1 1 1 1
  1 2ln 1 2ln 0
2 2

h x x x x x
x x

h x        

ومنه     0h x h x  ومنه الدلةh فردية ومنحنها متناظر بالنس بة
للمبدأ  

 القيمة المطلقة. دون رمزhكتاب عبار  الدالة 

 
 

 

1 1
1 2ln 0

2
 

1 1
1 2ln 0

2

x x si x
x

h x

x x si x
x

    
   


ومنه     h x f x0من أ جلxومنه fCو hCومطابقان
ن الدالة   ن منحناها متناظر بالنس بة للمبدhوبما ا  أ  فردية فا 

نشاء في نفس المعلم   ا  h
Cالدالة :منحنى h

ق   ت  وق  الت  هى ث  ت  ر   اي  مي  حان  والت  BAC لـ ف ى  امت 

از صالح ش  : ق  اد  الأ سب 

داع وق ف  عن  الأي  ت  وق ف  عن  المحاولة  ي  يت 


