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೧෍џҝ( دراיՊ دوال Өඒدџඓ Պҝ׆༓໱Ҥ Պ ا֍קҎѼ : ا٬ࢲָء ا࠷࠿ول ృలا ಓ౳ԉӓ֍ت ، اџӆׄџҝ ృలا ، Պӆฒ෢ ֺԺӓ֍٩ٗم اѼ֍ا( 

 ՊҝدӨඒ دوال Պدراי ႉၣ և֛џا֍ק ऎֺࣲৼ৭
  عددیةدراسة دالة 

:   بـــ  دالة معرفة على  g  :الجزء الأول 
3 2g x x ax bx c( )    

)gCبحیث المنحني  a ، b ، cعین الأعداد الحقیقیة  -1 یشمل النقطتین  ( A 1 و  ;0 B 0 5; و یقبل مماسا عند النقطة ذات

فاصلة ال
0

x 1   معادلتھ  :y 2x 6  
و إستنتج جدول تغیراتھا    gأدرس إتجاه تغیر الدالة    -2

أحسب    -3 g g و إستنتج إشارة   1 x( على  (

الدالة العددیة المعرفة على    f   :الجزء الثاني  1  بـــــ:

 

3 2

2

x 3 x 5 x 5
f x

x 1
( )

  



،  fC( تمثیلھا   (

  البیاني  

وعة تعریفھاعند  حدود مجم fأحسب نھایات الدالة   -1

من  xبیحیث من أجل  كل   a ، b ، c ، dأوجد الأعداد الحقیقیة  )أ  -2 1   :

 2

cx d
f x ax b

x 1
( )


  



)fCإستنتج أن المنحني  )ب      یقبل مستقیما مقاربا مائلا  (      یطلب تعییین معادلتھ

)fC أدرس الوضع النسبي  بین المنحني  )ج و بین المستقیم المقارب المائل (

من  xبین أنھ من أجل كل     -3 1    :

 
( )

( )
3

g x
f x

x 1
 



عین دون حساب -4
x 1

f x f 1

x 1

( ) ( )
lim





مفسرا النتیجة المتحصل علیھا  

ثم شكل جدول تغیراتھا  fأدرس تغیرات الداالة    -5

)fCبین أن المنحني  -6   یقبل مماسا   ( T    موازیا للمستقیم  یطلب تعیین معادلتھ

f:  بین أن المعادلة   -7 x 0( )    تقبل حلا  وحیدا   من المجال 2 1;   1حصراا لھ سعتھ ثم أوجد
10



أدرس نقاط التقاطع بین حاملي محوري الإحداثیات   ،  ثم أنشئ كل من   -8     و T ،  fC( ) .

: عدد و إشارة  حلول المعادلة   mناقش بیانیا و حسب  قیم الوسیط الحقیقي    -9  2
1 m x 1 2x 4 0( )    

:بـــــ  الدالة المعرفة  على  h :الجزء الثالث 

 

3 2

2

x 3 x 5 x 5
h x

x 1
( )

  



و     h

C تمثیلھا البیاني

دالة زوجیة hبین أن   .1

دور رمز القیمة المطلقة   hأكتب   .2
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 :  ثم بین أن  0أدرس إستمراریة الدالة  عند  .3

x 0 x 0

h x h 0 h x h 0

x x

( ) ( ) ( ) ( )
lim lim

 
 

 


إشرح كیفیة إنشاء المنحني  .4 h
C  إنطلاقا من المنحنيfC( ثم أنشئھ في نفس المعلم السابق  (

ऎֺࣲৼ৭01:  g  رةџӍѼ֍џҤ ՊӽֺѼ֛ ྣྕ3: داg(x) x 3x 3   

 .ඒߟg߫أدرس ঔ५ѷҪات اྕྪاྕྣ . 1

௨Ҥg(x)ఄ أن ا࠰࠴џѼدྕྣ . 2 0 ੲ੭඘ ևӍԉҪ  اӨӆԥو  لџඩંᆵᅡ ؓ֞ӓต෢ 2;3 ୋଞֺԉࡷଥ ྟྕ اೖුԥ ఄ௨ඒ ،110.

( f߫ߟඒ ՊӽֺѼ֛ ྣྕدا 1;1 رةџӍѼ֍џҤ :
3 2

2

2x x 2
f (x)

x 1

 



و fC ษಬџඩӓ֛ و Ө֛џѼӓ֛ ؗ؛Ѽ֛ ႉၣ ႉ္џӆӍ֍ا џՍ֓ӆӖৼ৭

(O; i; j)
 

 

௨Ҥfఄ أن إלџرة . 1 '(x)  رةџإל ֛֠g(x)  لᏠ੟ਖ਼੕ߟ߫ اඒ 1;.

ඒߟf߫أدرس ঔ५ѷҪات اྕྪاྕྣ . 2 1;1 џᅕᄝاঔ५ѷҪ ولӨ඘ ָ౐ഩأ ჌Ⴠ 

௨Ҥఄ أن . 3 f 3 1    Ꮯ֍ اೖුԥ ఄ௨ඒ ჌Ⴠ f . 

௨Ҥఄ أن ا࠰࠴פԉӓڷۓ. 4 d  Նӓ֍دџѼ֛ اྕྩيy 2x 1  Ꮯ֍ ևҚџ֛ ربџԉ֛ fC  ՊӆѼׄأدرس و ჌Ⴠ fC   ႃၵإ ՊӍפต֍џҤ d.

أو؄ӽ Ө඘ا׆և ا֍ԉӐ׮ ֛֠ . 5 fC  ڷۓԉӓંפᆵᅡ џҝ ا֍؄շҝ ಓ౶ن џᅕᄹӽ ا࠰࠴џ֞س ؄֛از d

჌Ⴠ أرาභ ا࠰࠴פџ֞ӆԉӓت ا࠰࠴џԉرՊҤ و  fC.

ऎֺࣲৼ৭02: 

(ՊҝدӨѼ֍اྕྪاྕྣ ا ֠շӓ֍f  ٳڋӆԉا٬ࢮ ঔ५ѷӓંᆵᅡx  ߫ߟඒ ՊӽֺѼو ا࠰࠴ 1;1  ߱ߟҝ ནཅ༥ :
3 2

2

x x 1
f (x)

x 1

 




 ֠շӆ֍ و fC  ႉၣ ႉ္џӆӍ֍ا џՍ֓ӆӖৼ৭ ษಬџඩӓ֛ و Ө֛џѼӓ֛ ؗ؛Ѽ֛ ႃၵפ؄ب إต؄ي ا࠰࠴ӓا࠰࠴פ O; i; j
 

. 

1 ( ՊҤџࠟ߷ ֠շৼৠ Նҧأ ఄ௨Ҥf (x) ևᏡշߟ߫ ا֍קඒ :
2

cx
f (x) ax b

x 1
  


  ҃ӆԥa،b،c  Պӆԉӆԉԥ ادӨඒأџᅕᅃซӆѼҪ Ҏ֓״ҝ. 

و џѼৼ১ ఄ௨ඒد࠷࠼џᅕᄝ ا࠰࠴פџ֞ӆԉӓت ا࠰࠴џԉرf಍౳ԶӐંᆵᅡ ՊҤأدرس ঔ५ѷҪات اྕྪاྕྣ)2 C 

௨Ҥfఄ أن ا࠰࠴џѼدྕྣ ) 3 (x) 0  لџ੟ਖ਼੕ا ႉၣ اӨӆԥو ੲ੭ඔ ևӍԉҪ4 1
;

5 2

  
  

. 

4( ՊҝџӐѼҤ าභأر   و C.  

Өඒ :د و إלџرة Өඔود ا࠰࠴џѼدྕྣ  ӼᏠҧmב ଥࡪନџࡪџ و ԥפӼ Ҏڷۓ ا֍؄יӆ׮ ا٬ࢮӆԉٳڋ ) 5 3 2x m 1 x m 1 0    . 

( ՊҝدӨѼ֍اྕྪاྕྣ ا ֠շӓ֍h ٳӆԉا٬ࢮ ঔ५ѷӓંᆵᅡ ڋx ߱ߟҝ ནཅ༥ ՊӽֺѼو ا࠰࠴ :
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3 2

2

x x 1
h(x)

x 1

 



 

  .زوh Պӆԩأҁฒෲ أن اྕྪاྕྣ )1

2 ( ಍౳ԶӐء ا࠰࠴џक़ु࠷࠻ ֫Ӎי џဏဎ ԘӓӐธإי C'  ྣྕྪاᆻᅡ ևӖ֞ا࠰࠴h ؗ؛Ѽ׎ ا࠰࠴Ԋҧ ႉၣ. 

ऎֺࣲৼ৭03: 

(ودӨا٬ࢮ ঔ५Ӗե ֠շӆ֍ :3g(x) x 3x 2    

௨Ҥx :2g(x)ఄ أՆҧ ֛֠ أӨඒ ༓ແ և඘د ӆԉԥٳڋ)  1 (x 1)(x x 2)   . 

h(x)҃ӆԥ :h(x)أدرس إלᏠᏣرة ঔ५Ӗե ا٬ࢮӨود ) 2 xg(x) 

( ྣྕاྕྪا ֠շӓ֍f ٳڋӆԉا٬ࢮ ঔ५ѷӓذات ا࠰࠴x  ߫ߟඒ ՊӽֺѼا࠰࠴* ߱ߟҝ ནཅ༥ :
3 2

2

x x 3x 1
f (x)

x

  


)fو )  ྣྕྪاᆻᅡ ևӖ֞ا࠰࠴ ಍౳ԶӐا࠰࠴f ֛ ႉၣษಬџඩӓ֛ و Ө֛џѼӓ֛ ؗ؛Ѽ֛ ႃၵפ؄ب إต֛ ؄يӓפ(O; i; j)
 

. 

: ௨Ҥx  ֛֠*ఄ أՆҧ ֛֠ أӨඒ ༓ແ և඘د )1
4

h(x)
f '(x)

x
.

 .჌ჀᏠᏣ לӨ඘ ༓໱ول ঔ५ѷҪاfᏣᏣᏣᏣᅕᄝأدرس ঔ५ѷҪات اྕྪاྕྣ ) 2

3 (಍౳ԶӐأن ا࠰࠴ ఄ௨Ҥf( )џ֞ᅕᅆ֍دџѼ֛ ఄ௨ӆѼҪ Ҏ֓״ҝ ևҚᏠ֛ џ࿽࿻Өඔأ ఄ௨Ҥرџԉ֛ ఄ௨֞ӆԉӓ֛פ ևӍԉҝ 

4 ( ಍౳ԶӐا࠰࠴ ՊӆѼׄأدرس وf( ) ևҚџرب ا࠰࠴џԉڷۓ ا࠰࠴ԉӓا࠰࠴פ ႃၵإ ՊӍפต֍џҤ. 

௨Ҥfఄ أن ا࠰࠴џѼدྕྣ ) 5 (x) 0  Өӆԥو ևඔ ևӍԉҪ  ҃ӆԥ1 1
4 2  

6 ( ಍౳ԶӐا࠰࠴ าභأرf( ). 

ऎֺࣲৼ৭04  : 

f  ٳڋӆԉا٬ࢮ ঔ५ѷӓંᆵᅡ ՊҝدӨѼ֍اྕྪاྕྣ اx ᏟҤ ՊӽֺѼا࠰࠴ :
3 2

2

x 2x
f (x)

(x 1)





)fو )  ྣྕྪاᆻᅡ ևӖ֞ا࠰࠴ ಍౳ԶӐا࠰࠴f  פ؄بต؄ي ا࠰࠴ӓا࠰࠴פ ႉၣ

ษಬџඩӓ֛ و Ө֛џѼӓ֛ ؗ؛Ѽ࠰࠴.  

 .fأدرس ঔ५ѷҪات اྕྪاྕྣ ) 1

2 ( Պӆԉӆԉԥ ادӨඒأ Պҭੲ੭ҭ Ө඘أو،، ӆౌദև඘؄ن ֛֠ أշҝ ҃x ֛֠fD :
2

f (x) x
x 1 (x 1)

 
   

 
. 

3 ( ಍౳ԶӐأن ا࠰࠴ ఄ௨Ҥf( ) Նӓ֍دџѼ֛ ءџ״ѵإ Ҏ֓״ҝ ևҚᏠ֛ ربџԉ֛ ڷۓԉӓ֛פ ևӍԉҝ. 

4 ( ಍౳ԶӐا࠰࠴ ՊӆѼׄأدرس وf( )  ڷۓԉӓંפᆵᅡ ՊӍפต֍џҤևҚџرب ا࠰࠴џԉا࠰࠴. 

5 ( ಍౳ԶӐا࠰࠴ ѮױџԉҪ ಓ౶״ԉҧ تџࡪମاӨඔإ Ҏפԥأf( ) և؄ا׆Ԋ֍؄ౌࣤر ا և֛џඔ Ѯ֛. 
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6 (಍౳ԶӐأن ا࠰࠴ ఄ௨Ҥf( )џיџဏဎ ևӍԉҝ  Նᅕᄹԩ؄Ҫ և֛џѼ֛1 ྣྕدџѼ֛ Ҏӓեأ، 

أ೥ೃಬ ا࠰࠴џ֞س )7   ಍౳ԶӐو ا࠰࠴f( ).

٩ٗඔ   :fل Ӽџҧmב ଥࡪନџࡪԥ џפӼ Ҏڷۓ ا֍؄יӆ׮ ا٬ࢮӆԉٳڋ) 8 (x) x m   

 ऎֺࣲৼ৭05 : 

اྕྪاྕྣ ا֍ӨѼدՊҝ ا࠰࠴ඒ ՊӽֺѼߟ߫  f:1ا٬ࢲָء 2ᏟҤ:
2

bx c
f(x) ax

(x 2)


 


 ֠շӆ֍و fC؄يӓا࠰࠴פ ႉၣ ႉ္џӆӍ֍ا џᅕᄹӐԶӐ֛

 ษಬџඩӓ֛ Ө֛џѼӓ֛ ؗ؛Ѽ֛ ႃၵפ؄ب إตا࠰࠴.  

1 ( Պӆԉӆԉاد ا٬ࢮӨඒا࠷࠿ ఄ௨ඒa،b  وc ӆౌദ ಍౳ԶӐا࠰࠴ ҃ fC  Պ״ԉӐ֍ا և֞क़षD(3;1)  Պ״ԉӐ֍؄ن اշҪ وE(1;1) ذروة
 ಍౳ԶӐંᆵᅡ fC.

:௨Ҥ1 (ႉၹఄ أن اྕྪاྕྣ ا࠰࠴ႉၣ ՊӽֺѼ ا֍פ׷ال ) 2
3 2

2

x 4x 3x 1
f (x)

(x 2)

  




f  ಍౳ԶӐંᆵᅡ ՊҤأدرس ঔ५ѷҪات اྕྪاྕྣ ) 3 و إיԘӓӐธ ا࠰࠴פџ֞ӆԉӓت ا࠰࠴џԉر fC.

Өඒ ఄ௨ඒfد ٩ٗඔل ا࠰࠴џѼدྕྣ)4 (x) 0Өӆԥو ևඔ Ө඘؄ҝ Նҧأ ఄ௨Ҥ و֛֠5
2 ;3  . 

6( ಍౳ԶӐا࠰࠴ ఄ௨Ҥ ಓ౰פต֍ا Ѯׄأدرس ا֍؄ fC ևҚᏠᏣرب ا࠰࠴џԉڷۓ ا࠰࠴ԉӓو ا࠰࠴פ. 

7( ಍౳ԶӐأن ا࠰࠴ ఄ௨Ҥ fC џיџဏဎ ևӍԉҝ ևҚᏠرب ا࠰࠴џԉڷۓ ا࠰࠴ԉӓ؄ازي ا࠰࠴פҝ. 

8( ಍౳ԶӐأن ا࠰࠴ ҁฒෲأ fCفџ״Ѽҧإ Պ״ԉҧ ևӍԉҝ ӆѼҪ Ҏ֓״ҝџᅕᄝџࡪମاӨඔإ ఄ௨. 

9 ( ֘ᏡᏣᏣᏣأرי   و fC.

Өඒfد و إלᏠرة ٩ٗඔل ا࠰࠴џѼدྕྣ  ӼᏠᏣҧmב ଥࡪନџࡪџ  و ԥפӼ Ҏڷۓ ا֍؄יӆ׮ ا٬ࢮӆԉٳڋ )10 (x) x m . 

:اྕྪاྕྣ ا࠰࠴ҝ ནཅ༥ ՊӽֺѼߟh߱:2ا٬ࢲָء

f (x) ;x 3

h(x) 1
x 3 ;x 3

x 2


 

   

. 

Պҝ و Պӆ֓ҤџӼ إלџԉӓق) 1 ӨӐѵ0x ا֍h  Պ֞ӆԉأدرس إଐଁᏦֺار 3 џࡪନџࡪଥ ՊඩӆธӐ֍ا ೖෂӽ ჌Ⴠ. 

 .f֛פଥ џӐӆѼӓࡷঔ५ѷات اྕྪاྕྣ hأدرس ঔ५ѷҪات اྕྪاྕྣ ) 2

3 ( ಍౳ԶӐંᆵᅡ ՊҤرџԉت ا࠰࠴џ֞ӆԉӓا࠰࠴פ ఄ௨ඒ fC  ಍౳ԶӐا࠰࠴ าභأر ჌Ⴠ hC.

ऎֺࣲৼ৭06 :  ྣྕاྕྪا ঔॲӓѼҧf߫ߟඒ  ՊӽֺѼا࠰࠴* ᏟҤ :
3 2

2

2x 4x 1
f (x)

x

 


و  fC  Ꮯ֍ ևӖ֞ا࠰࠴ ಍౳ԶӐا࠰࠴f ษಬџඩӓ֛ و Ө֛џѼӓ֛ ؗ؛Ѽ֛ ႃၵפ؄ب إต֛ ؄يӓ֛פ ႉၣ O; i; j
 

. 
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(1(  ྣྕات اྕྪاঔ५ѷҪ أدرسf. 

:  ؄շҝن ӆౌദx ֛֠*҃ ֛֠ أӨඒ ༓ແ և඘د ӆԉԥٳڋ  cو  ௨ඒa،bఄ ا࠷࠿Өඒاد ) 2
2

c
f (x) ax b

x
  . 

3( Ҏפԥأ 
x
lim f(x) (x 2)


 ؟ԘӓӐธॕॄ ذاᏠᏣᏣᏣ֛ ،
س وՊӆѼׄ ا࠰࠴಍౳ԶӐ أدر)4 fCևҚџرب ا࠰࠴џԉڷۓ ا࠰࠴ԉӓંפᆵᅡ ՊӍפต֍џҤ 1.

5(џᅕᅆ֓׆џӽ ةӨӆԥو Պ״ԉҧ ႉၣ և؄ا׆Ԋ֍؄ౌࣤر ا Ѯ״ԉҝ ಍౳ԶӐأن ا࠰࠴ ఄ௨Ҥ ႉၣ 2,5; 2 

6( ಍౳ԶӐا࠰࠴ าභأر fC Ⴠ رةᏠᏣᏣإל ԘӓӐธإי ჌f (x).

Өඒد و إלџرة ؄ᏣᏣᏣ֓ඔل ا࠰࠴џѼدᏣᏣᏣᏣӼџҧmྣྕב ԥפӼ Ҏڷۓ ا֍؄יӆ׮)7
3 22x 4x (4 m)x 1 0     

3:إיӨඒ ԘӓӐธد ٩ٗඔل ا࠰࠴џѼدྕྣ ) 8 22cos 4cos (4 m)cos 1 0         Ѯ֛ 0;2 .

(  ྣྕاྕྪا ঔॲӓѼҧg  ᏟҤ ՊӽֺѼا࠰࠴ :
3 2x 4x 3x 1

g(x)
x

  
 

௨Ҥx ֛֠* :g'(x)ఄ أՆҧ ֛֠ أӨඒ ༓ແ և඘د ӆԉԥٳڋ ) 1 f(x). 

 .g'(x)ָء ا࠷࠿ول إיԘӓӐธ إלᏠᏣᏣرة џҤ֍פџ֞Ѽӓل ନࡷൺೳџ ا٬ࢲ) 2

 .gأدرس ঔ५ѷҪات اྕྪاྕྣ ) 3

)'gاྕྩي   ֫ԉౌടुॕ֞ؓ ا֍ӨѼد ا٬ࢮӆԉٳڋ) 4 ) 0 أن ఄ௨Ҥ ،2,5 2    

௨Ҥ3ఄ أن ) 5
g( ) 2   


  Ꮯ֍ اೖුԥ Ө඘أو ჌Ⴠg( ). 

6 ( ಍౳ԶӐا࠰࠴ าභأر gC  ྣྕྪاᆻᅡ ևӖ֞ا࠰࠴g  ಍౳ԶӐو ا࠰࠴ g
C ྣྕྪاᆻᅡ ևӖ֞ا࠰࠴g.

Өඒfد ٩ٗඔل ا࠰࠴џѼدӼџҧmྣྕב ଥࡪନџࡪԥ џפӼ Ҏڷۓ ا֍؄יӆ׮ ا٬ࢮӆԉٳڋ)8 (x) m

ՊҝدӨѼ֍اྕྪاྕྣ ا ֠շӓ֍f ߱ߟҝ ནཅ༥ ՊӽֺѼ2:ا࠰࠴f (x) x 1 2x 1    .

)fو֍շӆ֠ و  )  ྣྕྪاᆻᅡ ևӖ֞ا࠰࠴ ಍౳ԶӐا࠰࠴f  פ؄بต֛ ؄يӓ֛פ ႉၣษಬџඩӓ֛ و Ө֛џѼӓ֛ ؗ؛Ѽ֛ ႃၵإ(O; i; j)
 

. 

 .ՊӽֺѼ֛x ֛֠ أӨඒ ༓ແ և඘د ӆԉԥٳڋ fذْر أن اྕྪاྕྣ ) 1

  .fأԥפҎ اྕྪاྕྣ ا࠰࠴קᆻᅡ Պԉӓྪاྕྣ ) 2

         * և඘أ ֛֠ Նҧأ ఄ௨Ҥx 0  џࡴଞྪྕ :f '(x) 0. 

  * և඘أ ֛֠ Նҧأ ఄ௨Ҥx 0  џࡴଞྪྕ :f '(x) 0. 

3 ( և඘أ ֛֠ Նҧأ ఄ௨Ҥx 0 џࡴଞྪྕ:
2

1
f(x) 3x 1

x 1 x
  

 
، 

 * Ҏפԥأ 
x
lim f (x) 3x 1


 џӆיӨӐՋ ՊඩӆธӐ֍ا ೖෂӽ ،. 
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4(  և඘أ ֛֠ Նҧأ ఄ௨Ҥx 0 џࡴଞྪྕ:
2

1
f(x) x 1

x 1 x
  

 
، 

 * Ҏפԥأ 
x
lim f (x) x 1


 џӆיӨӐՋ ՊඩӆธӐ֍ا ೖෂӽ ،.5 ( าභأرf( ). 

ऎֺࣲ07 ا۹ۛ܈:_____________________________________  

ՊҝدӨѼ֍اྕྪاྕྣ ا ֠շӓ֍f ߱ߟҝ ནཅ༥ ՊӽֺѼ2:ا࠰࠴f (x) x 4x 5   .و ֠շӆ֍وf( )Ꮯ֍ ևӖ֞ا࠰࠴ ಍౳ԶӐا࠰࠴f ႃၵפ؄ب إต֛ ؄يӓ֛פ ႉၣ
ษಬџඩӓ֛ و Ө֛џѼӓ֛ ؗ؛Ѽ֛  

1 ( ఄ௨ඒfD  ྣྕاྕྪا Ӳҝ ֺѼҪ Պඒ؄࿽েুf. 

ӨӐѵ0x ا֍Պӆ֓ҤџӼf  ఄ௨ӓ֞ӆԉ ا࠷࠻לџԉӓق ᆻᅡྪاྕྣ أدرس ) 2 1   0وx 5. 

 .fأدرس ঔ५ѷҪات اྕྪاྕྣ )3

)fذՋْ֠ أن) 4 )ఄ௨֓Қџ֛ ఄ௨Ҥرџԉ֛ ևӍԉҝ 1و 2џ֞ᅕᅆ֍دџѼ֛ ఄ௨ӆѼҧ Ҏ֓״ҝ
5 ( ಍౳ԶӐا࠰࠴ ՊӆѼׄأدرس وf( )ఄ௨Ҥرџԉંᆵᅡ ՊӍפต֍џҤ. 

xذՋْ֠ أن ا࠰࠴פԉӓڷۓ ذو ا࠰࠴џѼدྕྣ ) 6 2  Ꮯ֍ ֺװџࡴଫ ؄ౌࣤرf( ). 

 7 ( าභأرf( ) 

8 (࿽েু ఄ௨ඒ ྣྕاྕྪا Ӳҝ ֺѼҪ Պඒ؄h  ᏟҤ ՊӽֺѼ2:ا࠰࠴h(x) x 4 | x | 5   

 .زوՊӆԩ و أرџՋџӐԶӐ֛ าභ ا֍Ѽ֛ ႉၣ ႉ္џӆӍؗ؛ ا֍פ௨Ҥh֫ҤᏠᏣᏣఄ أن اྕྪاྕྣ ) 9

ऎֺࣲ08ا۹ۛ܈:______________________________________ 

ႉၹfD ᏟҤ:2f اྕྪاྕྣ ا࠰࠴ඒ ՊӽֺѼߟ߫  f:1ا٬ࢲָء (x) x 1 x 4x      Ѯ֛   fD ;4 0;    و fC џᅕᄹӐԶӐ֛
 ษಬџඩӓ֛ و Ө֛џѼӓ֛ ؗ؛Ѽ֛ ႃၵפ؄ب إต؄ي ا࠰࠴ӓا࠰࠴פ ႉၣ ႉ္џӆӍ֍ا O; i; j

 
. 

1 (ྪᆻᅡ ఄ௨ࡷଞџᅕᅃ֍ا Ҏפԥاྕྣ أfӨӐѵ  و. 

௨Ҥyఄ أن ا࠰࠴פԉӓڷۓ ذي ا࠰࠴џѼدྕྣ ) 2 2x 3   ಍౳ԶӐંᆵᅡ ربџԉ֛ ڷۓԉӓ؄ ֛פՋ fC  ؄ار౐ദ.

 ؟4؟ևӍԉҪ0 ӨӐѵ ا࠷࠻לџԉӓق ևᏡՋf  ӨӐѵ اྕྪاྕྣ ) 3
4 ( Ҏפԥأf '(x) և඘أ ֛֠ fx D 4;0  .

჌Ⴠ أرาභ ا࠰࠴פџ֞ӆԉӓت ا࠰࠴џԉرՊҤ و  fاӨ඘ ೥ೃಬول ঔ५ѷҪات ᆻᅡྪاྕྣ) 5 fC.

2g(x):ا࠰࠴ҝ ནཅ༥ ՊӽֺѼߟ߱ ঔॲӓѼҧg اྕྪاྕྣ : 2ا٬ࢲָء x 1 x 4x     و gCؗ؛Ѽ֛ ႃၵפ؄ب إต؄ي ا࠰࠴ӓا࠰࠴פ ႉၣ ႉ္џӆӍ֍ا џᅕᄹӐԶӐ֛
ษಬџඩӓ֛ و Ө֛џѼӓ֛.  

1 ( ఄ௨ӆӐԶӐأن ا࠰࠴ ఄ௨Ҥ fC  و gCՊ״ԉӐᅧᅡ ՊӍפต֍џҤ װֺانџӐӓ֛ 2; 1  

2 ( ಍౳ԶӐا࠰࠴ ঔॲӓѼҧ     f gC C   ྣྕدџѼ֛ أن ఄ௨Ҥ ،   ؓᏣՋ :2y 2(x 1)y 2x 1 0    .

3 ( ֘ᏣᏣᏣᏣأرי . 

џѼ֛ ఄ௨ඒ ྣدྕ) 4   ؗ؛Ѽا࠰࠴ ႉၣ O; i;u
  ҃ӆԥu i 2 j 

 
  Պඒ؄֞੟ਖ਼੕ا ՊѼӆӍد ױӨඔ ჌Ⴠ . 
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҃֍џӖ֍ا٬ࢲָء ا :ՊӆӖ֓Ӗاྕྪوال ا࠰࠴ Պدراי 

ऎֺࣲ09 ا۹ۛ܈:______________________________________ 

ՊҝدӨѼ֍اྕྪاྕྣ ا ֠շӓ֍f ߱ߟҝ ནཅ༥ ՊӽֺѼا࠰࠴  :
   1 cos x

f(x) ;x ;0 0;
sin x

f(0) 0

    

 


)fو֍շӆ֠ و .  )  ևӖ֞ا࠰࠴ ಍౳ԶӐا࠰࠴

;ႉၣ(O ֛פ؄ӓي ต֛פ؄ب إѼ֛ ႃၵؗ؛ Ө֛џѼӓ֛ و ᆻᅡf ษಬџඩӓ֛ྪاྕྣ  i; j)
 

. 

  .0֛פӓֺ֞ة ӨӐѵ ا֍f  Պ֞ӆԉأҁฒෲ أن اྕྪاྕྣ ) 1

  ੲᅭᅡ ྣྛҤџӼ0לџԉӓق ֛֠ أև඘ ا֍f  Պ֞ӆԉأҁฒෲ أن اྕྪاྕྣ ) 2

  .ӽֺد჌Ⴠ Պҝ أدرس ঔ५ѷҪا௨Ҥf џᅕᄝఄ أن اྕྪاྕྣ )3

ुॕ֞؍ ) 4   ྣྕྪاᆻᅡ ևӖ֞ا࠰࠴ ಍౳ԶӐا࠰࠴fษಬџඩӓ֛ و Ө֛џѼӓ֛ ؗ؛Ѽ֛ ႃၵפ؄ب إต֛ ؄يӓ֛פ ႉၣ(O; i; j)
  ؗ؛Ѽأ ا࠰࠴ӨӍ֛ أن ҁฒෲأ ،

಍౳ԶӐંᆵᅡ فџ״Ѽҧإ Պ״ԉҧ ؄Ջf( )  

5 ( Պ״ԉӐ֍ت اџࡪମاӨඔإ ఄ௨ඒA џ֞ا࠰࠴ џᅕᄹӽ ؄نշҝ ಓ౶֍ا ಍౳ԶӐંᆵᅡ س   ྣྕدџѼڷۓ ذو ا࠰࠴ԉӓંפᆵᅡ џҝ ؄֛yاز x. 

6 (֠շӓ֍hلџ੟ਖ਼੕ا ႉၣ ߱ߟҝ ནཅ༥ ՊӽֺѼا࠰࠴ ՊҝدӨѼ֍اྕྪاྕྣ ا 0;:h(x) f(x) x 

h(x)أҁฒෲ أن ا࠰࠴џѼدྕྣ *  0  اӨӆԥو ੲ੭ඔ ևӍԉҪ  ҃ӆԥ3 7

4 8

 
  

  ؄ՋᏠᏣ֛ ا֍Ԋӓפঔ५ اӧি঻ ೧භӨӐি঻ه ا֍ՊඩӆธӐ؟* 

7 ( ಍౳ԶӐا࠰࠴ าභأر  ՊԉҤᏠᏣᏣᏣᏣᏣا֍פ ൺೳџӓӐ֍ا ੲ੭֞Ѽӓ֛פ. 

Պԉ֓ا࠰࠴״ Պ֞ӆԉ֍ࡷ׉֞֠ اଦ دوال Պدراי 

ऎֺࣲৼ৭10______________________________________  

f  ߫ߟඒ ՊӽֺѼا࠰࠴ ՊҝدӨѼ֍اྕྪاྕྣ ا 1 ߱ߟҝ ནཅ༥ :
1

f (x) x 2
x 1

  


Պҝ و Պӆ֓ҤџӼ إלџԉӓق) 1 ӨӐѵ0x ا֍fՊ֞ӆԉأدرس إଐଁᏦֺار 2 ෂӽ ჌ჀџӆיӨӐՋ ՊඩӆธӐ֍ا ೖ. 

و أџѼ֛ Ҏӓեد࠷࠼ت ا࠰࠴פџ֞ӆԉӓت ا࠰࠴џԉرf Ꮯ֍ ՊҤأدرس ঔ५ѷҪات اྕྪاྕྣ )2 fC.

fأҁฒෲ أن ا࠰࠴џѼدྕྣ )3 (x) 0  اӨӆԥو ੲ੭ඔ ևӍԉҪ لџ੟ਖ਼੕ا ႉၣ1
20;  . 

4 (Ҏפԥأ :   
x
lim f x 2 x


      و   
x
lim f x x 2


   

5( ಍౳ԶӐا࠰࠴ ֘ᏢᏣᏣᏣارי fC.

Өඒ1د ؄ᏣᏣ֓ඔل ا࠰࠴џѼدྕྣ ӼᏠᏣҧmב ଥࡪନџࡪџ و ԥפӼ Ҏڷۓ ا֍؄יӆ׮ ا٬ࢮӆԉٳڋ)6 m(x 1)
x 2 0

x 1

 
  


. 

7 (ԘӓӐธٳڋ  إיӆԉ؄ل ا٬ࢮᏣՍ੟ਖ਼੕دྕྣ ذات اџѼ٩ٗل ا࠰࠴ඔ دӨඒ ֫Ӎי Ꮰဏဎ  ҃ӆԥ :
1 m(cos 1)

cos 2 0
cos 1

  
   

 
. 

8(gٳڋӆԉا٬ࢮ ঔ५ѷӓંᆵᅡ ՊҝدӨѼ֍اྕྪاྕྣ اxᏟҤ ՊӽֺѼا࠰࠴:  1
g x x 2

x 1
  


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  زو௨ҤgՊӆԩఄ أن اྕྪاྕྣ  -

௨Ҥx֠ѵ Ӳ֓ӓోട Ҏԩ؄֛1:ఄ أՆҧ ֛֠ أӨඒ ༓ແ և඘د ӆԉԥٳڋ -   g x f x 

-  ಍౳ԶӐا࠰࠴ าභر ֫Ӎי џဏဎ ԘӓӐธإי   ྣྕاྕྪا ಍౳ԶӐ֛g ؗ؛Ѽ׎ ا࠰࠴Ԋҧ ႉၣ.  

 :ة ا֍ନџӆӍࡪџৼ৭ Պرџඓ ऎࣲ׆ԉ֍џҤ Պֺاء

ऎֺࣲৼ৭11: 

 fC ྣྕྕྪا ႉ္џӆӍ֍ا ևӆӖا۹ۛ܈fؗ؛Ѽا࠰࠴ ႃၵפ؄ب إต؄ي ا࠰࠴ӓا࠰࠴פ ႉၣ
ษ ಬџඩӓو ا࠰࠴ Ө֛џѼӓا࠰࠴ O; i; j

 
. 1T، 2T و 3T

಍౳ԶӐંᆵᅡ تџיџ֞ا࠰࠴ 

 fC ׮ԉӐ֍ا ႉၣ A 1;1 ، B و 2;0 C 2; 1 ߫ߟඒ
Ҏซ෯ঔॸ֍ا. 

1(  ֛֠ ༓ແ ఄ௨ඒ: f 1، f 0، f و  2 f 1 ،
 f 0، f 2  و f 2. 

أџѼ֛ Ҏӓեدྕྣ د໱ҝ༘رଫࡪ༓໱֍ Պ ֛֠ ا࠰࠴џ֞יџت  )2 1T، 2T، 3T.

 ऎֺࣲৼ৭12 :  C ևӆӖ؄ ا۹ۛ܈Ջ
ԉҧ״A ֛֠ Պوfا֍ႉ္џӆӍ ྕྪاྕྣ 

 C џᅕᅆ֓׆џӽ2. 

رџӐဏက ا࠰࠴џ֞יџت أو أҧ׋џف 
 ಍౳ԶӐંᆵᅡ تџיџ֞ا࠰࠴ C  ႉၣ

 Պ״ԉӐ֍اA.  

џඔ ༓ແ ႉၣྕྣ ֛֠ ا٬ࢮџ࠷࠼ت 
 ାନ༘ແ إن ਧ਌أذ ՊѼҤا࠷࠿رf ྣྛҤџӼ

 .ӨӐѵ2 ا֍௨ඒ ჌ჀfՊ֞ӆԉఄ ا֍ӨѼد ا࠰࠴קᆻᅡ ֫ӓྪاྕྣ  ᅭᅡ ӨӐѵ2ੱלџԉӓق
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 ऎֺࣲৼ৭13 : 

  

 اصة بشعبة التقą رياضي و الرياضياتتمارين خ: الجزء الثاني  

৭ऎֺࣲৼ14 :f  ᏡҤ ՊӽֺѼ֛ ྣྕدا :

 

 

1 2

2
2

( ) ; ; 0
1( )

( ) 2 ; 0,

x
f x x x

xf x

f x x x x x

      
     

 ֠շӆ֍ و fC   ྣྕྪاᆻᅡ ႉ္џӆӍ֍ا ևӆӖا۹ۛ܈f  ษಬџඩӓ֛ و Ө֛џѼӓ֛ ؗ؛Ѽ֛ ႃၵפ؄ب إต֛ ؄يӓ֛פ ႉၣ , ,O i j
 

0֛פӓֺ֞ة ևՋf   ӨӐѵ اྕྪاྕྣ   )1 0x  ؟ 

)أԥפҎ   ) أ )2 )f x  ٳڋӆԉԥ دӨඒ ༓ແ և඘أ ֛֠ x

ҤџӼ0ྛྣ ࠷࠻לџԉӓق ևՋf  ӨӐѵ اྕྪاྕྣ   )ب 0x  ؟ 
fأدرس إџ౐ബه ঔ५ѷҪ اྕྪاྕྣ ) 3

Պԉҝ أఫ఍ى أدرس (  ևӍԉҝ ֛פӆԉӓھۓ џԉ֛رب ҝ״џѼ֛ ఄ௨ӆѼҪ Ҏ֓د֍؄౐ദ Նӓار   fأҁฒෲ أن ಓ౳ԶӐ֛ اྕྪاྕྣ  ) 4 Ҥ״ֺ
 ՊӆᅕᅆӐֺوع ا࠰࠴Ԋ֍ا (  

ا࠰࠴ඒ ՊӽֺѼߟf߫إ֍Փӆ اྕྪاྕྣ 2ႉ္џӆӍ֍ا џՍ֓ӆӖடஐୡ fC

 :ଥࡪନџࡪՊ أѵ Ҏԩ֠ ا࠷࠿יӃྛྣ ا֍ԉҤՊӆ֍џӓֺاءة 

1 ( ఄ௨ඒ f 0 و f 3. 

أџѼ֛ Ҏӓեدྕྣ ا࠰࠴џ֞س ) 2  ؍ԶӐંᆵᅡ fCӨӐѵ
Պ״ԉӐ֍ا

 3ذات ا֍џԊ׆ྛྣ  

3 ( ևՋfӨѼ֍ا ӨӐѵ قџԉӓੱלᅭᅡ ྣྛҤџӼ 2دᆯᆋඒ ؟.  

џҝџᅕᄚ ఄ௨ඒfџՍԊҝت اྕྪاྕྣ ) 4 ֺѼҪ ࠷࠼تџ౐ࣤ أױֺاف ӨӐѵ. 

 џᅕᄝاঔ५ѷҪ ولӨඩ໣໱ל ჌Ⴠ.  

5 (m دӨඒ ٳڋӆԉԥ ׮ӆڷۓ ا֍؄יӼ Ҏפԥ و џࡪନџࡪଥ בӼџҧ
وᇼלџرة٩ٗඔل ا࠰࠴џѼدྕྣ  f x m.
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5(և඘أ ֛֠  ༓ແx  لџ੟ਖ਼੕ا ֛֠ ;0  Նᅕᄹԩ؄Ҫ և֛џѼ֛ ڷۓԉӓંפᆵᅡ س ؄֛ازيџ֞ا࠰࠴ џᅕᄹӽ ؄نշҝ ಓ౶֍׮ اԉӐ֍ا Ө඘1، أو

6 ( ಓ౳ԶӐا࠰࠴ ೥ೃಬأ fC

 ऎֺࣲৼ৭15 :f  ᏡҤ ՊӽֺѼ֛ ྣྕدا :

 

 

4

1

4
2

1 1
( ) ; , 0

( )

( ) 8 ; 0,

x
f x x x

f x x

f x x x x x x

  
   

 
     

 ֠շӆ֍ و fC   ྣྕྪاᆻᅡ ႉ္џӆӍ֍ا ևӆӖا۹ۛ܈f  ษಬџඩӓ֛ و Ө֛џѼӓ֛ ؗ؛Ѽ֛ ႃၵפ؄ب إต֛ ؄يӓ֛פ ႉၣ , ,O i j
 

0֛פӓֺ֞ة ևՋf   ӨӐѵ اྕྪاྕྣ   )1 0x  ؟
ҤџӼ0ྛྣ ࠷࠻לџԉӓق ևՋf  ӨӐѵ اྕྪاྕྣ  )  )2 0x  ؟ 
3(     Ҏפԥأ( )f x   ٳڋӆԉԥ دӨඒ ༓ແ և඘أ ֛֠x  џᅕᄝرџو أدرس إל
fأدرس إџ౐ബه ঔ५ѷҪ اྕྪاྕྣ    )4

5( ಓ౳ԶӐ֛ ևՋ   ྣྕاྕྪاf  ربџԉ֛ ھۓӆԉӓ֛פ ևӍԉҝ ) Պࡪଛџᅕᅃ֍ֺوع ࠷࠼ اԊ֍ى أدرس اఫ఍أ Պԉҝ ) Ҥ״ֺ

6(    ಓ౳ԶӐંᆵᅡ ՊӍפต֍џҤ ՆӓӆѼׄرب ، أدرس وџԉڷۓ ا࠰࠴ԉӓا࠰࠴פ Ө඘إن و fC

7(  Ҏפԥأ :
3l i m ( )

x
f x x

  
    ,؟ ԘӓӐธॕॄ ذاџ֛

8(  ঔॲӓѼҧg   ᏢҤ ՊӽֺѼ֛ :
3( ) 4g x x    .  لџ੟ਖ਼੕ߟ߫ اඒ 0, ಓ౳ԶӐا࠰࠴ ՊӆѼׄأدرس و fC Ꮱ֍ ՊӍפต֍џҤ

 gC

9(   Ҏפԥ(1)أg  (1)وf   ೥ೃಬأ ჌Ⴠ gC  و fC ؗ؛Ѽ׎ ا࠰࠴Ԋҧ ႉၣ

 ऎֺࣲৼ৭16: f  ᏡҤ ՊӽֺѼ֛ ྣྕدا :

 

 

2

1

2 2
2

7 1
( ) ; 0,

( )

( ) 4 ; ; 0

x x
f x x

f x x

f x x x x

  
  

 
      

 ֠շӆ֍ و fC   ྣྕྪاᆻᅡ ႉ္џӆӍ֍ا ևӆӖا۹ۛ܈f פต֛ ؄يӓ֛פ ႉၣ ษಬџඩӓ֛ و Ө֛џѼӓ֛ ؗ؛Ѽ֛ ႃၵ؄ب إ , ,O i j
 

0֛פӓֺ֞ة ևՋf   ӨӐѵ اྕྪاྕྣ   )1 0x  ؟ 

2(    Ҏפԥأ( )f x   ٳڋӆԉԥ دӨඒ ༓ແ և඘أ ֛֠x
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ҤџӼ0ྛྣ ࠷࠻לџԉӓق ևՋf  ӨӐѵ اྕྪاྕྣ    )3 0x  ؟ 
fأدرس إџ౐ബه ঔ५ѷҪ اྕྪاྕྣ    )4

Պԉҝ أఫ఍ى أدرس ا֍Ԋֺوع ࠷࠼ ا֍ଛџᅕᅃࡪՊ ( ևӍԉҝ ֛פӆԉӓھۓ џԉ֛رب  ಓ౳ԶӐ֛ ևՋf اྕྪاྕྣ   )5 ) Ҥ״ֺ

6( Ӎפต֍џҤ ՆӓӆѼׄرب ، أدرس وџԉڷۓ ا࠰࠴ԉӓا࠰࠴פ Ө඘إن و   ಓ౳ԶӐંᆵᅡ Պ fC

7(  ঔॲӓѼҧg   ᏢҤ ՊӽֺѼ֛ :
2 1

( ) ; ,
2

g x x x x
      

 .

ඒߟ߫ اџ੟ਖ਼੕ل   ,0 ಓ౳ԶӐا࠰࠴ ՊӆѼׄأدرس و fC  Ꮱ֍ ՊӍפต֍џҤ gC

8(  Ҏפԥأ : l i m ( ) ( )
x

f x g x
  

  ,؟ ԘӓӐธॕॄ ذاџ֛
9(  ঔॲӓѼҧh   ᏢҤ ՊӽֺѼ֛ : ( ) 1; 0 ,g x x x    .

ඒߟ߫ اџ੟ਖ਼੕ل   0, ಓ౳ԶӐا࠰࠴ ՊӆѼׄأدرس و fC  Ꮱ֍ ՊӍפต֍џҤ gC

10(  Ҏפԥأ : l i m ( ) ( )
x

f x g x
  

  ,؟ ԘӓӐธॕॄ ذاџ֛
ඒ1ߟ߫ اџ੟ਖ਼੕ل  gأدرس ঔ५ѷҪات اྕྪاྕྣ  )11

,
2

   
ඒߟ߫ اџ੟ਖ਼੕ل  hو اྕྪاྕྣ   0,

أԊҧ ႉၣ ೥ೃಬ׎ ا࠰࠴Ѽؗ؛ ༓ແ ֛֠ ا࠰࠴џӆӐԶӐت  )12 gC  و hC  و fC

 ऎֺࣲৼ৭17: 
m

f  ᏡҤ ՊӽֺѼ֛ ྣྕدا :

2

2

2 2
( )

( 1)m

x m x
f x

x

 



  ҃ӆౌദm   ֠ѵ Ӳ֓ӓోട  ٳڋӆԉԥ ׮ӆ4وי 

 ֠շӆ֍ و mC   Ꮲ֍ ႉ္џӆӍ֍ا ևӆӖا۹ۛ܈
m

f  ษಬџඩӓ֛ و Ө֛џѼӓ֛ ؗ؛Ѽ֛ ႃၵפ؄ب إต֛ ؄يӓ֛פ ႉၣ , ,O i j
 

Ӳҝ اྕྪاྕྣ  )1 ֺѼҪ Պඒ؄࿽েু Ө඘أو
m

f

2(  Ҏפԥأ :lim ( )
m

x
f x



أدرس ঔ५ѷҪات اྕྪاྕྣ  )3
m

f

Өඔد ا֍ԉӐ׮  )4
m

A   ҃ӆౌദ mCև؄ا׆Ԋ֍؄ౌࣤر ا և֛џ٬ࢮ џҝ џဏဎ ևӍԉҝיџ ؄֛از
أҁฒෲ أن ༓ແ ا࠰࠴џӆӐԶӐت  )5 mC Պࡷଥџҭ Պ״ԉࡴଥ  ֺৼ৭
6(  ೥ೃಬأ 4C  و 8C

 ҃֍џӖ֍ا٬ࢲָء ا :џҝ  تџඓص ໱Ӎ֍џҤ༘֍؄ر
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ऎֺࣲৼ৭18________ ؄انԩ ೧෍џҝ ك رџҤ2009 2م_________ 

f  ߫ߟඒ ՊӽֺѼا࠰࠴ ՊҝدӨѼ֍اྕྪاྕྣ ا 1;   ႉြѢҝ ནཅ༥:
2

f(x) x
x 1

 


 fCต؄ي ا࠰࠴ӓا࠰࠴פ ႉၣ ႉ္џӆӍ֍ا џՍ֓ӆӖৼ৭ ႃၵפ؄ب إ
ษಬџඩӓو ا࠰࠴ Ө֛џѼӓؗ؛ ا࠰࠴Ѽا࠰࠴ O; i; j

 

 .fأدرس ঔ५ѷҪات اྕྪاྕྣ ) 1

௨Ҥఄ أن ا࠰࠴಍౳ԶӐ) أ) 2 fCџ࿽࿻Өඔأ ఄ௨Ҥرџԉ֛ ఄ௨֞ӆԉӓ֛פ ևӍԉҝ D Նӓ֍دџѼ֛y x.

֍ՊӆѼׄ؄ ا֍ตפ಍౳ԶӐંᆵᅡ Պӆฒ أدرس ا) ب fC  و D.

௨Ҥఄ أن) أ) 3 fCџᅕᅆ֓׆џӽ ةӨӆԥو Պ״ԉҧ ႉၣ և؄ا׆Ԋ֍؄ౌࣤر ا Ѯ״ԉҝ0x҃ӆԥ01,3 x 1,4 

џѼ֛ ఄ௨ඒدྕྣ ) ب џဏဎ಍౳ԶӐંᆵᅡ џי fCҎซ෯اঔॸ֍؄ౌࣤر ا Ѯ֛ ՆѼױџԉҪ Պ״ԉҧ ႉၣ. 

أرาභ ) ج   و fCؗ؛Ѽ׎ ا࠰࠴Ԋҧ ႉၣ. 

0ᅡঔ५ѷӓંᆵxو ا֍ଫ ಓ౶ࡴӨѼم ֛֠ أև඘ ا֍f Պ֞ӆԉأوӨ඘ اྕྪاྕྣ ا࠷࠿׆ᆻᅡ Պӆ֓ྪاྕྣ) 4

5 (g لџ੟ਖ਼੕ߟ߫ اඒ ՊӽֺѼا࠰࠴ ՊҝدӨѼ֍اྕྪاྕྣ ا 1;  رةџӍѼ֍џҤ:g(x) f(x). 

 gC  ྣྕاྕྪا ಍౳ԶӐ֛g ֫ҤᏠᏣؗ؛ ا֍פѼا࠰࠴ ႉၣ. 

շৼৠ Ӳӆե ఄ௨Ҥ֠ إџक़ुء - gC֛֠ џӼੲ੭״ҧإ fC֫Ҥџؗ؛ ا֍פѼ׎ ا࠰࠴Ԋҧ ႉၣ Նဏကأر ჌Ⴠ،. 

Өඒx :2g(x)د و إלџرة ٩ٗඔل ا࠰࠴џѼدྕྣ ذات ا؄Ս੟ਖ਼੕ل  Ӽџҧmב ଥࡪନџࡪԥ џפӼ Ҏڷۓ ا֍؄יӆ׮ ا٬ࢮӆԉٳڋ ) 6 m. 

 ऎֺࣲৼ৭19:  ؄انԩ ك ع تџҤ2014 2م____________ 

(-  ֠շӓ֍g ߫ߟඒ ՊӽֺѼا࠰࠴ ՊҝدӨѼ֍اྕྪاྕྣ ا߱ߟҝ ནཅ༥:  3 2g x 2x 4x 7x 4   

أԥפҎ ) أ) 1  
x
lim g x


و  
x
lim g x


 .჌Ⴠ לӨ඘ ༓໱ول ঔ५ѷҪاඒџᅕᄝߟg߫ادرس اџ౐ബه ঔ५ѷҪ اྕྪاྕྣ ) ب 

௨Ҥఄ أن ا࠰࠴џѼدྕྣ ) أ) 2  g x 0اӨӆԥو ੲ੭ඔ ևӍԉҪ ҃ӆԥ0,7 0,8   

إלџرة Ӽxڷۓ ا֍ӨѼد ا٬ࢮӆԉٳڋ  اיԥ ԘӓӐธפҎ) ب    g x. 

(-  ྣྕاྕྪا ঔॲӓѼҧf ߫ߟඒ ՊӽֺѼا࠰࠴߱ߟҝ ནཅ༥ : 
3

2

x 2x 1
f x

2x 2x 1

 


 
و fC  џՍ֓ӆӖৼ৭ؗ؛Ѽا࠰࠴ ႃၵפ؄ب اต؄ي ا࠰࠴ӓا࠰࠴פ ႉၣ ႉ္џӆӍ֍ا

ษಬџඩӓوا࠰࠴ Ө֛џѼӓا࠰࠴ O; i; j
 

 1 ( Ҏפԥأ 
x
lim f x


و   
x
lim f x


. 

௨Ҥx֛֠:ఄ أՆҧ ֛֠ أ༓ແ և඘) أ) 2      2

1 1 3x
f x x 1

2 2 2x 2x 1


  

 
اיԘӓӐธ أن ا࠰࠴಍౳ԶӐ) ب fCևӍԉҝ

ੲ੭Қџ֛ џҤ ֛פџԉ֛ џ֞ӆԉӓر ྟྕ ྣྕدџѼ֛ ఄ௨ӆѼҪ Ҏ֓״ҝ. 

  Ꮯԩ ( ಍౳ԶӐંᆵᅡ ಓ౰פต֍ا Ѯׄادرس ا֍؄ fC و .

௨Ҥx֛֠:ఄ أՆҧ ֛֠ أ༓ແ և඘ ) أ) 3   
 2

2

x.g x
f x

2x 2x 1
 

 
  ҃ӆԥf   ྣྕاྕྪا Պԉӓ֛קf. 
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اיԘӓӐธ إלџرة ) ب   f x ڷۓӼ Ҏפԥxྣྕات اྕྪاঔ५ѷҪ ولӨ඘ ༓໱ל ჌Ⴠf)     . ӧඓѢҧ f 0,1  ( 

4 ( Ҏפԥا f 1 ႉၣ ևඔ ჌Ⴠ ྣྕدџѼا࠰࠴ f x 0. 

أ೥ೃಬ ا࠰࠴פԉӓڷۓ ) 5  ಍౳ԶӐو ا࠰࠴ fC.

6 ( ֠շӓ֍h߫ߟඒ ՊӽֺѼاྕྪاྕྣ ا࠰࠴߱ߟҝ ནཅ༥ : 
3 2

2

x 4x 2x 1
h x

2x 2x 1

  


 
و hC֫Ҥџؗ؛ ا֍פѼا࠰࠴ ႉၣ ႉ္џӆӍ֍ا џՍ֓ӆӖৼ৭. 

ԉౌബx֛֠ :֫ أՆҧ ֛֠ ا༓ແ և඘ ) أ     h x f x 2   

اיԘӓӐธ أن ) ب hC؄ ׆؄ر ةՋ fC ೥ೃಬأ ჌Ⴠ ، ՆӐซӆѼҪ Ҏ֓״ҝ ׮ӆॕा ؓ״ԉҧ ևҝ ؄૗ેઘ hC.


