
علوم تجريبية – تقني رياضي  -  رياضي  :شعب ال   حساب النهايات 

1من   1الصفحة    الأستاذ عبد الحميد بوقطوف 

  01التمرين رقم  
في كل حالة من الحالات التالية:𝑥0 عند 𝑓 أحسب نهاية الدالة  𝑥0 = −2 ; 𝑓(𝑥) = 𝑥 + 2√𝑥2 − 41) 

𝑥0 = 0; 𝑓(𝑥) = √2𝑥2 + 1 − 1𝑥2) 

𝑥0 = 2; 𝑓(𝑥) = 𝑥 − 2√𝑥 − 1 − 13) 

𝑥0 = 1; 𝑓(𝑥) = √𝑥 + 3 − 2𝑥 − 14) 

𝑥0 = 1; 𝑓(𝑥) = √𝑥 + 2 − √2𝑥 + 1𝑥 − 15) 

𝑥0 = 0; 𝑓(𝑥) = √𝑥 + 1 − 1𝑥2 − 𝑥6) 

02التمرين رقم  
ℝو  ∗ℝالمعرفتين على الترتيب على  g و 𝑓 نعتبر الدالتين  − بـ : {1−}

 𝑓(𝑥) = 𝑥+1𝑥 وg(𝑥) = 𝑥𝑥+1 ∞+→𝑙𝑖𝑚𝑥 أحسب  (1 𝑓(𝑥)  و𝑙𝑖𝑚𝑥→1 g(𝑥)  واستنتج𝑙𝑖𝑚𝑥→+∞ g ∘ 𝑓(𝑥).
𝑙𝑖𝑚𝑥→−12أحسب   (2 𝑓(𝑥) ، 𝑙𝑖𝑚𝑥 <→−1 g(𝑥)و 𝑙𝑖𝑚𝑥 >→−1 g(𝑥)  ثم استنتج𝑙𝑖𝑚𝑥→−12 g ∘ 𝑓(𝑥).
gأحسب (3 ∘ 𝑓(𝑥)  نهايتي ثم جدg ∘ 𝑓  وعند  ∞+عند− 12 . 

03التمرين رقم  
∞+→𝑙𝑖𝑚𝑥أحسب النهايات التالية: 𝑐𝑜𝑠 ( 2𝑥 + 13𝑥2 − 𝑥 + 1)2)𝑙𝑖𝑚𝑥 >→2 𝑥 + 14 − 𝑥21)

𝑙𝑖𝑚𝑥→−∞ 3𝑥2 + 𝑠𝑖𝑛 𝑥𝑥2 + 34)𝑙𝑖𝑚𝑥→1 𝑥2 + 𝑥 − 21 − 𝑥23)

𝑙𝑖𝑚𝑥→0 1 − 𝑐𝑜𝑠2(3𝑥)𝑥26)𝑙𝑖𝑚𝑥→1 √3𝑥 + 1 − 2𝑥 − 15)

04التمرين رقم  
𝑙𝑖𝑚𝑥→𝜋أحسب النهايات التالية: 𝑐𝑜𝑠2𝑥 − 11 + 𝑐𝑜𝑠 𝑥2)𝑙𝑖𝑚𝑥→0 √𝑥 + 1 − √1 − 𝑥𝑠𝑖𝑛 𝑥1)

𝑙𝑖𝑚𝑥→1 𝑠𝑖𝑛 𝜋𝑥𝑥 − 14)𝑙𝑖𝑚𝑥→2 |𝑥||𝑥 − 2|𝑥(𝑥2 − 𝑥 − 2)3)

𝑙𝑖𝑚𝑥→0 √𝑠𝑖𝑛 𝑥𝑥6)𝑙𝑖𝑚𝑥→𝜋2 1 − 𝑠𝑖𝑛 𝑥𝑐𝑜𝑠2𝑥5)

𝑙𝑖𝑚|𝑥|→+∞ √𝑥2 + 2𝑥 − 5𝑥8)𝑙𝑖𝑚𝑥→0 𝑡𝑎𝑛 𝑥 − 𝑠𝑖𝑛 𝑥𝑥37)

𝑙𝑖𝑚𝑥→+∞ 𝑠𝑖𝑛 𝑥𝑥10)𝑙𝑖𝑚|𝑥|→+∞ 𝑥√𝑥2 + 1𝑥2 − 19)

05التمرين رقم  
𝑓(𝑥) : الحالتين التاليتينفي )إن وجدتا( ∞+ و ∞− عند 𝑓 أحسب نهايتي الدالة  = 𝑥 𝑠𝑖𝑛 𝑥𝑥2 + 12)𝑓(𝑥) = 1 + 𝑐𝑜𝑠 𝑥√𝑥1)

  06التمرين رقم  
𝑓(𝑥)بـ :  ℝالمعرفة على  𝑓 نعتبر الدالة  = 2𝑥 − 𝑠𝑖𝑛 𝑥.

2𝑥أن: 𝑥 بين من أجل كل عدد حقيقي  (1 − 1 ≤ 𝑓(𝑥) ≤ 2𝑥 + 1.
.∞+و  ∞− عند 𝑓 استنتج نهايتي الدالة  (2

07التمرين رقم  
; 0]  المجال المعرفة على𝑓 لتكن الدالة  𝑓(𝑥)بـ : ]∞+ = √𝑥 + 2 − √𝑥.

; 0]من المجال 𝑥 بين من أجل كل عدد حقيقي  (1 أن: ]∞+ 𝑓(𝑥) = 2√𝑥 + 2 + √𝑥 ; 0[ من المجال 𝑥 بين من أجل كل عدد حقيقي  (2 أن:]∞+ 0 ≤ 𝑓(𝑥) ≤ 2√𝑥  . ∞+عند 𝑓 استنتج نهاية الدالة  (3
08التمرين رقم  

; 0] المعرفة على المجال 𝑓 لتكن الدالة  𝑓(𝑥)بـ : ]∞+ = 𝑥 − √𝑥 + 4.
; 0]من المجال 𝑥 بين من أجل كل عدد حقيقي  (1 أن: ]∞+ 𝑓(𝑥) ≥ 3√𝑥
∞+→𝑙𝑖𝑚𝑥أحسب   (2 𝑓(𝑥).

09التمرين رقم  
𝑓(𝑥)بـ :   ℝالمعرفة على 𝑓 لتكن الدالة  = 𝑥+𝑠𝑖𝑛 𝑥2−𝑠𝑖𝑛 𝑥 . 

13أن: 𝑥 بين من أجل كل عدد حقيقي (1 ≤ 12 − 𝑠𝑖𝑛 𝑥 ≤ 1
𝑥من أجل 𝑓(𝑥) استنتج حصرا لـ  (2 > 1.
∞+→𝑙𝑖𝑚𝑥أحسب   (3 𝑓(𝑥).

10التمرين رقم  
; ∞−[ الدالة المعرفة على المجال 𝑓 لتكن  0] ∪ ]2 ; بـ : ]∞+ 𝑓(𝑥) = 2𝑥√ 𝑥𝑥 − 2 − 𝑥

𝑙𝑖𝑚𝑥 : أحسب (1 >→2 𝑓(𝑥)
;𝑙𝑖𝑚𝑥→+∞ 𝑓(𝑥)

;𝑙𝑖𝑚𝑥→−∞ 𝑓(𝑥)
𝑙𝑖𝑚𝑥→+∞(𝑓(𝑥)أحسب النهايات التالية: (2 − 𝑥)

;𝑙𝑖𝑚𝑥→+∞ (𝑓(𝑥)𝑥 )
𝑙𝑖𝑚𝑥 <→0 (𝑓(𝑥) + 𝑥𝑥2 ); 𝑙𝑖𝑚𝑥 <→0 (𝑓(𝑥)𝑥 )

11التمرين رقم  
∞+→𝑙𝑖𝑚𝑥أثبت وجود النهايتين التاليتين ثم احسبهما. 𝑥3 + 2𝑥2 + 14𝑥2 + 3𝑥 + 2 𝑠𝑖𝑛 (1𝑥)1)

l𝑖𝑚𝑥→0 ( 2𝑠𝑖𝑛(𝑥)2 − 11 − 𝑐𝑜𝑠 𝑥)2)

ــ  حقوق النشر محفوظةــ 
 الأستاذ عبد الحميد 


