
 

 

 الصفحة 1

ن  ماري 
ات  ي  الي كالوري 

ة  ف  مي 
ت  اري   الدوال اللوغ 

ة  : عي 
 تس يير و إقتصاد الش 

 
 ن( 4) [1[]م2010باك [                                                                                                                           ]1] التمرين

 فة على المجالالمعرّ fلدالة العدديةنعتبر ا 0; بـ :      2

ln 2ln 3f x x x   

و  fC  متجانستمثيلها البياني في معلم متعامد و. (lnهو رمز  اللوغاريتم النبيري) 

حل في المجال -أ (1 0;المعادلة:   0f x  ثم فسّر النتيجة هندسيا .

 حلّل إلى -بـ  f x. جداء عاملين 

حل في المجال -جـ  0;المتراجحة:  2ln 2 0x   . 

أحسب (2 f x  ّر الدالةو استنتج اتجاه تغيf .

بيّن أن المنحنى (3 fC إنعطاف يطلب تعيين إحداثياتها ةيقبل نقط. 

 ن( 9) [2[]م2010باك [                                                                                                                           ]2] التمرين
(I لتكنgالمجال فة علىالمعرّ  العددية الدالة 1;  ِـ    : ب   2

2 4ln 1g x x x x    (lnهو رمز  اللوغاريتم النبيري) 

و            كما هو في الشكل التالي : تجانسم ومتعامدعلم متمثيلها البياني في  

بقراءة بيانية ، عيّن عدد حلول المعادلة (1  0g x  .

أحسب (2 2g .

بيّن أن المعادلة (3  0g x تقبل حلا : 2,87 حيث 2,88 

، إشارة xاستنتج حسب قيم (4 g x المجال في 1; . 

(II لتكنf  فة على المجالالمعرّالدالة العددية 1; : ِـ  ب

                                   ln 1 5
3 4

1 1

x
f x x

x x


   

 
 

ليكن و             fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ; ,O i j. 

لاحظ).  عند fأوجد نهاية الدالة -أ  (1
ln

lim 0
x

x

x
 ) 

أحسب -بـ 
1

lim ( )
x

f x



 هندسيا. ة ثمّ فسّر النتيج   

بيّن أن المستقيم -جـ    3الذي معادلتهy x هو مستقيم مقارب مائل للمنحنى fCبجوار . 

أوجد فاصلة  نقطة تقاطع  -د مع fC . 

أدرس الوضعية النسبية للمنحنى -هـ  fCبالنسبة إلى المستقيم  . 

من المجالxبيّن أنه من أجل كل عدد -أ  (2 1; :  لدينا     
 2

1

g x
f x

x
 


  ، (f هي الدالة المشتقة للدالةf ) 

راتها .و شكّل جدول تغيّ fإتجاه تغير الدالة استنتج -بـ 

أرسم المستقيم (3 والمنحنى fC  .(نأخذ  3,9f  )

 : عيّن مشتقة الدالة -أ  (4  2

ln 1x x   ثم استنتج دالة أصلية للدالة ،f على المجال 1; .

أحسب :  -بـ  
5

2

f x dx، . فسّر النتيجة هندسيا 

 
 

 

 



 

 

 الصفحة 2

 ن( 6) [1[]م2012باك [                                                                                                                           ]3] التمرين
البياني تمثيلال f

C المقابل هو للدالةf المعرّفة على المجال 1;:بالعبارة 

     lnf x ax b cx x   حيث, ,c b a  أعداد حقيقية. 

 . عند fو  نهاية  fخّمن بقراءة بيانية إتجاه تغير (1

عبارة cو aبدلالة  حسبأ -أ (2 f x حيثf   هي الدالة المشتقة 

على fللدالة        1; . 

باستعمال معطيات في الشكل ، و علما أن  -بـ  5 16 10ln5f   . 

 بيّن أن :         3 1 2 lnf x x x x   

 . fرات الدالة، ثم شكّل جدول تغيّ 1تحقق من صحة تخمينك في السؤال  -جـ 
 

بيّن أنّ المعادلة  (3  0f x  حلا وحيدا  تقبلعلى ;1 ثم ، 

4,95 تحقق أن  4,96 . 

 كما يلي :Sنعرّف العدد الحقيقي (4 
1

S f x dx



     (حيث هو حل المعادلة  0f x ) 

2بيّن أن الدالة -أ  2
: 2 lng x x x x x  دالة أصلية للدالةf على المجال 1; . 

 . ، ثم  أحسبه بدلالة  Sأعط تفسيرا هندسيا للعدد -بـ 

 بيّن أن : -جـ  1
1 3

2
S     ثم استنتج حصرا  للعدد ، . 

 ن( 7[ )2[]م2013]باك                                                                                                                            [4] التمرين

 (I  الدالة العدديةgّفة علىمعر 0; كما يلي :
2

2

2
( )

x x
g x

x

  
. 

)، إشارةxعيّن ، تبعا لقيم (1 )g x. 

من xتحقق أنه ، من أجل كل -أ  (2 0;  ، 
2

1 2
( ) 1g x

x x
     

علىgالدوال الأصلية للدالة ستنتجإ -بـ  0; .  

(II الدالة العدديةfّالمجال فة علىمعر 0;8 كما يلي :
2

( ) 3 lnf x x x
x

   . 

و  fCتمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس( ; , )O i j. 

على المجال gهي الدالة الأصلية للدالة fتحقق أن -أ (1 0;81و التي تنعدم عند . 

المجال على fالدالة  راتجاه تغيّستنتج إ -بـ  0;8 . 

أحسب -جـ 
0

lim ( )
x

f x



 ثمّ فسّر النتيجة هندسيا. ،

 .fشكّل جدول تغيرات الدالة  -د

بيّن أن المعادلة (2  0f x  أحدهما  تقبل حلّين ، ،3,8 : حيث 3,9  . 

مثّل بيانيا (3 fC . 

(III الدالة العدديةhّفة علىمعر 
2

;2
3

   
:  كما يلي   (3 2)h x f x . 

بيّن أنه إذا كان (1
2

0
3

x   0فإن 3 2 2x   0و إذا كان 2x  2فإن 3 2 8x  . 

أحسب (2 h x  .(عبارة h x  غير مطلوبة)   

 . hراتشكّل جدول تغيّ (3

 
 

 



 

 

 الصفحة 3

 ن( 7[ )1[]م2014]باك                                                                                                                            [5] التمرين
(I  العدديةالدالةgمعرّفة على 0; يلي كما :  2

1 lng x x x  . 

. gالدالة رتغيّاتجاه درس أ (1

أحسب (2 1g ثم استنتج تبعا لقيمx إشارة g x. 

(II العددية الدالةf معرّفة على 0; كما يلي :  ln
1

x
f x x

x
  . 

 f
C المتجانس تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و ; ,O i j . 

أحسب -أ (1 lim
x

f x


يعطى)    
ln

lim 0
x

x

x
)

أحسب -بـ 
0

lim ( )
x

f x



 .هندسيا  تين فسّر النتيج ثم   

منxبيّن أنّه من أجل كل -أ  (2 0;   : فإن   
2

'
g x

f x
x


  اتجاه تغيّر الدالة ثم استنتجf . 

 .fالدالة شكّل جدول تغيّرات ـ بـ

 ستقيمبيّن أنّ الم . ـ أ (3 D 1الذي معادلتهy x  مقارب مائل للمنحنى f
C . 

أدرس وضعية ـ بـ f
Cبالنسبة إلى D . 

من Aعيّن فاصلة النقطة (4 f
C التي يكون فيها المماس Tموازيا للمستقيم D ثم أكتب معادلة للماس T .

أرسم  (5 D، T  و f
C .

على المجال fأحسب القيمة المتوسطة للدالة (6 1;3 . 

 ن( 9[ )2[]م2015]باك                                                                                                                            [6] التمرين

منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانسالمستوي   ; ,O i j. 

(I f  معرّفة على المجالدالة 1;   بـ   :   3ln 1f x ax b x       حيثa وb . عددان حقيقيان 

         للدالة البياني تمثيلالf  المعطى في الشكل ، 

المقابل ، يقبل في النقطة     2; 1 3ln3A    مماسا 
  موازيا لحامل محور الفواصل .      

 
بقراءة بيانية :  (1

ضع تخمينا حول  -أ           
1

lim ( )
x

f x



و  lim
x

f x


. 

. fشكّل جدول تغيرات الدالة -بـ 
. bو aباستعمال المعطيات المتوفرة ، جد قيمة كل من (2
(II : نعتبرفي هذا الجزء    1 3ln 1f x x x    . 

بقيم أكبر . 1عند fأحسب نهاية الدالة (1

يعطى : ). عند fأحسب نهاية الدالة (2
 ln 1

lim 0
x

x

x


)

من المنحنىBعيّن النقطة  -أ  (3  التي يكون فيها المماس Tللمنحنى موازيا للمستقيم الذي معادلتهy x ثم ،

أكتب معادلة للمماس          T . 

 التي تقبل من أجلها المعادلةm استنتج بيانيا ، قيم العدد الحقيقي -بـ      f x x m   . حلّين موجبين تماما

4) g الدالة المعرّفة على المجال 1;   بـ   :     1 ln 1g x x x x      

أحسب -أ  g x ثم استنتج دالة أصلية للدالة ،f على المجال 1;  . 

فاصلتي نقطتي تقاطع المنحنى و لتكن -بـ   ، مع حامل محور الفواصل 

 بيّن أن :   7,37;7,38 و 0,37; 0,36    . 

د بالمنحنىز المستوي المحدّمساحة الحيّ Sأحسب -جـ        0ا : مهيمعادلتو المستقيمين اللذين محور الفواصل   وx  وx  . 

 



 

 

 الصفحة 4

 تحقق أن : -د       
21

2 1
2

S ua     
 

(وحدة مساحة ua ).  Sثم عيّن حصرا  لـ، 

(III آلاف قطعة على الأكثر  . 7تنتج إحدى الورشات في اليوم الواحد 

 الكلفة الهامشية تنمذج          
m

C ( دينار  1000الوحدة)لإنتاج قطعة إضافية على المجال 0;7ةبالدالf  المعرّفة في الجزء(II أي ، 

من أجل           0;7x   لدينا   m
C x f x. 

نرمز بـ T
C x إلى الكلفة الإجمالية لإنتاجx . قطعة

عيّن عبارة الكلفة الإجمالية  (1 T
C xعلما أن الكلفة الإجمالية لإنتاج الألف قطعة الأولى هي

5

2
 . 

 آلاف قطعة . 7قدّر الكلفة الإجمالية لإنتاج  (2

 ن( 7,5[ )1[]م2016]باك                                                                                                                        [7] التمرين
(I g المجال  فة علىمعرّدالة عددية 0; كما يلي :  lng x ax b x   حيثa وb . عددان حقيقيان 

بحيث : bو aعيّن (1 1 2g  و   3
2

2
g   . 

نضع : (2  1 lng x x x   

حسب أ -أ         
0

lim ( )
x

g x



و  lim
x

g x


. 

.ها راتشكّل جدول تغيّثم gر الدالةتغيّ درس اتجاه أ -بـ          

بيّن أنّ المعادلة -جـ    0g x وحيدا  حقيقيا  تقبل حلا 0,2 : حيث 0,3  . 

إشارةx حدّد تبعا لقيم العدد الحقيقي -د  g x المجال على 0;.   

 (II  الدالةنعتبرf ّالمجال  فة علىالمعر 0;  بـ :  ln

1

x x
f x

x



.  

      f
Cتمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ; ,O i j.. 

من المجال  xبيّن أنه من أجل كل عدد حقيقي (1 0;  :   
 2

1

g x
f x

x
 


 . fالدالة، ثم استنتج اتجاه تغير  

 حسب أ (2
0

lim ( )
x

f x



و   lim
x

f x


يعطى : ).
0

lim ln 0
x

x x



)

) أن :تحقق  (3 )f    رات الدالةجدول تغيّ ثم شكّلf .

ثم أرسم f(5)و  f(1)أحسب (4 f
C على المجال 0;5  . 

 ن( 7[ )2[]م2016]باك                                                                                                                            [8] التمرين
 (I الةنعتبر الدg المجال فة علىعرّالم 0;  بـ :   4 2 1 lng x x x       

حسب أ (1
0

lim ( )
x

g x



و  lim
x

g x


يعطى : ).
0

lim ln 0
x

x x



) 

علىgر الدالةتغيّدرس اتجاه أ (2 0; ها راتشكّل جدول تغيّثم.

بيّن أنّ المعادلة  (3  0g x وحيدا   تقبل حلا   1,4حيث 1,5  .  

إشارة حدّد    (4     g x المجال  على 0;.   

 (II  الدالةنعتبرf ّالمجال فة علىالمعر 0;  بـ :   2 4 lnf x x x .  

      f
Cتمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ; ,O i j. 

 حسب أ -أ  (1
0

lim ( )
x

f x



 . فسّر النتيجة هندسيا . 

أحسب -بـ  lim
x

f x


. 

من المجال  xبيّن أنه من أجل كل عدد حقيقي -أ  (2 0;  :   g x
f x

x
  . 

 ثم شكّل جدول تغيّراتها .  fالدالةر استنتج اتجاه تغيّ -بـ 



 

 

 الصفحة 5

عيّن نقط تقاطع (3 f
C . مع حامل محور الفواصل 

أكتب معادلة المماس -أ  (4 Tللمنحنى f
C1عند النقطة ذات الفاصلة . 

أنشئ -بـ  Tو f
C . ( : تعطى  0,41f  ) 

على المجالالمعرّفة  Fالدالة  نعتبر  (5 0;بـ :   2 21
4 ln 4

2
F x x x x x x    . 

على المجال fدالة أصلية للدالةFبيّن أن -أ  0;. 

أحسب مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى -بـ  fC 0ها : تمعادلا تيال و المستقيماتy ،1x   2  وx . 

 ن( 8[ )1[]م2017]باك                                                                                                                            [9] التمرين
(I نعتبر الدالةg المجال  فة علىعرّالم 0; كما يلي :  2

3ln 3g x x x      

 .gتغير الدالةدرس اتجاه أ (1

بيّن أنّ المعادلة (2  0g x وحيدا   تقبل حلا   1,40حيث 1,41  ،  إشارةثم استنتج g x حسب قيمx. 

(II  الدالةنعتبرf ّالمجال  فة علىالمعر 0;  بـ :  3ln
1

x
f x x

x
   .  

      f
Cتمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ; ,O i j. 

 حسب أ -أ  (1
0

lim ( )
x

f x



 . بيانيافسّر النتيجة  ، ثم 

أحسب -بـ  lim
x

f x


. 

موجب تماما ،  xبيّن أنه من أجل كل عدد حقيقي (2   
2

g x
f x

x
  .  

ثم شكّل جدول تغيراتها . fالدالةاتجاه تغير استنتج  (3

بيّن أن المستقيم -أ  (4 1ذا المعادلةy x  مقارب مائل للمنحنى f
C .

أدرس وضعية  -بـ  f
C بالنسبة إلى .

أنشئ المستقيم (5  و المنحنى f
C .   ( : تعطى  1,68f  )

حيثhالدالة بيّن أن -أ  (6   21
ln

2
h x x   أصلية للدالة

ln x
x

x
على المجال  0;.

مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى Sأحسب -بـ  fC 1ها : تمعادلا تيال و المستقيماتx ،x e  1  وy x . 

 ن( 8[ )1[]م2018]باك                                                                                                                         [10] التمرين

المجال فة علىالدالة العددية المعرّ fلتكن    2;8 بـ :     ln 2 ln 8 ln16f x x x     

و  ليكن   fCتمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j  : 2 .  نأخذ الوحدة البيانيةcm . 

عند طرفي مجموعة التعريف fأحسب نهايتي الدالة (1 2;8 . و فسّر النتيجتين بيانيا 

منxتحقق أنه من أجل كل (2 2;8 :     
2 6

2 8

x
f x

x x

  
  

   .(f هي الدالة المشتقة للدالةf ) 

درس إشارةأ (3 f x على المجال 2;8 ّرات الدالةو شكّل جدول تغيf . 

عيّن نقط تقاطع (4 fC. مع محوري الإحداثيات 

من المجالxمن أجل كل بيّن أنه (5 2;8 :  6 xينتمي إلى 2;8  و   6f x f x . ثم فسّر النتيجة بيانيا ، 

المنحنى  أرسم  (6 fC . 

المعرّفة على المجال Fلتكن الدالة العددية (7 2;8 : بـ         2 ln 2 8 ln 8 2 ln16F x x x x x x x         

على المجال fدالة أصلية لـFبيّن أن   2;8 . 

2بـ أحسب (8
cm مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى fC0:  المستقيمات التي معادلاتها  وy   ، 0x   4 وx  . 

 

ة  : اب   31/08/2019نشر  يوم                                                  بالتوفيق للجميع           بخاخشة                   خالد كت 


