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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية
 وزارة التربية الوطنية 

 7102/7102: الس نة الدراس ية                                                     ثانوية الش يخ أ مود –غست مديرية التربية لولاية تمن 
  ثانية  01111: المــــــــــــــــــدة                           ثانوي شعبتي الرياضيات و الرياضيات تقني              لثةالثا: الـمس توى 

                                                 ال ول في مادة الرياضيات ثلاثي ال  اختبار                                              
 ( :نقاط  1)  التمرين ال ول

      المعادلة التفاضلية Rنعتبر في مجموعة الاعداد الحقيقية  Exxyy .............4433'
2  

   المعادلة التفاضلية     Rحل في  (0 '.............03' Eyy   

abcعين ال عداد الحقيقية  (7 بحيث يكون كثير الحدود    ;; xP   حيث  cbxaxxP  حل للمعادلة  2 E. 

حل للمعادلة  g  برهن أ ن (3 'E  ذا كانت ذا وافقط ا  حيث   fالدالة  ا      xPxgxf  هي حل للمعادلة E. 

عين حلول المعادلة  (1 E  ثم اس تنتج الحل الخاصf أ خذ القيمة لهذه المعادلة و الذي ي
4

9
 . 0عند القيمة  

    : (نقاط  1) التمرين الثاني

n  عدد طبيعي وa  وb  2475عددان طبيعيان حيت
23  nnna  3و nb   

برهن أ ن  (0   21;; bPGCDbaPGCD . 

اس تنتج القيم الممكنة للعدد  (7 baPGCD ;. 

بحيث يكون  nعين قيم العدد الطبيعي  (3  7; baPGCD. 

بحيث يكون الكسر  nعين قيم العدد الطبيعي  (1
3

2475
23




n

nnn
 .غير قابل للاختزال 

 ( نقاط  5)  لتمرين الثالثا

المعرفة على  hنعتبر الدالة   2R   بــ   22 


x

c
baxxh  حيثabc أ عداد حقيقية  و  ;; hC  التمثيل

 في المس توي المنسوب الى المعلم المتعامد المتجانس   hالبياني لدالة 
 جدول تغيراتها  هو   و 

جد ال عداد  hباس تعمال جدول التغيرات الدالة  (0
abcالحقيقية   ;;. 

      نفرض أ ن (7

   22

1
1

2

1




x
xxh 

عين معادلتي المس تقيمان المقاربان للمنحنى  - أ   hC   

أ حسب  - ب   xhxh   .مفسراَ النتيجة بيانيا  4
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أ نشئ  المس تقيمان المقاربان و المنحنى -ج               hC 

: عدد حلول المعادلة   mناقش بيانيا حسب قيم الوس يط الحقيقي (3   2 xmxh  

حيث  kنعتبر الدالة  (1  











42

54
ln

2

x

xx
xk  

بين أ ن  - أ      xhxk ln  في مجال يطلب تعينه 

 .kاتجاه  تغير الدالة  اس تنتج  hباس تعمال جدول تغيرات  - ب

 .عند طرفي مجموعة تعريفها ثم شكل جدول تغيراتها  kأ حسب نهايات الدالة -ج           

اس تنتج حلول المتراجحة  (5   2lnxk 

 

  (نقاط  2) التمرين الرابع 

      بــR مجموعة الاعداد الحقيقية  على  دالة معرفة g      : الجزء ال ول    22  x
exxg 

 ثم شكل جدول تغيراتها gأ درس تغيرات الدالة  (0

بين أ ن المعادلة   (7  0xg  حداهما معدوم و ال خر 60,159,1حيث  تقبل حلين ا    شارة ثم اس تنتج ا  xg 

 : الجزء الثاني 

f مجموعة الاعداد الحقيقية  دالة عددية معرفة على R  كما يلي
 

 












00

0:
1

2

f

x
e

x
xf

x  و 
fC  تمثيلها البياني في معلم

 متعامد و متجانس 

ثم أ كتب معادلة المماس  0تقبل الاش تقاق عند  fبين أ ن الدالة  (0 T للمنحنى 
fC  0عند  النقطة ذات الفاصلة . 

أ حسب  (7 xf
x 
lim 

ن  xبين أ نه من أ جل كل عدد حقيقي غير معدوم  (3 فا  
x

x

e

ex
xf 






1

2

ثم  أ حسب   xf
x 
lim  فسر النتيجة هندس يا 

ن  xبين أ نه من أ جل كل عدد حقيقي غير معدوم  (1 فا    
 21

'



x

e

xxg
xf   ثم أ س تنتج اتجاه تغير الدالةf  

 .و شكل جدول تغيراتها 

ليكن   (5 C   2التمثيل البياني للدالة
xx    

أ حسب  - أ    2
lim xxf
x




 ثم فسر النتيجة بيانيا   

أ درس وضعية - ب 
fC   ة للمنحنى   ببالنس C  ثم  أ رسم T  و 

fC  و C 
 7102في بكالوريا  بالتوفيق و النجاح - جواليل أ حمد : الاس تاذ مع تمنيات  
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 التصحيح المفصل للاختبار الاول في مادة الرياضيات شعبة الرياضيات
 :التمرين الاول 

 Exxyy .............4433'
2         و '.............03' Eyy  

حل المعادلة  (0 '.............03' Eyy    هوx
Cey

3   حيثC  ثابت حقيقي. 

abcتعيين ال عداد الحقيقية  (7 حتى يكون   ;;  cbxaxxP  حل للمعادلة  2 E.   أ ي لدينا

  baxxP  و منه   '2      bcxbaaxxpxp  33233'
بالمطابقة  مع الطرف الثاني لـــ     2

 E.   نجد أ ن













43

432

33

bc

ba

a

و منه   













2

2

1

c

b

a

و منه   22
2  xxxP. 

ثبات ان  (3 حل للمعادلة  gا  'E  ذا كانت  الدالة ذا وافقط ا  حيث   fا      xPxgxf  هي حل للمعادلة E 

g  حل للمعادلة 'E  يعني ان    03'  xgxg   و    4433'
2  xxxpxp  بالجمع  و منه

        44333''
2  xxxgxpxgxp  و منه    4433'

2  xxxfxf  

ذن  حل للمعادلة  fا  E(......0) 

f  حل للمعادلة E  يعني    4433'
2  xxxfxf  بالتعويض نجد أ ن

          44333'
2  xxxgxpxgxp   و منه

        44333''
2  xxxgxpxgxp و بما أ ن    4433'

2  xxxpxp   ن فا 

    4434433'
22  xxxxxgxg  و منه    03'  xgxg  

حل للمعادلة  gأ ي ان  'E(.......7) 
 .نس تنتج انها صحيحة ( 7)و ( 0)من 

تعين حلول المعادلة   (1 E  هيf   حيث           22
23  

xxCexPxgxf
x  

الحل الخاص حيث  
4

9
0 f   يعني ان

4

9
2 C  و منه

4

1
C  أ ي ان  22

4

1 23  
xxexf

x 

 :التمرين الثاني 

n  عدد طبيعي وa  وb  2475عددان طبيعيان حيت
23  nnna  3و nb   

ن أ ن ابرهال (0   21;; bPGCDbaPGCD   2475لدينا
23  nnna  قليديا و نجد  b على نقسمها ا 

   21123
2  nnna   و منه بما ان baPGCD فهو قاسم للعدد  bو  aقاسم للعددين  ;

 12
2  nnba  و منه    70أ ي قاسم للعدد baPGCD و منه bو  70قاسم مشترك للعددين  ;

 baPGCD قاسم للعدد   ; 21;bPGCD(......0 ) 
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 21;bPGCD  و  70قاسم مشترك للعددينb  فهو فاسم للعدد  2112
2  nnb  أ ي قاسم للعددa  و منه

 21;bPGCD  قاسم مشترك للعددينa  وb  فهو قاسم للعدد baPGCD أ ي ان  ; 21;bPGCD  قاسم

للعدد  baPGCD ;(....7  ) 

نجد أ ن (  7)و ( 0)من    21;; bPGCDbaPGCD  

 ج القيم الممكنة للعدد ااس تنت (7 baPGCD من ما س بق  ;   21;; bPGCDbaPGCD   القيم الممكنة للعدد
 baPGCD و هي  70هي قواسم الطبيعية    ; 21;7;3;1 

بحيث يكون  nين قيم العدد الطبيعي يع ت  (3  7; baPGCD    أ ي ان  721; bPGCD  3أ ي انn  من

أ ي ان  70و ليست من مضاعفات  2مضاعفات 
*

:

233

133














k

kn

أو
kn

عدد طبيعي غير معدوم    و منه  kو  

*
:

13

23














k

kn

أو
kn

 

بحيث يكون الكسر  n قيم العدد الطبيعي ينعيت  (1
3

2475
23




n

nnn
أ وليان  bو  aأ ي ان العددان  غير قابل للاختزال 

فيما بينهما     121;;  bPGCDbaPGCD  3أ ي ان العددانn  ذن   70و أ وليان فيما بينهما ا 
*

':1'213  kkn او*
':2'213  kkn   او ':4'213 kkn وا

 ':5'213 kkn   او ':8'213 kkn   أ و ':10'213 kkn   او
 ':11'213 kkn  او ':13'213 kkn  او ':17'213 kkn   او

  ':19'213 kkn  او ':20'213 kkn    ( في كل مرة  70ال عداد المضُافة أ ولية مع)  

*و منه 
':2'21  kkn او*

':1'21  kkn   او ':1'21 kkn او
 ':2'21 kkn   او ':5'21 kkn   أ و ':7'21 kkn   او
 ':8'21 kkn  او ':10'21 kkn  او ':14'21 kkn   او
 ':16'21 kkn او    ':17'21 kkn    

 : التمرين الثالث 

المعرفة على  hنعتبر الدالة   2R   بــ   22 


x

c
baxxh  حيثabc أ عداد حقيقية  و  ;; hC  التمثيل

في المس توي المنسوب الى المعلم   hالبياني لدالة 
 المتعامد المتجانس 

 و جدول تغيراتها  هو   
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abcال عداد الحقيقية   hباس تعمال جدول التغيرات الدالة النعيين  (0 لدينا  .;;
 
 







13

11

h

h
أ ي ان  














1
2

3

1
2

c
ba

c
ba

024و منه بالجمع نجد       ba   أ ي ان 1......2ab    نجد  في الجملة  بالتعويض

 2......22  ac   

و لدينا   01' h  و 
 222

'



x

c
axh  0أ ي ان

2


c
a  و منه 3.......2ac      من 2   و 3  نجد

2

1
a    بالتعويض في 1   و 3  1نجدc  1وb 

نفرض أ ن       (7   22

1
1

2

1




x
xxh 

 معادلتي المس تقيمان المقاربان للمنحنى ينعيت  - أ   hC     :1
2

1
 xy      2 وx 

ب احس - ب   xhxh  4  :

         22

1
1

2

1

242

1
14

2

1
4







x
x

x
xxhxh  أ ي ان

         22

1
2

22

1
4

2

1
4







xx
xhxh  و منه    04  xhxh 

: ير  البياني فسالت            hC  يقبل مركز تناظر هو النقطة 0;2A  

أ نشئ  المس تقيمان المقاربان و المنحنى -ج       hC 
عدد حلول   mبيانيا حسب قيم الوس يط الحقيقي ةناقشالم  (3

: المعادلة    2 xmxh   حلولها هي ايجاد فواصل نقط

تقاطع hC  مع المس تقيم m  الذي  معادلته
 2 xmy 

لما 



 

2

1
;m  نلاحظ ان hC  و m   لا

 . يتقاطعان  ومنه المعادلة  ليس لها حلول

لما 



  ;

2

1
m  نلاحظ ان hC  و m    يتقاطعان

 في نقطتان   ومنه للمعادلة حلين 
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حيث  kنعتبر الدالة  (1  











42

54
ln

2

x

xx
xk  

بين أ ن ت  - أ      xhxk ln  تكون الدالة  في مجال يطلب تعينهk  معرفة على المجال  hو الذي تكون فيه  2;

 .موجبة 

لدينا  kج  اتجاه  تغير الدالة ااس تنت hس تعمال جدول تغيرات با - ب   
 xh

xh
xk

'
'     و منه للدالتينk  وh  نفس اتجاه التغير

على المجال   متزايدة على المجال  kو  منه  2;   و متناقصة على المجال  1;

باس تعمال نهاية دالة مركبة نجد أ ن   بوضع    عند طرفي مجموعة تعريفها  kب نهايات الدالة احس-ج   txh   

    


txk
tx

lnlimlim  و        


txk
tx

lnlimlim
2

 
 ل جدول تغيراتها يشك ت 

 

5)   ;2x    :ج حلول المتراجحة ااس تنت
   2lnxk   يكافئ  ان و
    2lnln xh  و 

أ ي ان   2xh  معناه  2
22

1
1

2

1





x
x   أ ي ان  0

22

1
1

2

1





x
x  بتوحيد المقامات نجد

  0
22

3
2





x

x
بما ان    ;2x    03الكسر السابق اشارته من اشارة البسط أ ي ان

2 x   و هي محققة من

أ جل     ;33;2 x   و منه حلول المتراجحة هي    ;33;2 S 
  (نقاط  2) التمرين الرابع 

      بــR مجموعة الاعداد الحقيقية  على  دالة معرفة g      : الجزء ال ول    22  x
exxg 

 :  gتغيرات الدالة  ةسادر  (0

:  النهايات     


x

xx
exxg 2limlim   و     222limlim 



x

xx
exxg   

: المش تقة     x
exxg  شارة  '1 اشارتها من ا  x1   و هي موجبة على المجال 1;   و سالبة على المجال
 ;1  و منهg  متزايدة على المجال 1;  و متناقصة على المجال ;1 

 ل جدول تغيراتهايشك ت 
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بين أ ن المعادلة ت   (7  0xg  حداهما معدوم و ال خر 60,159,1حيث  تقبل حلين ا   + 

لدينا   00 g  بما ان  و   02,06,1 g  و  01,059,1 g  بما الدالةg  مس تمرة و متناقصة على المجال

 ;1   ن المعادلة فحسب مبرهنة القيم المتوسطة فا   0xg  حداهما معدوم و ال خر حيث  تقبل حلين ا 
60,159,1 . 

شارة ااس تنت ج ا  xg     من جدول تغيراتها نس تنتج اشارتها 
 

 

 : الجزء الثاني 

f مجموعة الاعداد الحقيقية   دالة عددية معرفة علىR  كما يلي
 

 












00

0:
1

2

f

x
e

x
xf

x  و 
fC  تمثيلها البياني في معلم

 متعامد و متجانس 

نحسب نهاية النس بة :  0تقبل الاش تقاق عند  fأ ن الدالة  اثبات (0
     0'1

1
lim

0
lim

00
f

e

h

h

fhf
hhh








و   

 .منه محققة 

معادلة المماس  ةباكت  T للمنحنى 
fC  هي  0عند  النقطة ذات الفاصلةxy . 

ب احس (7 xf
x 
lim   :  




 1
limlim

2

xxx e

x
xf   لان  



2
lim;11lim xe
x

x

x
. 

ن  xبين أ نه من أ جل كل عدد حقيقي غير معدوم ت  (3 فا  
x

x

e

ex
xf 






1

2

لدينا :    
1

2




x
e

x
xf  بضرب المقام و البسط

xفي 
e
  نجد 

x

x

e

ex
xf 






1

2

 و هو المطلوب  

ب احس xf
x 
lim   :  0

1
limlim

2




 



 x

x

xx e

ex
xf      لان  0lim;11lim

2  







x

x

x

x
exe  

حامل محور الفواصل هو مس تقيم مقارب للمنحنى هو ان    النتيجة هندس يايرفست  
fC 

ن  xبين أ نه من أ جل كل عدد حقيقي غير معدوم ت  (1 فا    
 21

'



x

e

xxg
xf  : نحسب المش تقة

   
 

  
 

 
 222

2

11

22

1

12
'














xx

x

x

xx

e

xgx

e

exx

e

exex
xf   و اشارتها من اشارة xgx 

  fاتجاه تغير الدالة  جااس تنت   
متزايدة على المجال  fو  منه 

 ;   و  متناقصة على المجال ; 



8 

 

 ل جدول تغيراتها يشك ت  
 
 
 
 

 

ليكن   (5 C   2التمثيل البياني للدالة
xx    

ب احس - أ    2
lim xxf
x




    :   0
1

limlim

2

2 



 x

x

xx e

ex
xxf 

و منه  C  و 
fC  متقاربان جهة  

وضعية ة سادر  - ب 
fC    بالنس بة للمنحنى C   لدينا  

1

2

2




x

x

e

ex
xxf  شارة المقام و اشارته من ا 

و منه   1ينعدم عند  
fC  يقع فوق C  على المجال ;0  و يتقاطعان فيO  و 

fC   يقع تحت
 C  على المجال 0;. 

أ رسم   T  و 
fC  و C  : 

 
 


